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1. Для всех простых p решите уравнение ap � 1 = pk.
2. Решите в натуральных числах уравнение

x2009 + y2009 = 7z.

3. Пусть p � простое число, а m > 1, x > 1, y > 1 � натуральные числа. Оказалось,

что
xp + yp

2
=

✓
x+ y
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◆m

. Докажите, что m = p.

4. Пусть a и b � вещественные числа. Оказалось, что a � b, a2 � b2, a3 � b3, . . . �
целые числа. Докажите, что a и b целые.

5. Пусть p � простое число, a и n � натуральные числа такие, что pa�1
p�1 = 2n. Каким

может быть количество натуральных делителей числа na?
6. Найдите все такие натуральные n, что 2n+1

n2 целое.
7. Решите в натуральных числах уравнение (n� 1)! + 1 = nk.

8. На доске написаны n цифр в ряд. Докажите, что к ним можно приписать несколь-
ко цифр слева и не более n цифр справа так, чтобы получилась степень двойки.


