НЕСЧЕТНЫЕ  И  КОНТИНУАЛЬНЫЕ МНОЖЕСТВА-2,  16 ИЮЛЯ.

Использование теоремы Кантора-Бернштейна.

Задача 1. Доказать континуальность следующих точечных множеств:

А) неодноточечное выпуклое плоское множество; 

Б) круговое кольцо; 

В) парабола;

 Г) сфера в пространстве; 

Д) множество точек на плоскости, у которых есть иррациональная координата.

Е) Вообще, любое подмножество плоскости или пространства, содержащее отрезок (или дугу) континуально.

Задача 2. Доказать континуальность следующих  множеств (элементами здесь являются не точки, а некоторые объекты): 

А) множество всех отрезков на плоскости;

Б) множество всех квадратов на плоскости;

В) множество всех квадратов в пространстве;

Г) множество всех дробно-линейных отображений;

Д) множество всех аффинных преобразований плоскости.

Е) Вообще, любое множество объектов, которые однозначно описываются (кодируются) конечным числом непрерывно меняющихся числовых параметров континуально.

Задача 3.  Множество всех числовых последовательностей континуально.

(Указание: рассмотреть последовательности чисел из [0;1) , разложить каждое в десятичную дробь и использовать канторовский метод пересчета клеток в "координатной четверти".)

Задача 4.  Множество всех непрерывных на отрезке функций континуально. (Указание: оценка мощности сверху опирается на счетность и плотность множества рациональных чисел и на предыдущую задачу. )

