ДРОБНО-ЛИНЕЙНЫЕ  ОТОБРАЖЕНИЯ. 6 июля

Дробно-линейное отображение – это, грубо говоря, дробь, числитель и знаменатель которой есть линейные отображения.
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 - постоянные комплексные числа  и  c ( 0 .
Сначала посмотрим, что вы умеете в действительном случае.

Задача 1.   Пусть  a,b,c,d – действительные числа и  z = x – тоже действительно.

А)  Поделите числитель на знаменатель уголком и выделите «целую часть».

Б)  Проверьте, что дробно-линейные отображения стоит рассматривать только если  ( = ad – bc ( 0.

В) Докажите, что график этой функции получается из графика обратной пропорциональной зависимости с помощью параллельных переносов, гомотетий и симметрий.

Г)  Найти предел   f(x)  при  х стремящимся  к бесконечности.

Д)  Докажите, что  f  иньективно только если  ( = ad – bc ( 0.

В комплексном случае ситуация значительно более сложная. Начнем с "обратной пропорциональной зависимости"

Задача 2.  Пусть  z = x + iy   ,  z-1 = u + iv. Выразить   u   и  v    через  x   и   y. Выразить модуль и аргумент числа   
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  через модуль и аргумент числа  
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Задача 3.  Куда  при отображении
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  перейдут

А)  числа   
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Б)  оси координат; 

В)  прямые  x = 1; y = -2 ;  

Определение. Инверсия – преобразование плоскости переводящее точку М в М1 такую ,что М1
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Задача 4. 

  а) Доказать , что треугольники АОВ и А1ОВ1 подобны . 

  б) Доказать , что куда переходит прямая (проходящая через центр инверсии , не проходящая через центр)

Задача 4. Докажите что отображение  
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  есть композиция инверсии (относительно единичной окружности) и симметрии относительно оси  OX.   (если нужно, дать определение именно такой инверсии)

Задача 5. Докажите, что  дробно-линейное отображение есть композиция параллельного переноса, инверсии, осевой симметрии, поворота, гомотетии и еще параллельного переноса. (Использовать задачу 1.) 

_1024334880.unknown

_1024393843.unknown

_1024393957.unknown

_1024393967.unknown

_1024334920.unknown

_1022836631.unknown

_1024332651.unknown

_1022836552.unknown

_1022778025.unknown

