Шестнадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-27.VII.2000

РАЗНОБОЙ №2, 10-Б, 17 ИЮЛЯ.
1. На плоскости дано 23 точки в общем положении, никакие четыре из которых не лежат на одной окружности. Докажите, что через три из них можно провести окружность, внутри которой лежит ровно 10 точек.

2. Докажите, что любые 10 точек на плоскости можно разбить на две группы по 5 точек  так, чтобы никакая прямая не отделяла одну группу от другой.

3. Построить треугольник по двум сторонам и отрезку между высотой и медианой на третью сторону.

4. Построить треугольник по двум сторонам и разности углов, прилежащих к третьей стороне.

5. Функция y=f(x) при всех x определена, непрерывна и удовлетворяет условию f(f(x))=f(x)+x. А) Найдите две такие функции f (не равные тождественно 0); Б) Докажите, что других таких нет.

6. Доказать, что утроенную сумму трех квадратов можно представить в виде суммы четырех квадратов.

7. Докажите, что для неотрицательных a, b, c
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8.  Доказать, что     
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  делится на 19 при любом натуральном n.
9. На  плоскости  даны  несколько  прямоугольников ,  c горизонтальными и вертикальными сторонами. Известно, что любые  два прямоугольника имеют общую  точку. Доказать, что    все эти  прямоугольники   имеют  общую  точку. 

10. На прямой живут математики и физики. Известно, что при произвольном выборе трех ученых можно найти точку, которая отделяет математиков от физиков среди  выбранных. Доказать, что есть точка, разделяющая всех математиков от всех физиков.
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