Неразрешимость классических задач на построение циркулем и линейкой.

Удвоение куба

Трисекция угла

Квадратура круга 

Трисекция угла. 

Архимед: если на линейке можно ставить метки
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Числовым полем называется подмножество 
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 замкнутое относительно алгебраических операций 

1. 

А. Пересечение любого числа полей является полем.

Б. 
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 – поле 

В. Любое числовое поле 
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 содержит 
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.


[image: image7.wmf]Q

 – наименьшее числовое поле 
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 – числовое поле и 
[image: image9.wmf]F

Ï

a

, тогда 
[image: image10.wmf]])

([

a

F

– пересечение всех числовых полей, содержащих 
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 и 
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 (простое расширение поля 
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). Простым квадратичным расширением поля 
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 называется расширение следующего вида 
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А. Доказать, что 
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Б. 
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А. Любое расширение – поле 
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 – поле из 1А.

Б.  
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3. 

Пусть [image: image23.wmf]D
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 – точки на плоскости, координаты которых лежат в некотором поле 
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 координаты точек пересечения 
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 тоже лежат в этом поле.

4. 

Пусть [image: image27.wmf]D
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 – точки на плоскости, координаты которых лежат в некотором поле 
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 координаты точек пересечения 
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 лежат или в 
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, или в некотором его квадратичном расширении. 

Удвоение куба. 

Если допустить, что эта проблема разрешима с помощью циркуля и линейки, то получается, что мы можем построить число 
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. Докажем, что такое включение невозможно. 

6. 

База. 
[image: image33.wmf]Q

Ï

3

2



[image: image34.wmf]p

q

p

q

p

q

p

Þ

=

Þ

=

Þ

=

3

3

3

3

3

2

2

2

 – четное, 
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 – четно, т.е. 
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 – можно сократить на 2 
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Индукционный переход. 
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8. 
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