Двадцать третья Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль, 3-28 июля 2007 г. 10 класс, группа “профи”
11  июля

Все проективное, а еще окружность.
1) а) Докажите, что существует проективное преобразование, переводящее данную точку внутри окружности в центр, а окружность в себя.
б) Докажите, что  существует проективное преобразование, переводящее данную прямую, не пересекающую окружность, в бесконечно удаленную, а окружность в себя.
2) (Теорема Паскаля)  Пусть точки 
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лежат на одной окружности. Тогда точки пересечения прямых 
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 лежат на одной прямой.
3) (Теорема Брианшона) Найдите, в какое утверждение переходит теорема Паскаля при полярном преобразовании.
4) (Теорема о бабочке) Через середину 
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 хорды 
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5) Окружность 
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 касается прямых, содержащих стороны 
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 соответственно. Докажите, что прямые 
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 пересекаются в одной точке.
6) Вписанная в четырехугольник 
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 касается его сторон соответственно по часовой стрелке в точках 
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пересекаются в одной точке.
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Все проективное, а еще окружность.

1) а) Докажите, что существует проективное преобразование, переводящее данную точку внутри окружности в центр, а окружность в себя.
б) Докажите, что  существует проективное преобразование, переводящее данную прямую, не пересекающую окружность, в бесконечно удаленную, а окружность в себя.
2) (Теорема Паскаля)  Пусть точки 
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[image: image37.wmf]2

1

B

A

 и 
[image: image38.wmf]1

2

B

A

, 
[image: image39.wmf]3

1

B

A

 и 
[image: image40.wmf]1

3

B

A

, 
[image: image41.wmf]3

2

B

A

 и 
[image: image42.wmf]2

3

B

A

 лежат на одной прямой.
3) (Теорема Брианшона) Найдите, в какое утверждение переходит теорема Паскаля при полярном преобразовании.
4) (Теорема о бабочке) Через середину 
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