Двадцать третья Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль, 3-28 июля 2007 г. 10 класс, группа “профи”
11  июля

Все проективное.
1) Докажите, что на прямой, параллельной особой, отношения отрезков при проективном преобразовании сохраняются.
2) (Теорема Паппа)  Рассмотрим на плоскости пару прямых 
[image: image1.wmf]1

l

 и 
[image: image2.wmf]2

l

, и пусть точки 
[image: image3.wmf]1

1

1

1

,

,

l

C

B

A

Î

, а 
[image: image4.wmf]2

2

2

2

,

,

l

C

B

A

Î

. Тогда точки пересечения прямых 
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 лежат на одной прямой.
3) (Теорема Дезарга) Рассмотрим два треугольника 
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 на плоскости. Тогда если и только если точки пересечения прямых 
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 лежат на одной прямой, то прямые 
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 проходят через одну точку.
4) Рассмотрим гармонический четырехугольник ABCD, то есть вписанный четырехугольник двойное отношение вершин которого равно 1. Пусть 
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середина диагонали AC. Докажите, что 
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5) Внутри выпуклого четырехугольника 
[image: image24.wmf]ABCD

 расположены две окружности радиусов 
[image: image25.wmf]1

R

 и 
[image: image26.wmf]2

R

, касающиеся внешним образом. Первая окружность касается сторон 
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 в точке 
[image: image34.wmf]F

. Диагонали четырехугольника пересекаются в точке 
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6) Через точку 
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 пересечения диагоналей четырехугольника 
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 проведены четыре прямые, пересекающие его стороны в точках 
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 пересекаются в точке 
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