Двадцать третья Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 3-28 июля 2007 г.
10 класс Профи

Рациональные и целые точки на кривых.

1. Решите в целых числах уравнение 
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2. Найдите 3 тройки квадратов натуральных чисел образующие арифметическую прогрессию.
3. Решите уравнение 
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 в а) рациональных б) целых числах.
Пусть числа 
[image: image3.wmf],.
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 попарно взаимно простые натуральные числа свободные. Будем решать уравнение второго порядка 
[image: image4.wmf]222

AxByCz

+=

 в целых числах. Это тоже самое, что решать уравнение 
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 в рациональных числах. Решение разбивается на две части.
· Когда существует хоть одно решение?  
Теорема (Лежандр). Пусть числа 
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 попарно взаимно простые натуральные числа свободные. Уравнение 
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 имеет решение тогда и только тогда, когда число 
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 является квадратичным вычетом по модулю 
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, число 
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 является квадратичным вычетом по модулю 
[image: image11.wmf]B

, число 
[image: image12.wmf]BC

 является квадратичным вычетом по модулю 
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4. Докажите теорему Лежандра в строну “тогда”.

· Как по одному решению построить остальные?

Утверждение. Пусть уравнение 
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 имеет ненулевое решение 
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. Тогда пересекая прямые проходящие через точку 
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 прямые с рациональным углом наклона с коникой 
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 можно получить все остальные рациональные решения уравнения 
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5. Решите сравнение 
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6. Решите в рациональных числах уравнение 
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7. Решите систему уравнений в рациональных числах 
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8. Рассмотрим уравнение 
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А) Найдите 10 решений уравнения в рациональных числах
Б) Найдите 7 решений уравнения 
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в целых числах.

В) Докажите, что уравнение 
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 имеет бесконечное количество решений в целых числах.
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