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Вспомним инверсию.
Опр. Преобразование плоскости без точки 
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, переводящее каждую точку 
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 в такую точку 
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 на луче 
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, что выполняется соотношение 
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, называется инверсией относительно окружности с центром в точке 
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 и радиусом 
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. Точка 
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 называется центром инверсии.
1) Свойства.
а) Прямая, проходящая через центр инверсии, переходит в себя.
б) Прямая, не проходящая через центр инверсии,  переходит в окружность, проходящую через центр инверсии.
в)  Окружность, проходящая через центр инверсии, переходит в прямую, не проходящую через центр инверсии.
г) Окружность, не проходящая через центр инверсии, переходит в окружность, не проходящую через центр инверсии.
Опр. Углом между двумя окружностями называется угол между касательными, проведенными к ним в точке пересечения.
д) Докажите, что при инверсии углы между двумя окружностями сохраняются.
2) Докажите, что 
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, где 
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 и 
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 образы точек 
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 и 
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 при инверсии относительно окружности с центром в точке 
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 и радиуса 
[image: image15.wmf]r

.
3) Докажите, что если из четырех окружностей 
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 касается двух соседних, то точки касания лежат на одной окружности.
4) Докажите, что существует инверсия, переводящая любые две непересекающиеся окружности в концентрические.
5) (Решите с помощью инверсии) Четырехугольник  
[image: image17.wmf]ABCD

 вписан в некоторую окружность и одновременно описан вокруг другой окружности. Докажите, что прямые, соединяющие точки касания противоположных сторон со вписанной окружностью перпендикулярны.

6) Пусть 
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 точка вне окружности 
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 с центром 
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. 
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образ точки 
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 при инверсии относительно 
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. Касательная из точки 
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 к 
[image: image25.wmf]S

 касается окружности в точке 
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. Докажите, что 
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