
Äâàäöàòü ÷åòâåðòàÿ Ëåòíÿÿ ìíîãîïðåäìåòíàÿ øêîëà Êèðîâñêîé îáëàñòè
Âèøêèëü, 3�28 èþëÿ 2008 ãîäà, 10 êëàññ (ïðîôè).

20 èþëÿ
Ïðîåêòèâíîñòü è îêðóæíîñòü 2.

I. ×àñòü ïåðâàÿ, òåîðåòè÷åñêàÿ.

4. (òåîðåìà Áðèàíøîíà) Ïóñòü A1, A2, A3, A4, A5, A6 � âåðøèíû îïèñàííîãî øåñòèóãîëüíèêà.
Òîãäà ïðÿìûå A1A4, A2A5, A3A6 ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

II. ×àñòü âòîðàÿ, ïðàêòè÷åñêàÿ.

6. Îêðóæíîñòü Γ êàñàåòñÿ ïðÿìûõ, ñîäåðæàùèõ ñòîðîíû AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC, â
òî÷êàõ D è E ñîîòâåòñòâåííî. Âòîðûå êàñàòåëüíûå, ïðîâåäåííûå èç A è C ê Ω êàñàþòñÿ åå â
òî÷êàõ F è G ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå DG, FE è AC ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé òî÷êå.

7.Îêðóæíîñòü Γ êàñàåòñÿ ñòîðîí AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC â òî÷êàõ D è E è åãî îïèñàííîé
îêðóæíîñòè. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ DE ïðîõîäèò ÷åðåç òî÷êó I � öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè
òðåóãîëüíèêà ABC.

8. Ïóñòü A1, B1, C1 � îñíîâàíèÿ âûñîò, à A2, B2, C2 � ñîîòâåòñâóþùèå îñíîâàíèÿ ìåäèàí òðå-
óãîëüíèêà ABC. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ ïðÿìûõ A1B2 è A2B1, A1C2 è A2C1, B1C2 è
B2C1 ëåæàò íà îäíîé ïðÿìîé.

9. Ñåðåäèííûå ïåðïåíäèêóëÿðû ê ñòîðîíàì AB è BC òðåóãîëüíèêà ABC ïåðåñåêàþò ïðÿìûå
BC è AB â òî÷êàõ A1 è C1 ñîîòâåòñòâåííî. Áèññåêòðèñû óãëîâ A1AC è C1CA ïåðåñåêàþòñÿ â
òî÷êå B′. Àíàëîãè÷íî îïðåäåëÿþòñÿ òî÷êè A′ è C ′. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè A′, B′, C ′ ëåæàò íà îäíîé
ïðÿìîé, ïðîõîäÿùåé ÷åðåç öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà.
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