
Äâàäöàòü ÷åòâåðòàÿ Ëåòíÿÿ ìíîãîïðåäìåòíàÿ øêîëà Êèðîâñêîé îáëàñòè
Âèøêèëü, 3�28 èþëÿ 2008 ãîäà, 10 êëàññ (ïðîôè).

9 èþëÿ
Ýëëèïñû. Èçîãîíàëüíîå ñîïðÿæåíèå.

1. Äîêàæèòå, ÷òî àôôèííîå ïðåîáðàçîâàíèå ïåðåâîäèò îêðóæíîñòü â ýëëèïñ.
2. Íà ïëîñêîñòè äàíû ïðÿìàÿ `0 è ýëëèïñ Θ. Ïðÿìàÿ ` ïàðàëëåëüíà ïðÿìîé `0 è ïåðåñåêàåò
ýëëèïñ Θ â òî÷êàõ A è B. Òî÷êà M` � ñåðåäèíà îòðåçêà AB. Äîêàæèòå, ÷òî âñå òî÷êè M` ëåæàò
íà îäíîé ïðÿìîé.
3. Íà ñòîðîíàõ òðåóãîëüíèêà êàê íà äèàãîíàëÿõ ïîñòðîåíû ïàðàëëåëîãðàììû ñ ïàðàëëåëüíûìè
íàïðàâëåíèÿìè ñòîðîí. Äîêàæèòå, ÷òî âòîðûå äèàãîíàëè ýòèõ ïàðàëëåëîãðàììîâ ïåðåñåêàþòñÿ
â îäíîé òî÷êå.
Îïðåäåëåíèå. Ðàññìîòðèì òðåóãîëüíèê ABC è òî÷êó P íà ïëîñêîñòè. Åñëè äëÿ òî÷êè P
ñóùåñòâóåò òàêàÿ òî÷êà Q, ÷òî ∠(AB, PB) = ∠(QB, CB); ∠(CA, PA) = ∠(QA,BA);
∠(BC,PC) = ∠(QC,CA), òî òî÷êà Q íàçûâàåòñÿ òî÷êîé, èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåííîé ê òî÷êå P .

4. Äëÿ êàêèõ òî÷åê ñóùåñòâóåò èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåííàÿ ê íèì òî÷êà?
5. Íàéäèòå èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåííûå òî÷êè ê ñëåäóþùèì òî÷êàì:
à) öåíòð âïèñàííîé îêðóæíîñòè;
á) öåíòð âíåâïèñàííîé îêðóæíîñòè;
â) îðòîöåíòð;
ã) áàðèöåíòð.
6. Äîêàæèòå, ÷òî îñíîâàíèÿ ïåðïåíäèêóëÿðîâ, îïóùåííûõ èç äâóõ èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåííûõ
òî÷åê, ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.
7. Äîêàæèòå, ÷òî ôîêóñû ýëëèïñà, âïèñàííîãî â òðåóãîëüíèê, èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåíû.
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7. Äîêàæèòå, ÷òî ôîêóñû ýëëèïñà, âïèñàííîãî â òðåóãîëüíèê, èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåíû.


