
Äâàäöàòü ÷åòâåðòàÿ Ëåòíÿÿ ìíîãîïðåäìåòíàÿ øêîëà Êèðîâñêîé îáëàñòè
Âèøêèëü, 3�28 èþëÿ 2008 ãîäà, 10 êëàññ (ïðîôè).

4 èþëÿ
Âñòóïèòåëüíàÿ îëèìïèàäà

1. Äëÿ äåñÿòè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë ïîñ÷èòàëè âñå èõ ïîïàðíûå ÍÎÄû. Ìîãóò ëè 45 ïîëó÷åííûõ
÷èñåë ðàâíÿòüñÿ 1, 2, . . . , 45?

2. Ó ïÿòèóãîëüíîé çâåçäû âñå çâåíüÿ ðàâíû. Èçâåñòíî, ÷òî âíóòðåííèé ïÿòèóãîëüíèê îïèñàí-
íûé. Äîêàæèòå, ÷òî ýòîò ïÿòèóãîëüíèê ïðàâèëüíûé.

3. Íà ïðÿìîé ðàñïîëîæåíà ôèøêà. Ïåòÿ è Âàñÿ èãðàþò â òàêóþ èãðó: Âàñÿ íàçûâàåò ïîëî-
æèòåëüíîå ÷èñëî, íå áîëüøåå 1, à Ïåòÿ äâèãàåò ôèøêó âïðàâî èëè âëåâî (ïî ñâîåìó âûáîðó)
íà ðàññòîÿíèå, íàçâàííîå Âàñåé. Ïðè ýòîì Ïåòå çàïðåùàåòñÿ 10 ðàç ïîäðÿä äâèãàòü ôèøêó â
îäíó ñòîðîíó. Ìîæåò ëè Âàñÿ íàçûâàòü òàêèå ÷èñëà, ÷òîáû ÷åðåç íåêîòîðîå ÷èñëî õîäîâ ôèøêà
ãàðàíòèðîâàííî îêàçàëàñü ñäâèíóòîé âïðàâî íà ðàññòîÿíèå, áîëüøåå 2008?

4. Òðåóãîëüíèê ABC òàêîâ, ÷òî AB + BC = 2AC. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êà B, öåíòð âïèñàííîé
îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêà ABC è ñåðåäèíû ñòîðîí AB è BC ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.

5. p > 5 � ïðîñòîå ÷èñëî. Èçâåñòíî, ÷òî äëèíà íàèìåíüøåãî ïåðèîäà äåñÿòè÷íîé çàïèñè äðîáè
1/p ðàâíà 2n. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ýòîò ïåðèîä ðàçáèòü íà äâà n-çíà÷íûõ êóñêà, òî ñóììà ÷èñåë
â ýòèõ êóñêàõ ðàâíà 99 . . . 9︸ ︷︷ ︸

n

(n äåâÿòîê).


