
Äâàäöàòü ÷åòâåðòàÿ Ëåòíÿÿ ìíîãîïðåäìåòíàÿ øêîëà Êèðîâñêîé îáëàñòè
Âèøêèëü, 3�28 èþëÿ 2008 ãîäà, 10 êëàññ (ïðîôè).

12 èþëÿ
Ìàòáîé

1. Âïèñàííàÿ â íåðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê ABC îêðóæíîñòü êàñàåòñÿ åãî ñòîðîí â òî÷êàõ
A1, B1, C1 ñîîòâåòñòâåííî. Òî÷êà B′ � âòîðàÿ òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ âïèñàííîé îêðóæíîñòè ñ îòðåçêîì BB1.
BH � âûñîòà. Äîêàæèòå, ÷òî òî÷êè B, H, ñåðåäèíà A1C1 è ñåðåäèíà B1B

′ ëåæàò íà îäíîé îêðóæíîñòè.
2. Äàí ãðàô. Ðàññìîòðèì ðàñêðàñêè åãî ðåáåð â êðàñíûé è ñèíèé öâåòà, äëÿ êîòîðûõ èç êàæäîé

âåðøèíû âûõîäèò ÷åòíîå ÷èñëî êðàñíûõ ðåáåð. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî òàêèõ ðàñêðàñîê ÿâëÿåòñÿ ñòåïåíüþ
äâîéêè.

3. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîãî÷ëåí x2008 − x2007 + 2007 · x1003 + 3 íåïðèâîäèì íàä Z.
4. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî íóëåé ìîæåò áûòü ñðåäè øåñòè ïîñëåäíèõ öèôð ñòåïåíè äâîéêè,

áîëüøåé 106?
5. Íàçîâåì ìíîãî÷ëåí P ñ âåùåñòâåííûìè êîýôôèöèåíòàìè ëþáîïûòíûì, åñëè P (x) ðàöèîíàëüíî

òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ðàöèîíàëüíî x. Ïðè êàêèõ n ñóùåñòâóåò ëþáîïûòíûé ìíîãî÷ëåí n-é ñòåïåíè?
6. Íà ëåñíîé êîëüöåâîé òðîïèíêå åñòü 16 þíîøåé è èìååòñÿ 16 óêðîìíûõ ìåñòå÷åê, ãäå ðàñïîëîæåíû

äåâóøêè. Â èãðå "×åñòíûé Êèëëåð"þíîøè îõîòÿòñÿ çà äåâóøêàìè: ñíà÷àëà þíîøà �1 ïîäêðàäûâàåòñÿ
ê áëèæàéøåé ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå æèâîé äåâóøêå è óáèâàåò åå; çàòåì âòîðîé þíîøà ïîäêðàäûâàåòñÿ ê
áëèæàéøåé ê íåìó íåìó ïî ÷àñîâîé ñòðåëêå æèâîé äåâóøêå è óáèâàåò åå è ò.ä. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà
ïðîéäåííûõ þíîøàìè ðàññòîÿíèé íå çàâèñèò îò èõ íóìåðàöèè.

7. Ïóñòü x, y, z > 0, xyz(x + y + z) = 1. Äîêàæèòå, ÷òî min (x + y)(x + z) = 2.
8. Òî÷êè P è Q ëåæàò âíóòðè òðåóãîëüíèêà ABC è èçîãîíàëüíî ñîïðÿæåíû. Äîêàæèòå, ÷òî
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= 1.


