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Инверсия
7 июля
Инверсия в задачах на построение

1. Пусть KMN – произвольные точки на окружности S, p – серединный перпендикуляр к отрезку MN. Прямые KM и KN пересекают прямую p в точках A и A’. Докажите, что точки A и A’ инверсные относительно окружности S.
2. Построить окружность, касающуюся трех данных окружностей, имеющих общую точку.

3. Построить окружность, касающуюся двух данных окружностей, причем одной из них в заданной точке.

4. Построить окружность, проходящую через заданную точку и ортогональную двум данным окружностям.

5. Через данную точку провести окружность, ортогональную данной окружности и касающуюся другой данной окружности.

Задачи для самостоятельного решения
6. Построить окружность, проходящую через данную точку A и касающуюся данной окружности S и данной прямой l.
7. (Задача Аполлония). Построить окружность, касающуюся трёх заданных окружностей.

8. Верно ли, что если из пяти окружностей каждая касается внешним образом двух соседних, то точки касания лежат на одной окружности?

9. В сегмент окружности вписаны две касающиеся друг друга внешним образом окружности. Через точку их касания проведена общая касательная. Покажите, что все такие прямые пересекаются в одной точке.
10. Каждая из четырёх окружностей пересекает две другие. Если четыре точки пересечения, взятые по одной из каждой пары точек пересечения двух окружностей, лежат на одной окружности или прямой, то и четыре из оставшихся точек пересечения лежат на одной окружности или прямой.

