Двадцать четвертая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2008 г. 10 класс

Комбинаторика-2
09 июля

Определение 2.  
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 – многочлен k-й степени от переменной r, который мы также будем называть «биномиальным коэффициентом» для произвольного вещественного значения верхнего индекса r.
14. Докажите, что если значения двух многочленов k-й степени совпадают в k+1 точках, то они тождественно равны. Примените эту теорему к доказательству правила сложения биномиальных коэффициентов для произвольного r: 
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15. Аналогично докажите: а) обобщение правила внесения (задача 1) 
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 (k – целое, k(0); б) обобщение триномиального тождества (задача 4): 
[image: image4.wmf]rmrrk

mkkmk

-

æöæöæöæö

=

ç÷ç÷ç÷ç÷

-

èøèøèøèø

.
16. А теперь продолжим треугольник Паскаля вверх – в область отрицательных n. Докажите формулу обращения верхнего индекса: 
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 при любом целом k..

17. Примените эту формулу для решения задачи 11. 
18. Докажите правило свертки (правило Вандермонда): 
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 Указание: если r и s – целые неотрицательные числа, то справа стоит число способов выбрать n человек из r мужчин и s женщин. 
19-23. Пять небесполезных вариантов правил свертки:
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 (Указание: замените k на m+k и n на m+n.)
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 (Указание: правило симметрии)
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 (Указание: индукция по l)
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Для самостоятельного решения

24. Задача, освобождающая от сдачи зачета по теме «комбинаторика»:

докажите, что 
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25. Выразите в замкнутой форме сумму 
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26. Во сколько раз 
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