Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII. 98 г.

                                                                               ТЕОРЕМА  ХЕЛЛИ

Разбираем задачу про диаметр выпуклого многоугольника. Обсуждаем задачи про медведя и кошку. 

ОДИН ИЗ ВАРИАНТОВ ФОРМУЛИРОВКИ  ЗАДАЧИ ПРО КОШКУ 

а) На плоскости дан тупоугольный треугольник. Доказать, что для любой точки плоскости найдётся вершина, удалённая от этой точки на расстояние, не меньшее половины наибольшей стороны.   

б) На плоскости дан остроугольный треугольник. Доказать, что для любой точки плоскости найдётся вершина, удалённая от этой точки на расстояние, не меньшее радиуса описанной окружности.   

ОПРЕДЕЛЕНИЕ Фигура на плоскости называется выпуклой, если она целиком содержит любой отрезок, соединяющий точки этой фигуры.        

ВОПРОСЫ 

1. Описать все выпуклые конечные множества точек.

2. Нарисовать три выпуклые фигуры на плоскости так, чтобы любые две из них имели общую точку, а все три не имели общей точки.

3. Нарисовать четыре выпуклые фигуры на плоскости так, чтобы любые три из них имели общую точку, а все четыре не имели общей точки.

ЗАДАЧИ

1. На плоскости даны четыре выпуклые фигуры, любые три из которых имеют общую точку. Доказать, что все четыре фигуры имеют общую точку.

2. На плоскости даны n(( выпуклых фигур, любые три из которых имеют общую точку. Доказать, что все  фигуры имеют общую точку.

3. На  плоскости  даны  несколько  точек,  расстояние  между  любыми  двумя  из  которых  не  превосходит  1 .  Доказать, что  все  эти точки  можно  накрыть  кругом  радиуса   1/

.

ДОПОЛНИТЕЛЬНЫЕ ЗАДАЧИ

4. На  плоскости  заданы  несколько  полуплоскостей,  внутренности  которых  покрывают  всю плоскость.  Доказать,  что  из  этих  полуплоскостей  можно  выбрать  три,   внутренности которых  тоже  покрывают  всю  плоскость. 

5. Из  пяти  данных  окружностей  любые четыре проходят  через  одну  точку.  Доказать,  что  и  все  окружности  проходят  через  одну  точку.

6.    На  плоскости  даны  4  точки   и  проведены  все  6  отрезков, соединяющих  эти  точки. Доказать, что 

       отношение наибольшего из  этих  отрезков  к  наименьшему  не  меньше 

.
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