Четырнадцатая ЛМШ Кировской области.

Вишкиль, 3-27.07.98

Домашнее задание для профи-10 17.07

1. а) Докажите, что для любой точки внутри данной окружности существует проективное преобразование, переводящее окружность в себя, а эту точку – в центр окружности.

б) Докажите, что для любой точки вне данной окружности существует проективное преобразование, переводящее окружность в себя, а эту точку – в бесконечно удаленную.

2. Докажите, что прямые, соединяющие противоположные точки касания выпуклого четырехугольника, пересекаются в точке пересечения диагоналей этого четырехугольника.

3. а) Через точку внутри окружности проводятся всевозможные хорды. Для каждой хорды фиксируется точка пересечения касательных к окружности в ее концах. Найдите ГМ фиксированных точек.

б) Та же задача для случая, когда точка лежит вне окружности.

4. Докажите с помощью проективных преобразований теорему о бабочке.

5. Докажите с помощью проективных преобразований теорему Брианшона: диагонали описанного шестиугольника пересекаются в одной точке.
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