Двадцать первая Летная Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль, 2-27 июля 2005 г., 6 класс

РАСКРАСКА,  6 июля
Имена и клички типичных раскрасок

· Шахматная;

· Матрасная, матросная, она же «зебра», она же полосатая, она же тельняшка;

· Диагональная в три цвета, в четыре цвета и т.д.;

· Крупно-шахматная, она же пятнышками;

· «Решетка», она же окошками

1. [image: image1.wmf]Можно ли доску 8×8 ? 
и 15 фигур вида разрезать на один квадрат 2×2 
2. Можно ли шахматную доску разрезать на 15 вертикальных и 17 горизонтальных доминошек? (Попробуйте применить какие-нибудь из вышеперечисленных раскрасок и идею четности).

3. В левом нижнем углу доски 12×12 стоят 9 шашек, образуя квадрат 3×3. За один ход можно выбрать какие-то две шашки и переставить одну из них симметрично относительно другой (не выходя при этом за пределы доски). Можно ли за несколько ходов переместить эти шашки так, чтоб они образовали квадрат 3×3 а) левом верхнем; b) правом верхнем;  с)  правом нижнем углу?

4. Дан куб 6×6×6. Докажите, что его нельзя разбить на параллелепипеды 4×1×1.

5. Докажите, что числа от 40 до 99 нельзя разбить на группы по 4 числа так, чтобы числа каждой группы в одном разряде совпадали, а цифры другого разряда шли бы подряд (например (54, 55, 56, 57); (44, 54, 64, 74)). Почему эта задача попала в тему «Раскраска»?

6.  Докажите, что трёхзначные числа нельзя разбить на группы по 4 так, чтобы числа в каждой группе совпадали во всех разрядах кроме одного, а в оставшемся разряде цифры шли бы подряд.

Дополнительные задачи

1. Каёмкой клетчатого прямоугольника (со сторонами, не меньшими двух) назовём полосу ширины 1, идущую по краю прямоугольника. (Прямоугольник 2(n является и своей каёмкой). Можно ли квадрат 2001(2001 покрыть по линиям сетки каёмками в несколько слоёв (т.е. над каждой клеткой квадрата должно быть поровну клеток каёмок)?

2. Можно ли три грани кубика 4(4(4, имеющие общую вершину, оклеить шестнадцатью полосками 3(1?

3. Можно  ли клетчатую доску 2002×2002 раскрасить в несколько цветов так, чтобы для любого использованного цвета было ровно 2 клетки этого цвета, причем они были в одном столбце или в одной строке и между ними была ровно 1 клетка другого цвета? Тот же вопрос для доски 2001×2001 с вырезанной центральной клеткой.

4. При каких n доску (2n+1)×(2n+1) без угловой клетки можно разбить на доминошки, среди которых поровну вертикальных и горизонтальных?

5. Прямоугольник m×n называется прочным, если его можно разбить на доминошки так, что любой разрез прямоугольника пересекает хотя бы одну доминошку. При каких m и n прямоугольники являются прочными? 

6. Придумайте свой тип раскраски и задачу про нее. Например, новую шахматную фигуру или  разрезание доски на части.
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