Двадцать первая Летная Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль, 2-27 июля 2005 г., 6 класс

ИГРЫ, 21 июля
Решение с конца. Передача хода.
ПРИМЕРЫ

1. Король стоит на поле h8. Разрешается за ход сдвинуть его вниз или влево. Выигрывает тот, кому некуда ходить. Кто из игроков выигрывает при правильной игре? 

2. В куче 25 камней. Игроки берут по очереди 2, 4 или 7 камней. Проигрывает тот, кто не сможет сделать ход. Кто из игроков выигрывает при правильной игре?

3. Пусть в двухходовых шахматах фигуры ходят так же, как и в обычных. Только за один ход игрок ходит либо двумя фигурами, либо одной фигурой два раза. Белые начинают. Докажите, что в этой игре белые имеют ничейную стратегию.

4. Докажите, что в игре "крестики-нолики" на бесконечной доске у ноликов нет выигрышной стратегии. 

Обязательные задачи
1. В куче лежит 50 камней. Двое по очереди добавляют в нее от 1 до 10 камней. Выигрывает тот, кто доведет число камней до 200. Кто это будет – первый или второй? 
2. Двое по очереди берут из кучи камни. Разрешается брать любую степень двойки (1, 2, 4, ...). Взявший последний камень выигрывает. Кто победит в этой игре? 

3. Имеется две кучки по 11 спичек. За ход разрешается взять две спички из одной кучки и одну из другой. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

4. Имеется две кучки конфет: в одной – 20, а в другой – 21 конфета. За ход нужно съесть одну из кучек, а другую разделить на две непустые кучки. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

5. Игра начинается с числа 1. За ход разрешается умножить имеющееся число на любое натуральное число от 2 до 9. Выигрывает тот, кто первым получит число, большее 1000. Кто выигрывает при правильной игре?

6. Двое играющих ходят по очереди на циферблате с одной стрелкой: каждый своим ходом переводит стрелку на два или три часа вперед. Выигрывает тот, кто первым поставит стрелку на 11 часов. Кто выигрывает при правильной игре, если вначале стрелка показывает полдень?

7. Выписаны в ряд числа от 1 до 1997. Играют двое. За один ход можно вычеркнуть любое число и все его делители. Выигрывает тот, кто зачеркивает последнее число. Докажите, что это первый игрок.

8. Две компании "Светопром" и "ООО ЕЭС" получили право освещать столицу международной шахматной мысли Нью-Васюки, представляющую собой прямоугольную сетку улиц. Они по очереди ставят на еще неосвещенный перекресток прожектор, который освещает весь юго-западный угол города (от нуля до 90(). Премию О.Бендера получит та компания, которой на своем ходе нечего будет освещать. Начинает "Светопром". Кто выиграет при правильной игре?

9. На клетчатой доске в отмеченной клетке стоит фигура “Кентавр” (см. рис.), которая может ходить на одну клетку влево, вверх или вправо вверх. Двое по очереди двигают фигуру. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

Дополнительные задачи
1. Имеются две кучи камней: в одной 5, в другой 7. Двое играющих берут по очереди камни. Разрешается взять один камень из любой кучи или по одному камню из обеих куч. Проигрывает тот, кто не может сделать ход.

2. Пять ямок расположены в ряд. В каждой лежит по шарику. За один ход разрешается переложить все шарики из какой-нибудь ямки в соседнюю справа ямку. Проигрывает тот, кто не сможет сделать ход (когда все шарики лежат в самой правой ямке). Кто победит, если игроки не делают ошибок? 
3. На доске написаны числа 1, 2, ..., 2004, 2005. Игроки поочередно стирают с доски любые два числа и вместо них пишут модуль их разности до тех пор, пока останется одно число. Если это число будет четным, то выигрывает первый игрок, а если нечетным – второй.
4. На столе лежат 199 карточек, на которых сверху написаны произвольные натуральные числа. Двое по очереди берут себе карточки. Выигрывает тот, кто первым сможет выбрать набор карточек, сумма чисел на которых делится на 100. Кто выигрывает при правильной игре?

