Двадцать первая Летная Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль, 2-27 июля 2005 г., 6 класс

Анализ с конца, 10 июля
1. С числами можно выполнять следующие операции: умножать на два или произвольным образом переставлять цифры (нельзя только ставить нуль на первое место). Можно ли из 1 получить 74?

2. У Володи было гораздо больше рыболовных крючков, чем у Павлика. Если бы Володя отдал Павлику столько крючков, сколько у того было, то у обоих мальчиков крючков стало бы поровну. Но вместо этого Володя дал Павлику совсем немного крючков (не больше пяти), а остальные поровну разложил в три спичечных коробка. Сколько крючков Володя дал Павлику?
3. 8 богатырей вели бой со Змеем Горынычем. В каждой схватке погибала половина живых богатырей, но каждый богатырь в каждой схватке (даже если он  погибал) срубал по голове у Змея. Во время передышек между схватками на каждые две живые головы появлялась третья. Так продолжалась до тех пор, пока в живых не остался один Илья Муромец, он-то и одолел проклятого. Сколько же было схваток и сколько голов у Змея было вначале?

4. Из числа вычли сумму его цифр. Из полученного числа вновь вычли сумму его (полученного числа) цифр. После 11 таких вычитаний впервые получился 0. С какого числа начали?
5. На автобусной остановке стояла группа школьников. Первый подъехавший автобус увез каждого десятого школьника. Вторым автобусом ухал каждый седьмой школьник из оставшихся, а третьим автобусом уехал каждый пятый. После чего на практически опустевшей остановке осталось 111 школьников. Сколько их стояло на остановке первоначально?
Дополнительные задачи
6. За столом сидят 7 гномов, перед каждым – кружка, в некоторые налит эль (но, быть может, не поровну). Первый разлил весь свой эль поровну в кружки всем остальным. Затем второй разлил свой эль поровну всем остальным (включая первого), затем третий гном и т.д. до седьмого. Когда и седьмой гном разлил свой эль, у всех оказалось столько же эля, сколько было вначале. Сколько эля в каждой кружке, если всего его 3 литра?
7. По кругу расставлены 9 нулей и единиц, причем не все они равны. За один ход между каждыми двумя соседними числами записывается 0, в случае если они равны, и 1 в противном случае. Далее старые числа стираются. Могут ли в конце все числа оказаться равными?
