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Âñòóïèòåëüíàÿ îëèìïèàäà. 4 èþëÿ

1. Íà äîñêå âíà÷àëå âûïèñàíû äâà ÷èñëà: 3 è 6. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåòñÿ
óâåëè÷èòü ëþáîå ÷èñëî íà äîñêå íà ñóììó öèôð ëþáîãî èç âûïèñàííûõ (â òîì
÷èñëå íà ñóììó öèôð åãî ñàìîãî). Ìîæíî ëè äîáèòüñÿ òîãî, ÷òîáû êàæäîå
÷èñëî ïðåâðàòèëîñü â 2010?
2. 2010 øàðèêîâ ðàñêðàñèëè â 7 öâåòîâ ðàäóãè. Íà êàæäîì øàðå íàïèñà-

ëè îáùåå êîëè÷åñòâî øàðîâ òàêîãî æå öâåòà, êàê è ýòîò (âêëþ÷àÿ äàííûé
øàðèê). ×åìó ìîæåò áûòü ðàâíà ñóììà ÷èñåë, îáðàòíûõ ê íàïèñàííûì?
3. Êàæäûé èç 7 ìàëü÷èêîâ èìååò íå ìåíåå 3 áðàòüåâ ñðåäè îñòàëüíûõ 6.

Äîêàæèòå, ÷òî âñå ìàëü÷èêè áðàòüÿ.
4. Â òðåóãîëüíèêå ABC ïðîâåäåíà ìåäèàíà AF . Òî÷êà D � ñåðåäèíà îò-

ðåçêà AF , E � òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ïðÿìîé CD è ñòîðîíû AB. Èçâåñòíî, ÷òî
BD = BF = CF . Äîêàæèòå, ÷òî AE = DE.
5. ×èñëî 1047 ïðè äåëåíèè íà A äàåò îñòàòîê 23, à ïðè äåëåíèè íà A+1 �

îñòàòîê 7. Íàéäèòå A.
6. Íà îñòðîâå æèâóò 100 ðûöàðåé è 100 ëæåöîâ, ó êàæäîãî èç íèõ åñòü õîòÿ

áû îäèí äðóã. Ðûöàðè âñåãäà ãîâîðÿò ïðàâäó, à ëæåöû âñåãäà ëãóò. Îäíàæäû
óòðîì êàæäûé æèòåëü ïðîèçíåñ ëèáî ôðàçó �Âñå ìîè äðóçüÿ � ðûöàðè�,
ëèáî ôðàçó �Âñå ìîè äðóçüÿ � ëæåöû�, ïðè÷åì êàæäóþ èç ôðàç ïðîèçíåñëî
ðîâíî 100 ÷åëîâåê. Íàéäèòå íàèìåíüøåå âîçìîæíîå ÷èñëî ïàð äðóçåé, îäèí
èç êîòîðûõ ðûöàðü, à äðóãîé � ëæåö.
7. Âàñÿ ïîñòàâèë íà øàõìàòíóþ äîñêó 8×8 31 ôèøêó: 16 íà ÷åðíûå ïîëÿ

è 15 íà áåëûå. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâå ôèøêè ñòîÿò íà ïîëÿõ, èìåþùèõ
îáùóþ ñòîðîíó.


