Kuposckast JIMIII 2016 rozg 7 kaacc.I'pynna ITPOPU

Teopus yucesn. Majsiasg Teopema @Pepma. 10 urosis.

1t. a) Ilycte a,b € Z u p € P. Jokaxure, aro (a + b)? = a? + b” (mod p).

6) BoiBesure oTciofia 110 MHIAYKIMUA Maayto meopemy Pepma: eciu p € P a € Z w a He jeurest
na p, o a?~! =1 (mod p).

2t llyctb a € Z,p € P u a ne nesurcsa Ha p. Paccmorpum ciieyionuit opueHTupoBaHHbIi rpad:
BepiinHbl rpada — uucsa ot 1 10 p — 1; u3 uucja r BeJleT OPUEHTHPOBAHHOE PeOPO BUCJIO ¥, €CJin
ax =y (mod p).

a) Jlokazkure, 4o 3T0T rpad sB/sgeTCst 00bEeINHEHNEM HECKOIBKUX IIUK/IOB OJIMHAKOBOI JIJINHbI.

6) BoiBeaure u3 sroro masyio teopemy Pepma.

31. Bo3bMéM HaTypasibHOE YUCIO @, KOTOPOE HE JIEJIUTCA Ha ITPOCTOE YUCJIO P.

a) Jlokaxkure, 9T0 Cpe/i OCTATKOB a, 2a, 3a, . .. (p — 1)a ecTb Bce HEHYJIEBBIE OCTATKU 110 MOJLY-
JIO P.

6) IlepemuokuB BCE 91O, BBIBEUTE OTCIO/Ia Masyto Teopemy Depma.

4. Ilycrs p u ¢ — pasiudnbie mpoctbie ncia. JJokaxure, ato p? + P = p + g (mod pq).

24242

5. Kaxkoit octaTok maér dmucio 4 upu gejaennn Ha 20177

6. /lano mpoctoe uncio p. Jlokaxknre, uro 22° — 4 nemmresa Ha 2P — 1.

7. Hokazkure, uto ecm a'® — 1 gesmrea na 29, To u @ — 1 nermres wa 29.
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8. Kakne octarku MoxkeT jnaBaTh uncio a’° mpu geixennn Ha 1017

Kuposckas JIMIII 2016 rox 7 kiaacc. I'pynnma ITPO®U

Teopusa uncen. Maaaga tTeopema Pepma. 10 uroJis.

1. a) [Iycrs a,b € Z u p € P. Jokaxure, aro (a + b)? = a? + b (mod p).

6) Boisenure oTcioza o MHAYKIMU Maayto meopemy Pepma: ecu p € P a € Z n a He menmrest
Ha p, ro @’ ! =1 (mod p).

21. [lyctb a € Z,p € P u a ve neqmurces Ha p. PaceMoTpuM cietyonuii OpueHTHpOBaHHbIN rpad:
BepIuHbl rpada — dncsa or 1 10 p — 1; U3 uncja x BeJeT OpUEeHTHPOBAHHOE PeOPO BUCIO ¥, €CJIN
ax =y (mod p).

a) Jlokazkure, 90 9TOT rpad siBisgeTcst 00beINHEHNEM HECKOIBKUX ITUKJIOB OJINHAKOBOI JJINHBIL.

6) BeiBesure u3 sToro masyo teopemy Pepma.

31. BosbMéM HaTypaJibHOE YUCIIO ¢, KOTOPOE He JEJIUTCS Ha IIPOCTOE YUCIIO P.

a) Jlokakure, 9TO Cpe/iu OCTATKOB a, 2a, 3a, . .. (p — 1)a ecTb Bce HEHYJIEBBIE OCTATKA 110 MOJLY-
JIEO P.

6) IlepeMHOKUB BCE 9TO, BbIBEIUTE OTCIOA MaJyto Teopemy Pepma.

4. Tlycts p u ¢ — pasauanble pocThie dnciaa. Jokaxure, aro p? + ¢P = p + q (mod pq).

5. Kakoii ocratox maér unciao 4242 npu nenennun na 20177

P
6. Jlano npocroe uucio p. Jdokaxure, uro 22" — 4 nenurcs na 2P — 1.

15 _ 1 nemuresa ma 29, To n a — 1 menmTed Ha 29.

0 ipu pestenun na 1017

7. Hokaxxurte, 9TO ecu a
8. Kakue octaTku MOXKeT JlaBaTh IUCIO @



