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Малая теорема Ферма
19 июля
Найдите остаток от деления 22018 а) на 7; б) на 17; в) на 2017.
Пусть a не делится на простое p.
а) Докажите, что найдутся такие различные m и n, что .
б) Докажите, что найдется такая степень k < p, что .
а) (из прошлого листка) Докажите, что в таблице умножения ненулевых остатков по простому модулю p в строчке с номером a все остатки различны.
б) Докажите, что .
в) Малая теорема Ферма. Если p – простое и a не делится на p, то .
Решите задачу 1в) используя малую теорему Ферма.
В трехзначном числе a все цифры различны. Докажите, что .
а) Известно, что a12 + b12 + c12 + d12 + e12 + f12 делится на 13. Докажите, что abcdef делится на 136.
б) Известно, что a24 + b24 + c24 делится на 35. Докажите, что каждое из чисел a, b, c делится на 35.
Докажите, что если НОД(a, 1001) = 1, то a3000 – 1 делится на 1001.  
Пусть p – простое число, p > 5. Докажите, что число 111…11 (р – 1 единица) делится на р.
Пусть p – простое число. Напишем сначала p единиц, затем р двоек, р троек, р четверок, p пятерок, p шестерок, p семерок, p восьмерок и p девяток. Докажите, что полученное число при делении на p дает такой же остаток, что и число 123456789.
[bookmark: _GoBack]Докажите, что ни при каком целом k число k2 + k + 1 не делится на 101.
Пусть p и p + 2 – простые числа. Докажите, что числа pp + 2 – p и (p + 2)p – p – 2 одновременно делятся а) на произведение; б) на сумму этих простых чисел.
