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Математический бой, М7 – обычные группы.
12 июля
На шахматной доске 8  8 стоит 50 пешек. Разрешается выбрать квадрат 2  2, в котором стоит единственная пешка, и снять ее. Докажите, что не удастся снять все пешки.
На авторынке можно обменять три автомобиля Жигули на одну Волгу и один Мерседес, а три Волги на два Жигули и один Мерседес. Сможет ли коллекционер Вася, имея 700 Жигулей, получить 400 Мерседесов?
В очереди за мороженым стоят 62 семиклассника. За одну минуту покупку совершает только один человек, стоящий первым в очереди. Каждые пять минут каждый из тех, кто еще ни разу никого не ставил в очередь, ставит прямо перед собой ровно одного своего знакомого. Дойдет ли когда-нибудь очередь до того, кто изначально стоял последним?
Алина обвела на доске 8×8 22 различных (но, возможно, перекрывающихся) трёхклеточных прямоугольничка, а Полина – 22 неперекрывающихся двуклеточных прямоугольничка (но, возможно, перекрывающихся с прямоугольничками Алины). Докажите что на доску можно положить крестик из 5 клеток, полностью накрывающий хотя бы две обведённые фигурки. (Крестик может выходить за края доски.)
[bookmark: _GoBack]Может ли произведение двух чисел, каждое из которых записывается только семерками и девятками, быть числом, которое записывается только семерками и девятками?
На доске написаны числа 10, 11, 12, 33, 2017. Разрешается стереть любое число и вместо него записать число a + b – c, где a, b, c – какие-то три из остальных четырех чисел. Можно ли с помощью таких операций получить пять чисел, каждое из которых равно 2017?
BD – биссектриса треугольника ABC. На стороне BC отмечена точка E, а на продолжении стороны AC за точку A отмечена точка F. Оказалось, что BD = DC, BE = DE и EF перпендикулярно BD. Докажите, что BA – биссектриса ∠DBF.
Найдите все цифры a такие, что все числа вида  имеют общий делитель, больший 1, при любом натуральном n.
