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1. Есть коробка с красными, синими, белыми и зелеными шариками.
Известно, что красных шариков в 4 раза меньше, чем синих, белых и
зеленых вместе взятых. Кроме того, синих шариков в 6 раз меньше, чем
красных, белых и зеленых шариков вместе взятых. Докажите, что общее
количество шариков делится на 35.

2. Сравните числа (202)! и (20!)2. (Напомним, что n! = 1 · 2 · 3 · . . . · n.)
3. Таблица 4× 4 заполнена числами. Петя переставил её столбцы так,

что никакой столбец не остался на месте. В получившейся таблице Вася
переставил строки так, что никакая строка не осталась на месте. В итоге
получилась исходная таблица. Каково наибольшее возможное количество
различных чисел в ней?

4. На диагонали BD выпуклого четырехугольника ABCD отмече-
на точка E. Известно, что AB = CE, ∠ABD = ∠BCE = ∠ECD и
∠DAB = ∠ABC. Докажите, что треугольник BCD равнобедренный.

5. В коробке лежат карандаши 100 цветов. Известно, что если не глядя
взять 100 карандашей, то среди них обязательно найдутся карандаши 7
разных цветов. Какое наибольшее количество карандашей могло быть в
коробке?

6. Двое ходят по очереди на доске 8×8, каждый своим ферзём. Вначале
ферзи стоят на полях с1 и c8, а все остальные поля заполнены пешками.
Каждым ходом ферзь должен что-нибудь съесть — пешку или ферзя
противника (ферзь ходит по вертикали, горизонтали, диагонали на любое
расстояние, но через занятые поля не перепрыгивает). Проигрывает тот,
кто не может сделать очередной ход. Кто из игроков может выиграть
независимо от игры другого?


