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20 июля
Пусть a, b — целые числа. Докажите, что если число 2a2 + 5ab + 11b2 делится на 3, то и на 9 тоже. 
Докажите, что 1081 ≡ 1 (mod 729).
В школе учатся 100 мальчиков и 100 девочек. Каждый мальчик знаком хотя бы с одной девочкой, а каждая девочка – хотя бы с одним мальчиком. Один раз каждая девочка сказала: «Среди знакомых мне мальчиков не менее двух третей — рыжие!» А каждый мальчик ответил: «Среди знакомых мне девочек не менее половины — блондинки!» Все они сказали правду, но среди мальчиков только 10 являются рыжими. А какое наименьшее количество блондинок может быть среди девочек?
Натуральные числа от 1 до 100 выписали в строку в некотором порядке. Докажите, что найдутся два рядом стоящих числа, сумма которых больше 50, но меньше 150.
Какое наибольшее количество клеток доски 7 × 7 можно закрасить так, чтобы не нашлось закрашенного трехклеточного уголка?
Точка M — середина гипотенузы AB прямоугольного треугольника ABC, угол B которого равен 30. На его катете BC выбирают такую точку K, что AK + KM = BC. Докажите, что MK и AB перпендикулярны.
Пусть p — простое число.	
а) Сколькими способами можно покрасить вершины правильного p-угольника в a цветов? (способы, отличающиеся друг от друга поворотом многоугольника вокруг его центра, считаются одинаковыми)	
б) Выведите из пункта а) малую теорему Ферма.
[bookmark: _GoBack]На льду Дворца Спорта хоккеисты сборной России отрабатывают технику паса. Им разрешено отдавать шайбу друг другу только по льду, поэтому, если между какими-то двумя игроками стоит третий, то пас от одного другому невозможен. В какой-то момент тренировки оказалось, что хотя ни на одной прямой не находится больше 3 хоккеистов, у каждого игрока имеется партнер, которому он не может отдать пас. Какое наименьшее количество хоккеистов участвовало в тренировке?
