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Определение 1. Геометрическое место точек (ГМТ), обладающих данным свой-
ством — это множество, состоящее из тех и только тех точек, которые обладают
данным свойством.

1. (a) Докажите, что ГМТ, равноудаленных от сторон данного угла и лежащих
внутри данного угла, есть биссектриса данного угла.

(b) Докажите, что биссектрисы углов треугольника пересекаются в одной точке,
и это центр вписанной окружности.

2. Найдите ГМТ, из которых данный отрезок AB виден под прямым углом.
3. (a) Дан треугольник ABC. Найдите ГМТ M , лежащих внутри треугольника

ABC таких, что SAMB = SAMC .
(b) Докажите, что медианы треугольника пересекаются в одной точке.
(c) А если M из пункта (a) лежит вне треугольника?

4. В четырёхугольнике ABCD BC = AD. M — середина AD, N — середина BC.
Серединные перпендикуляры к AB и CD пересекаются в точке P . Докажите, что P

лежит на серединном перпендикуляре к отрезку MN .
5. Докажите, что у любого треугольника есть три вневписанных окружности.
6. Найдите ГМТ середин хорд длины d в данной окружности.
7. Дан треугольник ABC. Внутри него взяли точку M и соединили ее с вершинами.

Получилось три треугольника. Найдите ГМТ M , для которых сумма площадей двух
из этих треугольников будет равна площади третьего.

8. В треугольнике ABC проведены биссектриса AL и высота BH. Оказалось, что
серединный перпендикуляр к отрезку LH пересекает сторону AB в её середине. До-
кажите, что треугольник ABC — равнобедренный.

9. Из точек A и B, лежащих на разных сторонах угла, восставлены перпендикуляры
к сторонам, пересекающие биссектрису угла в точках C и D. Докажите, что середина
отрезка CD равноудалена от точек A и B.

10. AD и BE — биссектрисы треугольника ABC. Оказалось, чтоDE — биссектриса
угла ADC. Найдите угол A.

11. Диагонали выпуклого четырёхугольника ABCD равны и пересекаются в точке
O. Точка P внутри треугольника AOD такова, что CD ‖ BP и AB ‖ CP . Докажите,
что точка P лежит на биссектрисе угла AOD.

12. Стороны AB и CD выпуклого четырёхугольника ABCD площади S не парал-
лельны. Найдите геометрическое место точек X, лежащих внутри четырёхугольника,
для которых S(ABX) + S(CDX) = S/2.


