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Выпуклый многоугольник разрезан непересекающимися диагоналями на треугольники (такое разрезание называется триангуляцией). Докажите, что хотя бы из двух вершин исходного многоугольника не выходит ни одного разреза.
Указание: докажите при n ≥ 4, что есть хотя бы две несоседние такие вершины.
Задачи
В клетках прямоугольника 3 × N стоят фишки трех цветов, по N штук каждого цвета. Докажите, что переставляя фишки внутри строк, можно добиться того, чтобы в любом столбце стояли фишки трех разных цветов.
Указание: докажите, что из каждой строчки можно выбрать по одной фишке разных цветов.
В трех бочках содержится в сумме 128 литров воды, причем в каждой – целое число литров. Разрешается выбрать две бочки и перелить из одной в другую столько воды, сколько там уже есть. Докажите, что можно собрать всю воду в одной бочке (если бочки достаточно большие).
[bookmark: _GoBack]В городе n домов. Нужно построить как можно больше замкнутых непересекающихся заборов так, чтобы любые два забора ограничивали разные непустые наборы домов. Докажите, что максимальное количество таких заборов равно 2n – 1.
В каждой вершине выпуклого 2017-угольника размещены жетоны, на каждом из которых написано целое число. Сумма всех чисел равна 1. Выбирают вершину и собирают жетоны, двигаясь по часовой стрелке до тех пор, пока сумма чисел на собранных жетонах положительна. Докажите, что можно выбрать вершину так, чтобы, стартуя с неё, собрать все жетоны?
Даны  n + 1  попарно различных натуральных чисел, меньших 2n  (n > 1).  Докажите, что среди них найдутся три таких числа, что сумма двух из них равна третьему.
Указание: рассмотрите два случая – когда в наборе есть число 2n – 1 и когда его нет.
Дана неубывающая последовательность положительных чисел ai такая, что каждый ее член (начиная со второго) не превосходит удвоенного предыдущего члена. Докажите, что для любого n в сумме S = ± a1 ± a2 ± … ± an можно так выбрать знаки, чтобы 0 ≤ S ≤ a1.
Даны такие натуральные числа a1, a2, ..., an, что ни одно из них не превосходит своего номера, а сумма всех их чётна. Докажите, что эти числа можно разбить на две группы с одинаковой суммой.
