B - «ГЕОМЕТРИЯ»

B1. (3-) Докажите, что высота неравнобедренного прямоугольного треугольника, проведенная из вершины прямого угла, меньше половины гипотенузы. медиана в прямоугольном треугольнике
B2. (3-) Медиана AM треугольника ABC равна половине стороны BC. Угол между AM и высотой AH равен 40. Найдите углы треугольника ABC. 65, 25, 90, медиана в прямоугольном треугольнике
B3. (3-) Даны две точки A и B. Найти множество оснований перпендикуляров, опущенных из точки A на всевозможные прямые, проходящие через точку B. окружность с диаметром AB
B4. (3-) Пусть A, B и C — точки, не лежащие на одной прямой. Найдите ГМТ M таких, что ближайшей к M точкой среди точек A, B и C является точка A. ГМТ, сер. пер.
B5. (3) Пусть CK — биссектриса треугольника ABC и AC > BC. Докажите, что угол AKC — тупой. против большего угла — большая сторона
B6. (3) В остроугольном треугольнике ABC проведены высоты AA2, BB2, CC2 и на сторонах AB, BC, CA отмечены середины C1, A1, B1 соответственно. Докажите, что длина ломаной A1B2C1A2B1C2A1 равна периметру треугольника ABC. медиана в прямоугольном треугольнике
B7. (3) У треугольника ABC угол C — тупой. Докажите, что если точка X лежит на стороне AC, а точка Y — на стороне BC, то XY < AB. против большего угла — большая сторона
B8. (3+) Серединный перпендикуляр к стороне BC треугольника ABC пересекает сторону AB в точке D, а продолжение стороны AC за точку A — в точке E. Докажите, что AD < AE. против большего угла — большая сторона
B9. (3+) Биссектрисы треугольника ABC пересекаются в точке O. Через точку O проходят две прямые, которые параллельны прямым AB и AC и пересекаются с BC в точках D и E соответственно. Докажите, что периметр треугольника OED равен отрезку BC. биссектрисы пересекаются в одной точке
B10. (3+) На плоскости даны точки A и B. Найдите ГМТ C, для которых С > B и треугольник ABC тупоугольный.
B11. (3+) Дан прямоугольник ABCD. Внутри него отметили точку O. Доказать, что OA < OB + OD. нер-во треугольника, сравнить с диагональю
B12. (4-) Точки D и E — середины сторон соответственно AB и BC треугольника ABC. Точка M лежит на стороне AC, причем ME > EC. Докажите, что MD < AD. ГМТ тупого и острого угла
B13. (4-) Постройте на сторонах AB и AC треугольника ABC такие точки X и Y соответственно, что XY||BC и XY = XB + YC. биссектрисы пересекаются в одной точке
B14. (4-) Найдите сумму пяти углов при вершинах пятиконечной звезды. 180
B15. (4-) На стороне BC равнобедренного треугольника ABC (AB = BC) взяли точки N и M (N ближе к B, чем M) такие, что NM = AM и МАС = ВАN. Найдите CAN. 60
B16. (4-) На диагонали BD правильного пятиугольника ABCDE построили правильный треугольник BDF так, что точки C и F распложены в разных полуплоскостях от прямой BD. Найдите угол EFA. 96
B17. (4) Продолжения сторон AB и CD выпуклого четырехугольника ABCD пересекаются в точке P, а сторон BC и AD в точке Q. Биссектрисы углов АВС и BCD пересекаются в точке М. Биссектриса угла BQA пересекает прямую ВМ в точке Е, а прямую СМ в точке F. Докажите, что прямые АЕ, DF и РМ пересекаются в одной точке. биссектрисы пересекаются в одной точке
B18. (4) Точка C — середина отрезка AB. На произвольном луче, проведенном из точка C и не лежащем на прямой AB, выбраны три точки P, M и Q так, что PM = MQ. Докажите, что AP + BQ > 2CM. построить точку P1, симметричную точке P относительно точки C, неравенство треугольника
B19. (4) Постройте окружность, которая на сторонах данного треугольника высекает три одинаковые хорды, равные заданному отрезку. биссектрисы пересекаются в одной точке
B20. (4) Один из углов треугольника равен 120. Докажите, что треугольник, образованный основаниями биссектрис данного, — прямоугольный. лучи, разбивающие развернутый угол на 60, — биссектрисы углов 120, биссектрисы пересекаются в одной точке
B21. (4) Пусть AD — биссектриса треугольника ABC. Через вершину A проведена прямая, перпендикулярная AD, а из вершины B опущен перпендикуляр BB1 на эту прямую. Докажите, что периметр треугольника BB1C больше периметра треугольника ABC. нер-во треугольника, симметрия относительно внешней биссектрисы
B22. (4) В равнобедренном треугольнике ABC с основанием AC проведена биссектриса CD. Прямая, проходящая через точку D перпендикулярно DC, пересекает AC в точке E. Найдите EC, если AD = 1. медиана в прямоугольном треугольнике
B23. (4+) Докажите, что если в четырехугольнике два противоположных угла тупые, то диагональ, соединяющая вершины этих углов, меньше другой диагонали. ГМТ тупого угла
B24. (4+) На основании AC равнобедренного треугольника ABC выбрали точку D, а на продолжении AC за вершину C — точку E, причем AD = CE. Докажите, что BD + BE > AB + BC. построить точку B1, симметричную точке B относительно точки A, неравенство треугольника
B25. (4+) Постройте прямоугольный треугольник по гипотенузе и сумме двух катетов. построить треугольник по a+b, прилежащему углу 45 и противолежащей стороне с
B26. (4+) Высоты AA1 и BB1 треугольника ABC пересекаются в точке H. Точки X и Y — середины отрезков AB и CH соответственно. Доказать, что прямые XY и A1B1 перпендикулярны. медиана в прямоугольном треугольнике, ГМТ сер.пер.
B27. (5-) От угла равностороннего треугольника со стороной 1 отрезали меньший треугольник так, что биссектриса его внешнего угла делит пополам сторону исходного треугольника, противоположную данному углу. Найдите периметр отрезанного треугольника. биссектрисы пересекаются в одной точке
B28. (5-) В остроугольном треугольнике ABC проведены биссектриса AD и высота BE. Докажите, что CED > 45.
B29. (5) В треугольнике ABC известны углы: A = 45, B = 15. На продолжении стороны AC за точку C взята точка M, причем CM = 2AC. Найдите AMB. 75, медиана в прямоугольном треугольнике, счет углов
B30. (5+) Точка M — середина стороны BC выпуклого четырёхугольника ABCD. Известно, что AMD = 120. Докажите неравенство AB + BC + CD > AD . построить точку B1, симметричную точке B относительно AM, построить точку C1, симметричную точке C относительно CD,
