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Биссектрисы и серединные перпендикуляры
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Два множества точек
Биссектриса — геометрическое место точек внутри угла, равноудаленных от сторон этого угла.
Серединный перпендикуляр к отрезку — геометрическое место точек, равноудаленных от концов отрезка.
Докажите, что пересекаются в одной точке:	
а) серединные перпендикуляры к сторонам треугольника;	
б) биссектрисы углов треугольника;	
в) биссектриса угла A и биссектрисы внешних углов B и C треугольника ABC.
В четырехугольнике ABCD равны стороны AB и CD. На серединном перпендикуляре к диагонали AC взяли такую точку E, что ∠BAE = ∠ECD. Докажите, что точка E лежит и на серединном перпендикуляре к диагонали BD.
KLMN — выпуклый четырёхугольник, в котором равны углы K и L. Серединные перпендикуляры к сторонам KN и LM пересекаются на стороне KL. Докажите, что в этом четырёхугольнике равны диагонали.
Точки M и N — середины равных сторон AD и BC четырёхугольника ABCD. Серединные перпендикуляры к сторонам AB и CD пересекаются в точке P. Докажите, что серединный перпендикуляр к отрезку MN проходит через точку P.
Высота AA1, медиана BB1 и биссектриса CC1 треугольника ABC пересекаются в точке K. Известно, что A1K = B1K. Докажите, что и отрезок C1K имеет ту же длину.
В треугольнике ABC проведены биссектрисы AD и BE. Известно, что DE — биссектриса угла ADC. Найдите величину угла A.
Дан четырехугольник ABCD, в котором ABD = DBC = 60, ADB = 40, а BDC = 70. Найдите угол между его диагоналями.
В треугольнике АВС: A = 45, BH — высота, точка K лежит на стороне АС, причем BC = CK. Докажите, что точка пересечения серединных перпендикуляров треугольника АВK совпадает с точкой пересечения внешних биссектрис углов H и B треугольника ВСН.
На рисунке дан квадрат ABCD и прямоугольные треугольники AFB и FCE такие, что EFC = 40 и EAD = 65. Найти угол AFB?
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