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Рәхим итегез!
1. В ряд стоят m мальчиков и d девочек в каком-то порядке. Каждого мальчика

спросили, сколько справа от него стоит девочек, а каждую девочку — сколько слева
от нее стоит мальчиков. Докажите, что сумма чисел, названных мальчиками, равна
сумме чисел, названных девочками.

2. На столе лежала кучка серебряных монет. Каждым действием либо добавляли
одну золотую монету и записывали количество серебряных монет на первый листок,
либо убирали одну серебряную монету и записывали количество золотых монет на
второй листок. В итоге на столе остались только золотые монеты. Докажите, что в
этот момент сумма всех чисел на первом листке равнялась сумме всех чисел на втором.

3. В ряд стоят m мальчиков и d девочек в каком-то порядке. Каждого ребенка
спросили, сколько слева от него стоит детей другого пола. Чему равна сумма чисел,
названных детьми?

4. В клетчатом квадрате 10 × 10, вначале пустом, Жанна закрашивает по одной
клетке, вписывая в каждую только что закрашенную клетку количество граничащих
с нею (по стороне) ранее закрашенных клеток. Чему будет равна сумма все чисел в
квадрате, когда будут закрашены все клетки?

5. Тридцать четыре ребенка — двадцать четыре мальчика и десять девочек — вста-
ли в ряд. Каждый мальчик сказал, сколько детей стоит справа от него, а каждая
девочка — сколько детей стоит слева от нее. Пусть в сумме у мальчиков получилось
M , а у девочек — D. Найдите, чему может равняться M −D.

6. В куче 1001 камень. Ее произвольно делят на две кучи, подсчитывают количества
камней в них и записывают произведение этих двух чисел. Затем с одной из этих
куч (в которой больше одного камня) проделывают ту же операцию: делят на две и
записывают произведение количеств камней в двух вновь образованных кучах. Затем
ту же операцию повторяем с одной из трех полученных куч и так далее, пока во всех
кучах не станет по одному камню. Чему равна сумма 1000 записанных произведений?

7. Имеется три кучи камней. Сизиф таскает по одному камню из кучи в кучу. За
каждое перетаскивание он получает от Зевса количество монет, равное разности чис-
ла камней в куче, в которую он кладет камень, и числа камней в куче, из которой
он берет камень. Сам перетаскиваемый камень при этом не учитывается. Если ука-
занная разность отрицательна, то Сизиф возвращает Зевсу соответствующую сумму.
Если Сизиф не может расплатиться, то Зевс позволяет ему перетаскивать в долг. В
некоторый момент оказалось, что в каждой куче содержится то же число камней, что
и изначально. Каков наибольший возможный заработок Сизифа на этот момент?

8. Есть много одинаковых единичных бумажных квадратов, в которых проведены
обе диагонали. Квадратами оклеили куб 100× 100× 100 без щелей и наложений (при
этом, возможно, перегибая квадраты через рёбра и располагая косо). Жучка поса-
дили в одну из вершин куба и разрешили ползать только по диагоналям квадратов.
Докажите, что он может добраться в какую-то другую вершину куба.


