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На плоскости провели 6 прямых, никакие две из которых не параллельны. Какое наибольшее количество равнобедренных треугольников при этом может образоваться?
Обозначим через d(n) сумму всех натуральных делителей числа n, строго меньших n. Докажите, что существует бесконечно много натуральных чисел n таких, что выполняется неравенство d(d(n)) > d(n) > n.
O – точка пересечения диагоналей CE и AD выпуклого пятиугольника ABCDE. Известно, что AB = DE, BC = AD = CE/2 и ADE = BAC + BCA. Докажите, что AO = OE.
В некотором городе N есть тайное сообщество, в котором состоят 48 агентов. Известно, что каждый из агентов доносил полиции ровно на одного из остальных агентов, и на каждого агента доносили ровно один раз. Кроме этого, для любых трех агентов можно указать четвертого, который доносил на одного из них. Докажите, что босс может выгнать из сообщества не более восьми агентов, а остальных разбить на 2 группировки так, чтобы внутри каждой из двух группировок никто ни на кого не доносил.
[bookmark: _GoBack]При каких n можно разрезать квадрат n × n на трехклеточные уголки так, чтобы каждый вертикальный и каждый горизонтальный ряд клеток пересекался (т.е. имел общие клетки) с одинаковым количеством уголков?
Андрей записал несколько цифр на карточках, по одной на каждой карточке. Из всех этих карточек Андрей составил некоторую натуральную степень числа 5. Может ли Андрей, переставив карточки местами, получить другую натуральную степень числа 5? (Карточки с цифрами 6 и 9 можно переворачивать)
Петя пошел в буфет за печеньками, взяв с собой 2000 рублей. В буфете продаются печеньки в упаковках по 15, 27 и 45 штук, а стоят они – 21, 40 и 60 рублей соответственно. Сколько и каких упаковок нужно купить Пете, чтобы истратить все деньги и получить максимально возможное количество печенек?
Последовательность натуральных чисел {an} строится по следующим правилам: a1 = 1, а число an или равно an-1 – 2, если такое число еще не встречалось в последовательности и натурально, или равно an-1 + 3 в противном случае. Докажите, что если при некотором k число ak является квадратом натурального числа, то тогда ak = ak-1 + 3.  
