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Серия 21, дополнительная
14 июля

1. На сторонах треугольника ABC внешним образом построили параллелограммы
ABKL, BCMN и CAPQ. Докажите, что из отрезковKN ,MQ и PL можно составить
треугольник.

2. Внутри прямоугольника ABCD взята точка M . Докажите, что существует вы-
пуклый четырёхугольник с перпендикулярными диагоналями длины AB и BC, сто-
роны которого равны AM , BM , CM , DM .

3. В параллелограмме ABCD взята точка P . Докажите, что AP < BP +CP +DP .
4. Отрезки AB и CD длины 1 пересекаются в точке O, причём ∠AOC = 60◦.

Докажите, что AC +BD > 1.
5. ПустьK иM — середины сторон AB и CD выпуклого четырехугольника ABCD.

Докажите, что KM 6 (BC + AD)/2, причем равенство достигается, только если
BC ‖ AD.

6. Докажите, что середины сторон правильного многоугольника образуют правиль-
ный многоугольник.

7. В равнобедренном треугольнике ABC AB = BC и ∠ABC = 20◦. Докажите, что
3AC > AB.

8. На сторонах BC и CD квадрата ABCD взяты точки M и K соответственно,
причем ∠BAM = ∠MAK. Докажите, что BM +KD = AK.

9. В прямоугольном треугольнике ABC точка O — середина гипотенузы AC. На
отрезке AB взята точка M , а на отрезке BC — точка N , причём угол MON — прямой.
Докажите, что AM 2 + CN 2 = MN 2.

10. Внутри квадрата ABCD расположен квадрат KMXY (вершины идут в обоих
квадратах по часовой стрелке). Докажите, что середины отрезков AK, BM , CX и
DY также являются вершинами квадрата.

11. В треугольнике ABC угол A равен 60◦. Докажите, что AB + AC 6 2BC.


