
XXXIII Кировская ЛМШ • Вишкиль, 3–28 июля 2017 года • 7 класс

Вступительное занятие
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Добро пожаловать в ЛМШ!
Алиса и Боб нашли клад, состоящий из нескольких монет, возможно,

разного достоинства. Они решили поделить его следующим способом.
Сначала Боб выкладывает все монеты в ряд в том порядке, который ему
по душе. Затем Алиса и Боб (Алиса первая) берут себе по одной монете
из этого ряда, при этом каждый раз можно брать только одну из двух
крайних монет: либо первую, либо последнюю. И Алиса, и Боб желают
получить как можно большую сумму денег.

1. Пусть всего 101 монета. Докажите, что Боб может заполучить любые
50 из них. Что это означает?

Дальше будет идти речь только про случай с четным количеством
монет.

2. Пусть клад состоит всего из 4 монет разного достоинства. Могут
ли номиналы монет быть таковы, что Боб сможет получить не меньше
Алисы вне зависимости от ее действий?

3. Докажите, что Алиса всегда может, вне зависимости от действий
Боба, заполучить понравившуюся ей монету.

4. Пусть Алиса на каждом шаге забирает из двух крайних монеток
ту, что больше. Верно ли, что так она получит наибольшую возможную
сумму?

5. Докажите, что Алиса всегда может, вне зависимости от действий
Боба, получить не меньше Боба.

6. Пусть есть монеты пяти разных номиналов и каждого номинала
одинаковое количество. Кто наберет больше и на сколько при наилучших
действиях сторон?

7. Пусть при некоторых номиналах монет при правильных действиях
сторон Алиса получает больше на a рублей. Теперь они нашли клад,
в котором номинал каждой монетки на c рублей больше. Кто наберет
больше и на сколько после дележа нового клада?


