Двадцать вторая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2006 г.


Матбой: 6 класс – 7 класс.
16 июля
1. На бумаге разрешается рисовать контуры квадратов. Какое минимальное количество квадратов необходимо нарисовать, чтобы на бумаге появилась квадратная решётка 5×5?

2. Есть полоска 1(101. Двое ходят по очереди. За ход можно поставить плюс или минус в ещё не заполненную клетку. Тот, кто поставил знак рядом с противоположным, проигрывает. Если этого не случилось, а вся полоска уже заполнена, то выигрывает второй. Кто из игроков может обеспечить себе победу? 
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Среди 20 деревьев, посаженных в ряд, есть дубы. На каждом дереве висит табличка, на которой указано количество дубов среди его соседей и самого этого дерева. Обязательно ли найдётся дерево, про которое, используя только информацию, написанную на табличках, можно сказать, что он дуб?
4. Знайка и Незнайка хотят разделить между собой торт прямоугольной формы. Незнайка, надеясь получить побольше торта, предложил следующий способ делёжки. Сначала Знайка, а затем и Незнайка делают по два прямолинейных разреза так, чтобы торт разрезался на 9 прямоугольных кусочков. (см. рис.) После этого Незнайка по своему усмотрению забирает либо те кусочки, которые на рисунке закрашены, либо те, которые не закрашены. Знайка подумал и согласился. Верно ли, что он сможет получить не менее половины торта?

5. На острове считается, что лжецы принадлежат к низшему рангу, заезжие туристы (которые могут как лгать, так и говорить правду)  – к среднему рангу, а  рыцари – к высшему рангу. Три человека – A, B и C, один из которых лжец, один - рыцарь, и один - турист, высказывают следующие утверждения:
A: B по рангу выше, чем C.
B: C по рангу выше, чем A.
Затем у C спрашивают: "Кто выше по рангу - A или B?" Что ответит C?

6. В четырёхзначном числе каждую цифру увеличили на 1 или 5 и в результате число увеличилось в 4 раза. Найдите исходное число.

7. На шахматной доске 9×9 расставлены 9 ладей, которые не бьют друг друга. Каждую из ладей передвинули ходом шахматного коня. Докажите, что после этого обязательно найдётся пара ладей, которые бьют друг друга.
8.  Три автомобиля одновременно, из одной точки и в одном направлении, выехали по кольцевой трассе. Каждый движется с постоянной скоростью. Проехав ровно два круга, первый автомобиль впервые догнал второй, а проехав ровно три круга — третий. Сколько кругов проедет второй автомобиль к моменту, когда он впервые после старта окажется в одной точке с третьим? 
9.  На столе лежат четырнадцать монет. Девять из них – орлом вверх, пять – орлом вниз. Требуется с завязанными глазами разложить эти монеты на две кучи так, чтобы в этих кучах число монет, лежащих орлом вверх, было одинаково. Количество монет в кучах может быть разным, монеты можно переворачивать, но определить, как лежит монета, невозможно.

10. Петр Петрович родился, как и его дедушка, 16 июля. И сегодня, вместе отмечая свой день рождения, они обратили внимание на то, что дедушка Петра Петровича стал ровно в 3 раза старше своего внука. Оказалось также, что были такие их дни рождения, когда дедушка был ровно в 4, 5, 6 и даже 7 раз старше самого Петра Петровича. Сколько лет исполнилось сегодня Петру Петровичу? 







































