Свойства чисел Фибоначчи

1.  F1+F2+…+Fn=Fn+2-1
2.  Если m делится n, то Fm делится на Fn.
3.  Докажите, что а)  F2+ F4 +F6+…+ F2n= F2n+1-1;   б) F1+ F3 +F5+…+ F2n-1= F2n ;   

      в)  F12+ F22 +F32+…+ Fn2=FnFn+1.

4.   (Fm, Fn).= F(m,n).

5.  Fn+m= Fn-1 Fm +Fn Fm+1.
6.  Доказать, что любое натуральное число можно представить в сумме нескольких различных чисел Фибоначчи. 

1. Целые числа А,В,С таковы, что при всех целых   х  число А х2 +  В х  +  С делится на 5. Доказать, что каждое из чисел А,В,С делится на 5.

2. На сколько сумма всех чисел Фибоначчи с нечётными номерами до 1997-го включительно больше,  чем 1998-е число Фибоначчи? 

3. Доказать, что сумма квадратов пяти последовательных натуральных чисел не может быть точным квадратом. 

4. На доске были написаны восемь чисел, причём сумма любых трёх соседних была равна 20. Хулиган Вася стёр все числа кроме первого и последнего. Первое равно семи, а последнее – двадцати. Восстановить все числа.

5. Можно ли расположить по окружности 15 целых чисел так, чтобы сумма любых четырёх чисел, идущих подряд, была равна 1 или 3? 

6. Можно ли найти таких четырёх людей, чтобы у любых двух из них совпадало имя, или отчество, или фамилия, но среди них не было бы трёх людей с одинаковым именем, отчеством или фамилией?  

7. В коробке лежат карандаши. Известно, что среди них есть белые и чёрные, длинные и короткие. Верно ли, что обязательно найдутся два карандаша, которые отличаются и по цвету, и по размеру?
