Двадцать вторая Летняя Многопрофильная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27 июля 2006 г.

Площади и геометрические места точек, 15 июля

1. Докажите, что если одна из диагоналей четырехугольника ABCD делит другую диагональ пополам, то внутри четырехугольника найдется точка O такая, что треугольники OAB, OBC, OCD, 
ODA – равновелики.

2. Дан треугольник АВС. Найдите ГМТ М таких, что:
а) треугольники АВС и АВМ равновелики;
б) треугольники АВМ и АМС равновелики.

3. Отрезок, соединяющий середины двух противоположных сторон  выпуклого четырехугольника, разделил его на два четырехугольника, имеющих равные площади. Докажите, что эти стороны параллельны

4. Найдите геометрическое место точек М, лежащих внутри трапеции 
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 или на её границе так, чтобы 
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5. Докажите, что сумма расстояний от точки, лежащей на основании равнобедренного треугольника, до его боковых сторон не зависит от выбора точки.
6. Найти ГМТ М, сумма расстояний от которых до двух заданных прямых равна 
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