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1. В треугольнике АВС длины сторон связаны неравенствами 
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. Докажите, что тогда 
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. Верно ли обратное утверждение? Ответ обоснуйте.

2. Дан отрезок АВ длины 1, точка С – произвольная точка плоскости. Что можно сказать о сумме длин 
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? Что можно сказать о разности 
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? Объясните, когда достигается равенство в указанных вами неравенствах.

3. В треугольнике две стороны равны 1 и 6. Найдите третью сторону, если она равна целому числу.

4. В треугольнике АВС АВ>ВС. На стороне АС выбрана точка М. Докажите, что BM<AB.

5. Докажите, что расстояние между двумя произвольными точками внутри треугольника не превосходит наибольшей стороны этого треугольника.

6. Докажите, что
a) катет прямоугольного треугольника короче его гипотенузы;
b) сумма высот треугольника не превосходит его периметра.

7. Ребята играют в прятки на треугольной площадке. Водит Петя. Он знает, что Вася всегда прячется в наиболее удаленной от водящего точке площадке. Где нужно искать Васю, если Петя стоит а) в углу площадки, б) на ее краю, в) в произвольной точке площадки?

8. Докажите неравенства в четырехугольнике:
a) каждая сторона  четырехугольника меньше суммы трех других его сторон;
b) сумма диагоналей выпуклого четырехугольника больше суммы его противоположных сторон;
c) сумма диагоналей выпуклого четырехугольника меньше периметра, но больше полупериметра этого четырехугольника.

9. Теорема об объемлющей ломаной:
a) Внутри треугольника АВС отмечена точка О. Докажите, что 
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b) Красная Шапочка пошла из точки А к домику бабушки (точке В) по тропинке, которая вместе с отрезком АВ является границей выпуклого многоугольника. Серый волк пошел по тропе с тем же свойством, причем находящейся внутри первого многоугольника. Докажите, что волчья тропа короче.

10. В выпуклом четырехугольнике ABCD угол A равен углу B, а угол D больше угла C. Докажите, что BC > AD.

11. Дан острый угол и точка внутри него. Она отражается симметрично относительно сторон угла, и получившиеся точки соединяются отрезком. Докажите, что часть этого отрезка, высекаемая углом, составляет меньше половины его длины.

12. Построить треугольник наименьшего периметра по данному основанию и опущенной на него высоте.

13. Биссектриса угла при основании ВС равнобедренного треугольника АВС пересекает боковую сторону АС в точке К. Докажите, что BK < 2CK.
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