Двадцать вторая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27 июля 2006 г. 


Связность. Эйлеровы пути. Деревья, 10 июля 
1. Среди преподавателей ЛМШ у каждого есть один друг и еще один САМЫЙ ЛУЧШИЙ друг . Докажите, на педсовете всех преподавателей можно рассадить на две группы так, чтобы они не болтали друг с другом (болтают только друзья и САМЫЕ ЛУЧШИЕ друзья).

2. На спартакиаде проводились соревнования по бегу на 60 метров, метанию мяча, и бегу на 400 метров. Каждый из семиклассников принял участие в соревнованиях либо по одному, либо по трем видам спорта, причем в каждом из видов число принимавших участие было нечетным. Докажите, что кто-то прогулял спартакиаду, если известно, что всего в отряде 60 семиклассников.

3. Из корпуса 11 выходит пятнадцать тропок, из клуба – одна тропка, а из всех остальных корпусов других отрядов ДОЦ «Вишкиль» – по 4 тропки. Докажите, что из 11 корпуса точно можно дойти до клуба, не сворачивая с тропок.
4. Можно ли сложить квадрат 4(4 (5(5 узлов, соединённых рёбрами):

а) из пяти ломаных длины 8?
б) из восьми ломаных длины 5?
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При каких n можно нарисовать n-угольник со всеми диагоналями, не отрывая карандаша от бумаги?

6. Из проволоки длиной 12 см нужно сложить каркас куба со стороной 1 см. Какое наименьшее количество разрезов необходимо сделать?

7. Существует ли ломаная, пересекающая все рёбра картинки по разу?

8. В ДОЦ «Вишкиль»  есть 30 корпусов и дач, и по проекту между каждыми двумя корпусами или дачами должна была проходить своя тропинка. Но СЭК  (Служба Экологического Контроля) запретила проект, заявив, что дети вытопчут весь лес с ценными опрысканными ягодами. В итоге решили запретить 28 тропок. Докажите, что после этого школьники из любого корпуса могут по тропкам после отбоя навестить своих друзей из любого другого отряда (и даже Рубанова!!!).
9. Волейбольная сетка представляет собой прямоугольник 5(4 (т.е. 6(5 узлов). Её режут не в узлах. Какое наименьшее количество разрезов придется сделать нам любимым, чтобы сетка распалась на две части?

10. Волейбольная сетка представляет собой прямоугольник 5(4 (т.е. 6(5 узлов). Её режут не в узлах. Злобный противник не хочет, чтобы она распалась, но все равно это рано или поздно произойдет. Через какое количество разрезов с гарантией наступит наша победа?

11. Есть 5 ящиков. В некоторых лежат по 5 ящиков, остальные пусты. Непустых ящиков 12. Сколько всего ящиков?
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