Двадцать вторая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27 июля 2006 г.


Принцип Дирихле, 10 июля 
1. Есть 82 кубика. Докажите, что из них найдется либо 10 кубиков разных цветов, либо 10 одноцветных.

2. 100 книг распределили между несколькими школьниками. При каком  максимальном числе школьников это можно сделать так, чтобы все они получили разное количество книг?

3. Докажите, что среди любых 11 натуральных чисел найдутся два, разность которых делится на 10. Обобщите.

4. Даны 8 различных натуральных чисел, каждое из которых не больше 15. Доказать, что среди их попарных разностей найдутся три одинаковых.

5. Доказать, что из любых 10 чисел можно выбрать одно или несколько, сумма которых кратна 10.

6. В строку выписано произвольным образом 1000 целых чисел. Доказать, что всегда найдутся одно или несколько идущих подряд чисел, сумма которых кратна 1000.

7. Сумма 100 натуральных чисел, каждое из которых не больше 100, равна 200. Докажите, что из них можно выбрать одно или несколько чисел так, что их сумма равна 100.  
8. 30 студентов с пяти курсов составили 40 задач. Любые два однокурсника придумали одинаковое количество задач, любые два студента с разных курсов придумали разное количество задач. Сколько человек придумало по одной задаче?

9. В автобусе ехало 31 человек. Всем вместе им было 433 года. Докажите, что можно указать 20 пассажиров, которым  в сумме не менее 280 лет.
10. В бригаде 7 человек, суммарный возраст которых равен 332 года. Докажите, что из них можно выбрать 3 человек, сумма возрастов которых не менее 142 лет.

11. Славик сходил в лес и принес 13 грибов общим весом 1,5 кг (и как уж он их дотащил! Хотя Екатерина Григорьевна совсем не удивилась…). Докажите, что среди найденных им грибов а) есть гриб, весящий более 115 г; б) 5 грибов, суммарный вес которых менее 580 г.  
