Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Неравенства 3
14 июля
1. Пусть a1, a2, …, an – положительные числа. Докажите, что 
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2. Докажите, что если сумма двух положительных чисел фиксирована, то при их сближении произведение возрастает, а сумма квадратов и сумма обратных величин убывает.

3. Пусть a1, a2, …, an – положительные числа. Докажите, что 
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4. Пусть x, y, z – неотрицательные числа, x + y + z = 1/2. Докажите, что 
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5. Для положительных чисел x1, x2, …, xn с суммой 1 докажите неравенство 
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6. a) Пусть a1, a2, …, an – положительные числа, меньшие 1. Докажите, что 
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, где s = a1a2…an;

б) Докажите, что если a1, a2, …, an больше 1, то выполняется неравенство с противоположным знаком.
7. Докажите, что 
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, где x, y, z ( 0 и x + y + z = 1.
Для самостоятельного решения

8. Докажите, что 
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, если х1, х2, …, xn – положительные числа, n ≥ 2 и х1 + х2 + … + хn = 1.
9. Пусть a1, a2, …, an – положительные числа, a1 + a2 + … + an = s. Докажите, что (1 + a1)(1 + a2)…(1 + an) ( 1 + s + s2/2! + … + sn/n!

10. Для положительных чисел x, y, z таких, что x + y + z = xyz, докажите неравенство 
[image: image9.wmf].

4

9

9

2

2

2

z

y

x

xz

yz

xy

+

£

+

+

£


_1151151563.unknown

_1151271956.unknown

_1151766858.unknown

_1151767437.unknown

_1151766753.unknown

_1151271857.unknown

_1057331990.unknown

_1151150846.unknown

_1056435561.unknown

