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ГМТ
20 июля. Профи
1. На плоскости даны точки A и B. Найдите геометрическое место
а) центров описанной окружности; б) ортоцентров; в) точек пересечения медиан; г) точек пересечения биссектрис
треугольника ABC.

2. На плоскости даны точки A и B. Найдите геометрическое место
точек C, если в треугольнике ABC а) задан угол C; б) задана длина медианы mc; в) задана длина медианы ma; г) задана длина высоты hc;
д) задана длина высоты ha.

3. Даны числа α, β, γ и k. Пусть x, y и z ― расстояния от точки M внутри треугольника до его сторон. Докажите, что множество таких точек M, что αx+βy+γz=k, либо пусто, либо отрезок, либо состоит из всех точек треугольника.

4. На плоскости даны две пересекающиеся прямые. а) По ним с одинаковыми скоростями ползут два таракана A и B. Докажите, что на плоскости существует точка, которая все время равноудалена от этих тараканов. б) Каждый таракан ползет с постоянной скоростью, но эти скорости не обязательно равны. Докажите, что на плоскости существует такая точка O, что отношение расстояний |OA||OB| постоянно и равно отношению скоростей.

5. На окружности фиксированы точки A и B, а точка C движется по этой окружности. Найдите геометрическое место точек пересечения медиан треугольника ABC.

6. Внутри окружности взята точка A. Найдите множество точек пересечения касательных, проведенных к окружности в концах всевозможных хорд, проходящих через точку A.
7. Одна вершина прямоугольника находится в данной точке, а две другие (несмежные) ― на двух заданных взаимно перпендикулярных прямых. Найдите геометрическое место четверных вершин таких прямоугольников.
8. Найдите множество точек пересечения диагоналей таких прямоугольников, что прямые, содержащие их стороны, проходят через четыре данные точки плоскости.
