Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Движения. Построения
18 июля. Профи
1. Внутри угла дана точка A. Постройте отрезок с концами на сторонах данного угла так, чтобы точка A была его серединой.

2. Постройте параллелограмм ABCD с заданными вершинами а) A и B; б) A и C, так, чтобы две другие вершины принадлежали заданной окружности.

3. Постройте правильный треугольник, одна вершина которого находится в заданной точке, а две другие ― на сторонах данного угла.

4. Точки A и B лежат по одну сторону от прямой l. Постройте ломаную ACDB наименьшей длины так, чтобы отрезок CD лежал на прямой l и длина его была равна a.

5. На плоскости был нарисован некоторый пятиугольник, на сторонах которого наружу были построены правильные треугольники. Однако хулиган Вася стер почти весь чертеж, оставив лишь вершины треугольников, не принадлежащие пятиугольнику. Сможет ли Петя восстановить чертеж?

6. (Задача Наполеона.) Дан произвольный треугольник. На его сторонах наружу построены правильные треугольники. Докажите, что их центры являются вершинами правильного треугольника.

7. ABCD и A1B1C1D1 ― два квадрата на плоскости, вершины которых перечислены против часовой стрелки. Докажите, что середины отрезков AA1, BB1, CC1 и DD1 либо совпадают, либо являются вершинами некоторого квадрата.

8. Инструкция по отысканию клада гласит: “Чтобы найти клад, нужно стать под березой лицом к прямой линии, соединяющей дуб и сосну. Затем нужно пойти к дубу, считая шаги. Дойдя до дуба, повернуть под прямым углом направо и пройти столько же шагов, сколько было пройдено от березы до дуба. В этом месте остановиться и поставить вешку. Затем следует вернуться к березе и пойти от нее к сосне, считая шаги. Дойдя до сосны, повернуть под прямым углом налево и пройти столько же шагов, сколько было пройдено от березы до сосны. В этом месте остановиться и поставить вешку. Клад зарыт точно посредине между вешками”. Прибыв на место, кладоискатель обнаружил, что дуб и сосна налицо, а от березы не осталось и следа. Как найти клад?

9. Про четырехугольники ABCD и A'B'C'D' известно, что
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. Докажите, что четырехугольники равновелики.

Для самостоятельного решения

10. На стороне AB квадрата ABCD лежит точка P, а на стороне BC ― точка Q, причем BP=BQ. Из точки B опустили перпендикуляр BH на отрезок PC. Докажите, что треугольник DHQ подобен треугольнику CHB.
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