Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Векторы
6 июля
1. Упростите выражение а)
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2. а) В треугольнике ABC проведена медиана AM. Докажите, что 
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б) Точка M делит сторону BC треугольника ABC в отношении n : m, считая от точки B. Докажите, что 
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3. Докажите, что 
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 для любых векторов 
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. В каких случаях достигается равенство?
4. В четырехугольнике ABCD точка M — середина BC, N— середина AD. 
а)Докажите, что 
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б) 
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. Докажите, что ABCD – параллелограмм или трапеция.
5. Докажите, что сумма 
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  двух равных по модулю векторов 
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 направлена по биссектрисе угла AOB.
6. На плоскости заданы четыре единичных вектора, сумма которых равна нулевому вектору. Докажите, что их можно разбить на две пары противоположных  векторов.
7. По сторонам многоугольника расставлены стрелки так, что сумма всех векторов, идущих по часовой стрелке, равна нулевому вектору. Докажите, что сумма всех остальных векторов – тоже нулевой вектор.
8. На плоскости даны точки A, B, C и O. Докажите, что а) C лежит на прямой AB тогда и только тогда, когда 
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б) C лежит на отрезке AB тогда и только тогда, когда 
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, для некоторого вещественного числа (([0, 1].

9. Доказать, что если O – центр правильного n-угольника A1A2…An, то 
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Для самостоятельного решения

10. Докажите, что из медиан треугольника можно составить треугольник.

11. M1, M2, M3, M4, M5, M6 – середины последовательных сторон некоторого шестиугольника. Докажите, что существует треугольник, стороны которого параллельны и равны соответственно отрезкам M1M2, M3M4, M5M6.
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