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1. Илья и Женя играют в следующую игру: на доске написано число 60. За ход разрешается уменьшить имеющееся число на любой из его делителей. Проигрывает тот, кто получит ноль. Первым ходит Илья. Кто выигрывает при правильной игре?

2. Двое играют в следующую игру: первый ставит на произвольную клетку шахматной доски коня. Далее они по очереди, начиная с первого, делают ходы конем, причем первый может делать только «горизонтальные» ходы, а второй – только «вертикальные». Ни на одну клетку нельзя вставать дважды. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

3. На доске написаны числа от 1 до 1000. Паша и Миша ходят по очереди. За ход можно вычеркнуть любое число и все его делители, которые еще не вычеркнуты. Выигрывает тот, кто вычеркнет последнее число. Первым ходит Паша. Кто выиграет при правильной игре?

4. Игра «щелк». Миша и Оля едят шоколадку размером M(N (MN ≠ 1). За один ход разрешается съесть произвольную дольку и все находящиеся левее и выше нее. Проигрывает тот, после чьего хода ничего не останется. Первым ходит Миша. Докажите, что Миша имеет выигрышную стратегию.
На доске написано число N. Двое играют в следующую игру: за один ход разрешается к уже имеющемуся числу добавить любой его делитель, отличный от него самого. Проигрывает тот, кто первым получит число, большее тысячи. Кто выигрывает при правильной игре, если a) N = 2; б) N = 7?
Для самостоятельного решения

5. Двойные шахматы. Двойные шахматы аналогичны обычным, но каждый из игроков ходит два раза подряд. Докажите, что играющий черными не имеет выигрышной стратегии.
6. На доске написано число N. Двое играют в следующую игру: за один ход разрешается к уже имеющемуся числу добавить любой его делитель, отличный от 1 и него самого. Проигрывает тот, кто первым получит число, большее миллиона. Кто выигрывает при правильной игре, если a) N = 20; б) N = 120?
7. На доске изображены 2n векторов. Миша и Оля по очереди берут себе по одному вектору (Миша ходит первым). Игра заканчивается через n ходов. Выигрывает тот, у кого длина суммы векторов больше. Кто выиграет при правильной игре? В каком случае возможна ничья?
