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Лемма Гаусса
9 июля. Послеобеденное занятие
Определение. Содержанием c(f) многочлена f(x) с целыми коэффициентами называется наибольший общий делитель всех его коэффициентов.

1. а) Докажите, что если c(f)=c(g)=1, то c(fg)=1.

б) Докажите, что c(fg)=c(f)c(g).

в) (Лемма Гаусса.) Докажите, что если многочлен с целыми коэффициентами раскладывается на нетривиальные множители с рациональными коэффициентами, то он раскладывается на нетривиальные множители и с целыми коэффициентами.

2. Докажите, что полином f(x) с целыми коэффициентами не имеет a) целых; b) рациональных корней, если для некоторых целых a и b таких, что |a-b|>2, выполнено |f(a)|=|f(b)|=1.

3. Докажите, что если p/q – несократимая дробь, являющаяся корнем полинома f(x)=anxn+(+a1x+a0 с целыми коэффициентами, то qm-p делит f(m) для любого целого m.
