Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Комплексные числа (часть 2).
18 июля. Профи
1. Изобразите на комплексной плоскости множества точек, заданные следующими условиями: a) |z|=2; б) 1≤|z|<3;
в) |z|+arg(z)=2+i; г) Re(z)=Im(z); д) Re(z(i+2))=3; е) Im(z)< |z|;
ё) |z2+3z|+1>|z|+|z+3|; ж)
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2. Докажите неравенство ||a|-|b||≤|a+b|≤|a|+|b| для любых комплексных a и b. Когда достигается равенство?

3. Комплексные корни уравнения xn-1=0 называются корнями
n-ой степени из единицы. а) Найдите сумму этих чисел. б) Найдите их сумму квадратов. в) Найдите их произведение.
г) Представьте их в тригонометрической форме.
4. Числа x,y,z имеют модуль 1. Найдите 
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5. Предположим, что у многочлена n-ой степени F ровно n корней (с учетом кратности), и все они являются корнями многочлена G, причем не меньшей кратности, чем для F. Докажите, что тогда G делится на F как многочлен с комплексными коэффициентами.

6. Вычислите сумму а) 
[image: image3.wmf]....

2

1

0

+

+

+

C

C

C

n

n

n

; б) 
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Для самостоятельного решения

7. Решите уравнение (x+i)n+(x-i)n=0.

8. Докажите, что x66+x55+x44+x33+x22+x11+1 делится на x6+x5+x4+x3+x2+x+1.
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