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Параллельный перенос
1. а) Деревни располагаются по разные стороны от железной дороги. Где нужно поставить станцию, чтобы суммарный путь от обеих деревень до станции был минимальным?
б) По разные стороны от параллельных берегов реки расположены точки A и B. В каком месте следует построить мост CD, перпендикулярный берегам так, чтобы путь ACDB был наименьшим?

2. Даны две пересекающиеся прямые a и b и отрезок CD. Построить параллелограмм ABCD, вершины A и B которого лежат соответственно на a и b.
Параллельным переносом на вектор 
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 называется сопоставление каждой точке плоскости 
[image: image2.wmf]X

 такой точки 
[image: image3.wmf]X

¢

, что 
[image: image4.wmf]a

X

X

=

¢

. Тогда говорят, что точка 
[image: image5.wmf]X

¢

 является образом точки 
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 при параллельном переносе на вектор 
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Докажите свойства параллельного переноса.


1° Параллельный перенос задает взаимнооднозначное соответствие точек плоскости.


2° При параллельном переносе любая прямая переходит в параллельную ей прямую или в себя (то есть множеством образов точек прямой является прямая, параллельная исходной или она сама). Окружность переходит в окружность того же радиуса.


3° Композиция (последовательное применение) двух параллельных переносов  есть параллельный перенос или тождественное преобразование (то есть все точки соответствуют себе).

3. 
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4. а) В данную окружность впишите прямоугольник, так чтобы две его стороны были равны и параллельны данному отрезку. б) Даны две окружности. Постройте отрезок, начинающийся на одной из них и заканчивающийся на другой так, чтобы он был равен и параллелен данному отрезку.
5. Дан прямоугольник ABCD и точка M внутри него. Доказать, что существует выпуклый четырехугольник с перпендикулярными диагоналями, стороны которого равны MA, MB, MC, MD.
6. Найдите геометрическое место точек, сумма расстояний от которых до двух данных прямых равна а.
Для самостоятельного решения
7. Дан прямоугольник ABCD, и во внешнюю сторону построен треугольник ABE. Докажите, что точка пересечения перпендикуляров, опущенных соответственно из точек C и D на AE и BE лежит на прямой, содержащей высоту треугольника ABE, опущенную из вершины E.
8. Даны две равные окружности, касающиеся в точке A. Хорды AB и AC этих окружностей перпендикулярны. Найти BC, если радиусы окружностей равны r.
9. На окружности даны две хорды AB и CD. Постройте точку X на окружности так, чтобы отрезки AX и BX высекали на CD отрезок заданной длины a.
10. Даны две равные окружности, пересекающиеся в точках P и Q. Прямая, параллельная их линии центров, пересекает их соответственно в точках A и B, C и D (AB = CD). Докажите, что величина угла APC не зависит от выбора прямой.
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