Двадцать четвертая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль, 3–28 июля 2008 года


8 класс • 9 июля

Осевая симметрия
Трутся спиной медведи

О земную ось…

Разминка

1. Точку A, лежащую внутри угла O величиной α, отразили относительно сторон угла. Получили точки A1 и A2. Найдите (A1OA2.
Построения
2. На плоскости даны прямая и окружность, а также точка A, не лежащая ни на прямой, ни на окружности. Найдите на прямой такую точку M, а на окружности такую точку N, чтобы длина ломаной AMN была наименьшей.
3. Внутри острого угла дана точка A. Постройте треугольник ABC наименьшего периметра, вершины B и C которого принадлежат сторонам угла.
4. Постройте треугольник ABC, если даны точки A, B и прямая, на которой лежит биссектриса угла C.

Симметрия помогает решить задачу
5. M – середина стороны BC выпуклого четырёхугольника ABCD, (AMD = 120°. Докажите, что 
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6. Внутри правильного треугольника выбрана точка, удалённая от вершин на расстояния 3, 4 и 5. Найдите площадь треугольника.

7. Точка M лежит на диаметре AB окружности. Хорда CD проходит через M и пересекает AB под углом 45°. Докажите, что сумма CM2 + DM2 не зависит от выбора точки M.
Дополнительные задачи
8. a, b, c, d — длины последовательных сторон выпуклого четырёхугольника. Докажите, что площадь четырёхугольника не превосходит: а) 
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9. Треугольник A1B1C симметричен прямоугольному треугольнику ABC относительно биссектрисы прямого угла C. Докажите, что медиана CM треугольника ABC перпендикулярна A1B1.
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