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8 класс • 11 июля

«Прогулка с Эйлером»
Далеко пойдёт тот, кто не знает куда идёт …
1. Докажите, что середины сторон треугольника ABC (точки A1, B1, C1) и точка B2 (основание высоты, опущенной из вершины B) лежат на одной окружности.
2. Докажите, что середины сторон треугольника ABC (точки A1, B1, C1) и точка B3 (середина отрезка BH, где H – ортоцентр) лежат на одной окружности. 
3. Докажите, что середины сторон треугольника, основания его высот и середины отрезков, соединяющих ортоцентр с вершинами треугольника, лежат на одной окружности (окружность девяти точек или окружность Эйлера).
4. Углы треугольника ABC равны α, β, γ. H – ортоцентр, O – центр описанной окружности. A1, B1, C1 – середины сторон, A2, B2, C2 – основания высот, A3, B3, C3 – середины отрезков AH, BH, CH. Выразите через α, β, γ углы:
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5.  Докажите, что расстояние от центра вписанной окружности до стороны AC равно половине отрезка от вершины B до ортоцентра.
6.  Докажите, что 
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7. М – точка пересечения медиан треугольника ABC. Докажите, что 
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8. Докажите, что 
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, где M – точка пересечения медиан треугольника ABC, O – произвольная точка. 

9.  Докажите, что 
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, где O – центр описанной окружности, M – точка пересечения медиан (центроид), H – ортоцентр.

10.  Докажите, что у любого треугольника ортоцентр, точка пересечения медиан и центр описанной окружности лежат на одной прямой (прямая Эйлера). Какая из трёх вышеперечисленных точек лежит на отрезке между двумя другими и в каком отношении делит этот отрезок?
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