Двадцать четвертая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль, 3–28 июля 2008 года


8 класс • 4 июля

Вступительная олимпиада
1. Найдите 127 целых чисел, идущих подряд, сумма которых делится на 2008.

2. Имеется 19 гирек весом 1, 2, …, 19 г, среди них 9 железных, 9 бронзовых и 1 золотая. Известно, что суммарный вес всех железных гирек на 90 г больше суммарного веса всех бронзовых. Найдите вес золотой гирьки (укажите все варианты и докажите, что других нет).

3. Может ли пятизначное число равняться произведению своих цифр?

4. Выпуклый пятиугольник ABCDE таков, что 
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DBE, 
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BEC. Докажите, что если AC < BE, то AD < BD.

5. В отряде 8 класса 47 человек. Известно, что среди любых четверых найдется хотя бы один человек, знакомый с тремя остальными. Сколько человек могут знать всех в отряде? Укажите все варианты и докажите, что других нет.

6. Для простого числа p > 3 рассмотрим множество M, состоящее из натуральных чисел вида p – n2 (n – целое). Докажите, что можно выбрать два числа из множества M таких, что одно из них делится на другое.
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