Двадцать четвертая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль, 3–28 июля 2008 года


8 класс • 16 июля

Гомотетия
Определение. Гомотетией называют преобразование плоскости, переводящее точку X в точку 
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, обладающую тем свойством, что 
[image: image2.wmf]OX

k

X

O

=

¢

 (точка O и число 
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 фиксированы). Точку O называют центром гомотетии, а число k — коэффициентом гомотетии.

Определение. Две фигуры гомотетичны, если одна из них переходит в другую при некоторой гомотетии.

Вопрос. Что есть гомотетия с коэффициентом 1, –1?

1. 
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 — образы точек A и B при гомотетии с центром O и коэффициентом k. Докажите, что 
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2. Диагонали трапеции ABCD (AB||CD) пересекаются в точке О. Докажите, что окружности, описанные около треугольников ABO и CDO, касаются.

3. Докажите, что в любой трапеции точка пересечения прямых, содержащих боковые стороны, точка пересечения диагоналей и середины оснований лежат на одной прямой.
4. Произвольную точку O внутри выпуклого четырёхугольника соединили с его вершинами. Докажите, что точки пересечения медиан в четырёх образовавшихся треугольниках образуют вершины параллелограмма.

5. H – ортоцентр треугольника. Докажите, что описанная окружность и окружность Эйлера этого треугольника гомотетичны с центром H. Чему равен коэффициент гомотетии?

6. H – ортоцентр, O — центр описанной окружности, M – точка пересечения медиан треугольника. Докажите, что при гомотетии с центром M и коэффициентом 
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 точка H переходит в O.
7. В треугольнике ABC вписанная и вневписанная окружности касаются стороны BC в точках M и N соответственно. MP – диаметр вписанной окружности. Докажите, что точки A, P и N лежат на одной прямой.
8. Дан угол и точка внутри него. Постройте окружность, вписанную в угол и проходящую через данную точку.

9. Найдите геометрическое место середин хорд окружности, одним из концов которых является заданная точка A на окружности.
_1277672097.unknown

_1277672098.unknown

_1277673313.unknown

_961537871.unknown

_1277671812.unknown

_1277672026.unknown

_961537870.unknown

