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Сумма игр.
1. Двое по очереди ставят доминошки на прямоугольную клетчатую доску так, чтобы никакие две доминошки не накрыли один и тот же квадратик. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре, если доска: 2k×n, 1×7, 1×9, 1×11?
Определение. Сумма двух игр – это когда на стол кладутся обе игры, и каждый игрок может делать ход в любой из них. Проигрывает тот, у кого нет хода ни в одной из игр (когда он должен ходить).

2. (Игра Кэли) В ряд стоят n кеглей. Игроки по очереди запускают шары в них, причем они такие эксперты, что они всегда попадают именно туда, куда хотели. Каждый шар может сбить одну произвольную кеглю или любые две рядом стоящие кегли (если кеглю сбили, то две ее соседки не становятся рядом стоящими!) Выигрывает тот, кто собьет последнюю кеглю. Кто выигрывает при правильной игре? 

3. Пусть в предыдущей игре у нас есть два ряда с одной и четырьмя кеглями (скажем, из ряда из шести кеглей кто-то вышиб одну). Выигрывает, по-прежнему, тот, кто собьет последнюю кеглю. Кто выигрывает при правильной игре? А если ряды из трех и пяти кеглей? 

4. Кто выигрывает в игре A+B, если в играх A и B выигрывает второй? Первый? В A второй, а в B – первый?

Определение: Игра, в которой выигрывает второй, называется равной нулю. Две игры называются равными, если их сумма равна нулю (A=B ( A+B=0). 
5. Докажите, что: А+0=0; для любого А существует В, такой, что А+В=0 (для многознающих: докажите, что у нас получилась коммутативная группа). 
НИМ и иже с ним.
Дано несколько кучек спичек. Каждым ходом игрок может взять сколько хочет спичек (больше нуля), но ровно из одной кучки. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. В дальнейшем игра из n спичек в одной кучке обозначаются *n.

1. Пусть у нас есть две кучки. Когда выигрывает первый, а когда второй?
2. Пусть у нас есть три кучки, и в одной из них – всего одна спичка. Когда выигрывает первый, а когда второй?

3. Пусть у нас есть три кучки, и в одной из них – две спички. Когда выигрывает первый, а когда второй?

4. Пусть у нас есть три кучки, и в одной из них – четыре спички. Когда выигрывает первый, а когда второй?

Вопрос: как найти *(2k)+*n?

Вопрос: как найти *k+*n? А *k+*n+*m? 
5. Дана бесконечная вправо строка, на которой стоит конечное число фишек. Игроки по очереди сдвигают по одной фишке влево на сколько угодно клеток, не перепрыгивая через другие фишки (в каждой клетке может стоять только одна фишка). Проигрывает тот, кому некуда ходить. Кто выигрывает при правильной игре?
6. То же самое, что и шестая задача, но одна из фишек – серебряный доллар. Кроме этого, крайняя левая клетка – кошелек, который вмещает сколько угодно фишек. Как только один игрок опустил в кошелек доллар, второй забирает кошелек и идет домой. Кто выигрывает при правильной игре?

Для самостоятельного решения.
1. Двое игроков по очереди берут из кучи в 10 миллионов спичек. За ход можно взять из кучи спички в количестве pn, где p – простое число, n – целое неотрицательное. Выигрывает тот, кто берет последнюю фишку. Кто выигрывает при правильной игре?

2. На трех крайних справа полях доски 1×n стоит по фишке. Двое играют в следующую игру: каждый по очереди берет одну из фишек и передвигает ее на несколько полей влево. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

3. Двое играют в следующую игру: первый выписывает в ряд по своему желанию буквы А или Б (слева направо одну за другой; по одной букве за ход), а второй после каждого хода первого меняет местами любые две из выписанных букв. Игра заканчивается, когда оба делают по 2005 ходов. Может ли второй играть так, чтобы при любых действиях первого игрока в результате получился палиндром?
