Двадцать первая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г.  9 класс
14 июля
Многочлены-4. Разное.
9. Верно ли, что любой многочлен, принимающий целые значения в целых точках, имеет целые коэффициенты.

10. Многочлен P(x) степени n принимает целые значения в точках 
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n

. Докажите, что многочлен P(x) принимает целые значения во всех целых точках.
11. Докажите, что многочлен P(x) степени n принимает целые значения в целых точках тогда и только тогда, когда P(x) представляется в виде линейной комбинации многочленов 
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 k = 0, 1,(, n с целыми коэффициентами.

12. Многочлен P(x) степени n принимает целые значения во всех целых точках. Докажите, что многочлен n!P(x) имеет целые коэффициенты.
Определение. Функция P(x) называется четной (нечетной), если P( – x) = P(x) (соответственно, P( – x) = – P(x)) для любого вещественного x.

13. а) Докажите, что многочлен P(x) четен (нечетен) тогда и только тогда, когда P(x)=
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 (соответственно, P(x)=
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б) Докажите, что любой многочлен представим в виде суммы четного и нечетного, причем единственным образом. Верно ли это для произвольной функции?
14. Докажите, что многочлен P(x) степени 2n четен, если для ненулевых xi 1 ≤ i ≤ n, с попарно различными модулями P(xi) = P( – xi).

15. Многочлен Q(x) степени n принимает целые значения при x = 0, 1, 4,( n2. Докажите, что многочлен Q(x) принимает целые значения во всех квадратах натуральных чисел.
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