Двадцать первая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г.  9 класс
14 июля
Комплексные числа в геометрии-2
1. Какие преобразования комплексной плоскости задают функции: а) z' = 
[image: image1.wmf]z

; б) z' = z + z0? в) z' = ((z, где через (( обозначается комплексное число cos(+isin(? г) z' = rz, где r – действительное число? д) z' = z0z, где z0 –  комплексное число?

2. Как с помощью комплексных чисел задать

а) поворот на угол ( вокруг произвольной точки z0 комплексной плоскости?

б) поворотную гомотетию с центром z0, углом ( и коэффициентом k (k > 0)?
3. Докажите с помощью комплексных чисел, что а) композиция двух центральных симметрий есть параллельный перенос; б) композиция двух поворотов есть поворот, если сумма углов поворотов не кратна 360( и перенос, если кратна.

4. Докажите с помощью комплексных чисел, что если O – центр правильного n-угольника A1A2…An, то 
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5. Докажите с помощью комплексных чисел, что сумма квадратов длин всех сторон и всех диагоналей правильного n-угольника равна 
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, где R – радиус описанной окружности.
6. Докажите, что на комплексной плоскости движение, сохраняющее ориентацию, задается формулой z' = az + b, а меняющее ориентацию - формулой 
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 (a и b – комплексные числа, причем |a| = 1).

Для самостоятельного решения

7. Докажите, что композиция двух поворотных гомотетий есть либо параллельный перенос, либо поворотная гомотетия.
8. Докажите, что длина стороны правильного девятиугольника равна разности длин его наибольшей и наименьшей диагоналей.
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