Двадцать первая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г.  9 класс
16 июля

Математический бой 9 класс

1. В вершинах куба расставлены натуральные числа, сумма которых равна 2005. За один ход разрешается к двум числам, стоящим в концах одного ребра, прибавить по единице. Для какого наибольшего простого числа 
[image: image1.wmf]p

 все числа после нескольких операций могут стать кратными 
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2. В треугольнике АВС угол А равен 750, СК – высота, АТ – медиана. Из точки Т опущен перпендикуляр ТМ на прямую АС. Известно, что 
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3. Задан граф с mn ребрами, каждое из которых окрашено в один из m цветов так, что ребра, выходящие из одной вершины, окрашены в разные цвета. Докажите, что можно перекрасить некоторые ребра так, что ребра, выходящие из одной вершины, по-прежнему будут окрашены в разные цвета и будет ровно n ребер каждого цвета.

4. Известно, что для отличных от нуля чисел a, b, c выполняются равенства: 
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. Докажите, что 
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5. Может ли произведение пяти последовательных натуральных чисел быть точным квадратом?

6. На сторонах АВ, ВС, АС равностороннего треугольника АВС выбраны точки M, N, K соответственно так, что радиусы окружностей, вписанных в треугольники AMK, BMN, CNK и MNK оказались равны. Докажите, что точки M, N, K – середины соответствующих сторон треугольника АВС.

7. На доске написано слово УАУУААУУААУАУ. Разрешается вычеркнуть любое подслово УА или вписать в любое место АУ (вычеркиваются или вписываются две соседние буквы). Можно ли при помощи конечного количества таких операций оставить на доске слово УУУАА?

8. Положительные числа 
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 такие, что 
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