Двадцать первая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г.  9 класс
22 июля
Матбой

Киров-Барнаул

1. Биллиардный стол имеет форму правильного треугольника. Докажите, что если шар прошел через некоторую точку семь раз, то он пройдет через нее еще хотя бы один раз.

2. В каждую клетку таблицы 10 ( 19 записывают ноль или один, после чего подсчитывают суммы в каждом столбце и в каждой строке. Какое наибольшее количество различных чисел могло получиться?

3. Выпуклый n-угольник помещен внутрь квадрата со стороной 1. Докажите, что найдутся такие три вершины A, B, C этого n-угольника, что площадь треугольника ABC меньше 
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4. Натуральные числа x и y связаны равенством 3x2 + x = 4y2 + y. Докажите, что x – y – полный квадрат.

5. По окружности расположено 15 белых и 15 черных фишек. За ход можно поменять местами две фишки. За какое наименьшее число ходов наверняка можно расположить все фишки в порядке чередования?

6. Числа 2n и 5n начинаются с одной и той же цифры. С какой?
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