Двадцать шестая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2010 г.

Функциональные уравнения – 2
9 класс • 16 июля
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3. f(f(x) + y) = f(x + y) + f(0), где f(x) — монотонная.
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6. f : N2 → N,   f(x,x) = x,   f(x,y) = f(y,x),   (x + y)f(x,y) = yf(x,x + y).

7. f : Z → Z,   f(f(n)) = n,   f(f(n + 2) + 2) = n,   f(0) = 1.
8. f(x + k)(1 – f(x)) = 1 + f(x) для фиксированного k. Докажите, что f  периодическая.
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Для самостоятельного решения

10. f: N0 → N0,    f(f(n)) + f(n) = 2n + 3.
11. f(x + y) + f(y + z) + f(x + z) ≥ 3f(x + 2y + 3z).
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