Двадцать шестая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2010 г.

Функциональные уравнения
9 класс • 9 июля
Во всех задачах, если явно не указано, требуется найти все функции 
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, удовлетворяющие заданным условиям при любых действительных значениях переменных.

1. При каких значениях a, b, c функция 
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 удовлетворяет условию 
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2. 
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3.  
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4. 
[image: image6.wmf])

(

)

(

)

(

)

(

)

(

y

f

x

f

y

x

x

yf

y

xf

+

=

+

.
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6. Найдите две функции удовлетворяющие f(f(x)) = f(x) + x. 
7. 
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8. 
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. Докажите, что f(x) — периодическая функция.

9. Функция f такова, что для любых положительных x, y выполняется 
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. Найдите f(2010), если 
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10. f2(x + y) = f2(x) + f2(y). 

Для самостоятельного решения

11. При всех 
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, кроме случая a = b = 1, найдите все функции f, для которых f(xy) = f(x)ay + f(y)bx.

12. 
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13. Для каких γ существует ненулевая функция такая, что f(γ(x + y)) = f(x) + f(y).
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