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Множества — 2

9 класс • 14 июля

1. Докажите, что следующие множества равномощны между собой:
а) отрезок;
б) интервал; 
в) прямая;
г) окружность.

Определение. Множество, равномощное отрезку [0,1] называется континуальным.

2. Докажите, что множество всех бесконечных последовательностей, состоящих из 0 и 1 континуально.

3. Докажите, что любое континуальное множество несчётно.

4. Установите взаимно однозначное соответствие между множеством всех подмножеств натурального ряда и бесконечных последовательностей, состоящих из 0 и 1.

5. Докажите, что множество всех неалгебраических чисел континуально.

6. Алексей утверждает, что множество точек отрезка [0,1] и множество точек квадрата [0,1] × [0,1] неравномощны. Руслан Сергеевич утверждает обратное. Кто из них прав?
7. Верно ли, что множество точек прямой и множество точек плоскости равномощны?

8. Докажите, что множество всех прямых на плоскости континуально.

Для самостоятельного решения

9. На плоскости есть счетное число комаров (нулевого размера). Юная защитница природы Алёна находится в фиксированной точке, и у нее есть лазерное ружье. Докажите, что Алёна может выстрелить так, чтобы не убить ни одного комара.

10. Докажите, что R × N равномощно R. 
11. Докажите, что множество всех конечных последовательностей действительных чисел континуально.

