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1. Найдутся ли такие четыре различных натуральных числа, что сумма любых двух из них является степенью тройки?

2. Числа p и q целые. Известно, что неравенство x2 + px + q ≤ 0 не имеет целых решений. Докажите, что у него нет и действительных решений.

3. Последовательность a0, a1, a2,… такова, что am+n + am–n = (a2m + a2n)/2 для любых целых m ≥ n ≥ 0. Кроме того, a1 = 1. Найдите a1000.

4. Сиденья карусели раскрашены в n цветов так, что для каждых двух различных цветов число пар соседних сидений этих цветов одно и то же. При каком наименьшем числе сидений это возможно?

5. На высоте BH остроугольного треугольника ABC выбрана точка M. Точки P и Q лежат на сторонах AB и BC соответственно, причем ∠PMC = ∠QMA = 90°. Докажите, что PQ и AC параллельны.

6. В записи точного квадрата более миллиона цифр. Сколько, самое меньшее, среди этих цифр может быть четных?















