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В начале игры на доске написаны 10 различных простых чисел. Два игрока ходят по очереди. Ход состоит в том, что игрок записывает на доске еще одно число, равное произведению двух уже написанных. Выигрывает тот, кто первым напишет точный квадрат. Кто выигрывает при правильной игре?
Евпатий знает про 10 школьников, что каждый из них знаком с четырьмя другими и что среди любых трёх найдётся двое незнакомых, но еще не знает, кто с кем знаком. Евпатий уверен, что когда он и это узнает, то сможет рассадить школьников писать олимпиаду в две комнаты так, чтобы в каждой комнате сидели только незнакомые друг с другом. Прав ли он?
 — натуральные числа. Докажите, что если  и  делятся на , то и  делится на .
По одну сторону прямой  построены прямоугольник  и четырехугольник , причем  , а точки  и  лежат на одной прямой. Докажите, что  – квадрат.
 и  – натуральные числа. Докажите неравенство: 
На стороне  треугольника  выбрана точка  таким образом, что  и . Найдите углы треугольника.
В некотором наборе чисел встречается ровно  различных. Известно, что если из произвольного числа этого набора вычесть , то в полученном наборе тоже будет встречаться не менее  различных чисел. Найдите минимальную возможную сумму всех чисел набора.
Натуральные числа от  до  раскрасили в три цвета. Докажите, что найдутся два одноцветных числа, разность которых — точный квадрат.
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