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IlokazaTesiu m mepBooOpa3Hbie KOpHU. 14 mioasa

Onpedesenue: 1ng B3auMHO IPOCTBIX HATYPaIbHBIX YHCET ¢ U 1 HAMMEHbBIIIee TaKoe HaTypPaJlb-
Hoe t, uro a' = 1 (mod n), HasbIBaeTCA MOKA3ATEIEM YUCIA @ 110 MO0 1. Eem mokaszaress
paBeH ¢(n), TO OCTATOK @ HA3BIBAETCS IIEPBOOOPA3HBIM KOPHEM [0 MOJLYJIIO N.

a) Jokaxute, uto a? =1 (mod n) < d nenurcs Ha t.

6) Hokaxure, uro ¢(a™ — 1) menurcs Ha n.
B) Haitsure Bce npocreie p u ¢, Takue uro 2P — 1 jesurest Ha g u 27 — 1 gequrcs Ha p

o o n
r) JlokaxuTe, 4To 06O MpocToit jemuTens yncia 22° + 1 umeer sux 2" 'z + 1 u BuiBeUTE
GECKOHEYHOCTh MHOYKECTBA MIPOCTBIX YHCeJ TAaKOro Buja (Jist (GUKCUPOBAHHOIO 7).

1) st huKCHpoBaHHOTO TIPOCTOTO P JIOKAZKUTE GECKOHETHOCTH MHOYKECTBA IPOCTBIX IHCEJT BUA

2px + 1 ([lodckaska: Tlocmorpure Ha npocTele genurean =, ne genxsmpe a — 1).
a) dokaxkure, 9410 n = Z o(d) (Hodckaska: paccmoTpuTe JIPOOH %, %, S E).

dln
,Z];J_[H cjeayromux IIyHKTOB BCIIOMUHaAEM IIPO MHOT'OYJIEHbI HA/L Fp.

6) Hokaxwure, uro jist Jiroboro d cyiectByer He 6oJiee d 0CTATKOB (IO MOJYJIIO p) TIOKA3aTes,
JIessIero d.

B) Jokaxkure, uro js dlp — 1 cymecrByer poBHO d ocTaTKOB (IO MOJYJIO p) TIOKA3aTes,
nesduero d.

r) Jokaxmure, aro jyist d|p — 1 cymectByer poBHO ¢(d) ocTaTKOB MOKa3aTessd d 1Mo MOy p (B
gacrHocTH G(p — 1) > 0, TaK 4T0 1IEPBOOOPA3HBIE KOPHU IO IIPOCTOMY MOJLYJIIO CYIIECTBYIOT).

a) Jlokaxkure, uro yucia 1,2,...,p — 1 MOKHO PACCTaABUTh [0 OKPYKHOCTH TaK, YTO KBAJPAT
06010 uncsa OyaeT CpaBHUM 110 MOJYJIIO P C IPOU3BEICHUEM €0 COCEIeii.

p—1
6) st kaxk10ro HaTypasbHOTO d HaiiauTe Z n® (mod p).

n=0

o ay _ b=l
8) IIpu nomomu nepsoobpasHbIX KopHeii Jokazknte, 40 (7) = a2 (mod p).
a) JJokaxkure, 9TO JIJIi HEYETHOIO IIPOCTOrO P M HATYPAJBHBIX U, T (U HE JEJIUTCS Ha D) YUCIIO
T
(1 + pu)?" — 1 nemurea na p™*, wo ne ma p' 2.

a) Ilyctb g - epBOOOPA3HBIl KOPEHDb 0 MOJIYJII0 HEYEeTHOTO MpocToro p. Jlokazkure, 9TO XOTsI
OBbI OJTHO U3 YHUCET § U ¢ + P ABJFIETCd ePBOOOPA3HBIM KOPHEM TI0 MOJIYJIIO P I JIIOOOTO (v.

6) Ilycts ¢ - mepBooOpasHbIil KOpeHb o Moy o p®. JlokaykuTe, 910 OJHO U3 Uucesa g u g + p*
Oy/ieT epBooOpa3HbIM KOPHEM TI0 MOJIYJIIO 2p©.

AJIeKcaH,ZLp ﬂbBOBI/Iq 3aJlyMaJl § HaTypPaJIbHbIX YHUCEJI U BbIIIKCAJI Ha IJOCKY BCE HUX IIOIIapHBbIC
CYMMBI, B TOM YHCJE CyMMBI 9HC/Ia ¢ caMuM co0oii. 1 Kakoro HambOJILIIEro S MOIJIO TaK
0Ka3aThCsl, 9TO BCE BBIIMCAHHBIE YHCJIA JAIOT Pa3Hble ocTaTKu 1o Moy p(p — 1) (p - mpocroe
qucIio)?



