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9 класс, 5 июля. Такие знакомые квадратные трехчлены 

11. Найдите все такие а) многочлены; б) функции f(x), что f(2x+1) = 4x2+ 14x+ 7.
[bookmark: _GoBack]12. а) Существуют ли три квадратных трёхчлена, такие, что каждый из них имеет корень, а сумма любых двух трёхчленов не имеет корней?
б) Существуют ли три квадратных трёхчлена, такие, что каждый из них имеет два различных действительных корня, а сумма любых двух не имеет действительных корней? 
в) Известно, что сумма любых двух из трёх квадратных трёхчленов x2+ax+b , x2+cx+d , x2+ex+f не имеет корней. Может ли сумма  этих трёхчленов иметь корни?
13. Даны корни x0 и x1, x0 и x2, .., x0 и xn, квадратных трехчленов y=x²+a1x+b1; y=x²+a2x+b2; ..., y=x²+anx+bn. Найдите корни  квадратного трехчлена . 
14. Пусть x1 и x2 — корни квадратного трехчлена x2–4x–5. Не вычисляя x1 и x2, составьте квадратное уравнение, корнями которого являются числа а) и ; б) и ; в) и .
15. Пусть x1, x2, x3 — корни кубического многочлена x3+ax2+bx+c. Не вычисляя x1, x2, x3 (тем более что у вас практически никаких шансов на это), составьте уравнение, корнями которого являются числа а) ,  и ; б)  и .
16. Числа x, y, z удовлетворяют равенству  x + y + z – 2(xy + yz + xz) + 4xyz = ½.  Докажите, что хотя бы одно из них равно ½.
17. Числа abc, ab+bc+ca и a+b+c положительны. Докажите, что числа a, b и c положительны.
18. У квадратного трехчлена f(x)=x2+ax+b два корня, один из них принадлежит промежутку (0,1) а второй не принадлежит этому промежутку. Докажите, что f(b)≤0.
19. а) Рассмотрим графики функций y = x2 + px + q, которые пересекают оси координат в трех различных точках. Докажите, что все окружности, описанные около треугольников с вершинами в этих точках, имеют общую точку.
б) На плоскости расположены две параболы так, что их оси взаимно перпендикулярны, а сами параболы пересекаются в четырех точках. Докажите, что эти четыре точки лежат на одной окружности.
20. Доказать, что любых ненулевых значений a и b корни x1,  x2, x3 многочлена ax3–ax2+bx+b удовлетворяют равенству..
21. Пусть числа a, b и c таковы, что abc=1, a+b+c = 1/a +1/b +1/c. Докажите, что одно из этих чисел равно 1.

