Четырнадцатая Летняя многопредметная  школа Кировской области

Вишкиль. 10 июля 1998 г.

Системы линейных уравнений

Предл 1. Всякая система линейных уравнений
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равносильна системе ступенчатого вида
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где 
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Зад 2. У системы линейных уравнений может быть 0, 1 или бесконечно много решений.

Предл 3. Если система из 
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 уравнений с 
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 неизвестными имеет единственное решение при каком-то наборе свободных членов, то она имеет единственное решение при любом наборе свободных членов.

Предл 4. Если линейная система с целыми коэффициентами имеет какое-то решение, то она имеет решение в рациональных числах. 

Для самостоятельного решения

Зад 5. а) Есть 
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 камней, каждый весит целое число граммов. Известно, что убрав любой из камней, можно оставшиеся разложить на две равные по количеству и весу кучки. Докажите, что все камни весят одинаково.

б) То же, но веса камней – рациональны.

в)* То же, но веса камней – действительны.

(Все веса положительны).

Зад 6. На отрезке 
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 отмечены концы, а также конечное число точек внутри. Известно, что любая внутренняя отмеченная точка лежит ровно посередине между какими-нибудь отмеченными точками. Докажите, что все отмеченные точки рациональны.

Зад 7. Система с целыми коэффициентами имеет решение в положительных действительных числах. Доказать, что она имеет решение в положительных рациональных числах.

Зад 8. а) Разрежьте какой-нибудь прямоугольник на различные квадраты.

б)* Прямоугольник можно разрезать на квадраты. Докажите, что его можно разрезать на равные квадраты.
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