Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.98 г. 9 класс. Группа Б.
Про рациональность и иррациональность.

Определение. Действительное число 
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 называется рациональным, если существуют целое 
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 и натуральное 
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, такие что 
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Замечание. Если число записано в виде, отличном от 
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, это еще не значит, что оно иррационально (например, 
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рационально – докажите!). 

Задача 1. Доказать иррациональность чисел: а) 
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; б) 
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Задача 2. Доказать, что 0,199819981998… рационально.

Теорема. Действительное число рационально тогда и только тогда, когда его десятичная запись представляется периодической дробью.

Задача 3. Выяснить, рационально ли число 0,1234…9101112…

Будут ли периодичны следующие последовательности а) 
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есть последняя цифра числа 
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Определение. Множество 
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называется замкнутым относительно данной операции , если для любых двух элементов из 
[image: image15.wmf]M

, результат применения к ним операции также принадлежит множеству 
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.

Задача 4. Проверить на замкнутость относительно арифметических операций множества а) натуральных чисел; б) отрицательных чисел; в) четных чисел; г) нечетных чисел; д) целых чисел; е) рациональных чисел; ж)  иррациональных чисел.

Задача 5. Привести пример замкнутого (относительно всех арифметических операций) множества, содержащего рациональные числа и 
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, отличного от множества действительных чисел. Единственно ли оно?

Задача 6. Показать, что множество чисел вида 
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 не является замкнутым. Что можно сделать (что добавить еще), чтобы восстановить замкнутость?
Задачи для самостоятельного решения: 1в, 1г, 4б, 7.

Многочлены: уравнения. 5 июля.

Задача 7. Произведение четырех последовательных целых чисел равно 7!. Найдите эти числа. Сколько решений имеет задача?
Задача 8. Можно ли разрезать квадрат на подобные попарно различные прямоугольники?
Задача 9. В треугольнике 
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 на сторонах 
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 и 
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выбраны точки 
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 и 
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так, что отрезок 
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 параллелен 
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и касается вписанной окружности. Среди всех треугольников с периметром 
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 найти наибольшую длину такого отрезка.
Задача 10. 999-й член геометрической прогрессии равен 10. Его вычеркнули. Может ли сумма оставшихся членов оказаться равной -1, если всего в прогрессии а) 1998 членов; б) 1999 членов?
Задачи для самостоятельного решения: 3, 4.
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