Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 17.VII. 98 г.
Поле рациональных функций. Факторизация.

Задачи для самостоятельного решения.
Опр. Пусть R – отношение на множестве A. Наименьшее (по включению) отношение 
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,  такое, что 
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– транзитивно, называется транзитвным замыканием R.
Зад1. 
а) Доказать, что 
[image: image4.wmf]R

 всегда существует.


б) Пусть A – вершины графа, и 
[image: image5.wmf]Û
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 вершины a и b соединены ребром. Что такое 
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?

Опр. Правильная дробь 
[image: image7.wmf])
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 – это дробь, где 
[image: image8.wmf])

(

deg

)

(

deg

x

B

x

A

<

. Простейшая дробь – это дробь вида 
[image: image9.wmf]n
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, где многочлен P(x) – неприводим и 
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Зад2. 
а) Докажите, что всякая рациональная дробь однозначно представима как сумма многочлена и правильной дроби.

б) Опишите все простейшие дроби в R[x].
в) Докажите, что всякая правильная дробь однозначно представима как сумма простейших дробей.

Зад3. Пусть P(x) – неприводимый квадратный трехчлен в  R[x], A – кольцо остатков по модулю P(x). Докажите, что A изморфно полю C. 

Зад4. Пусть V – векторное пространство, 
[image: image11.wmf]'

V

– подпространство в V. Зададим отношение 
[image: image12.wmf]»

, положив 
[image: image13.wmf]

 EMBED Equation.3  [image: image14.wmf]

 EMBED Equation.3  [image: image15.wmf]'
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а) Докажите, что 
[image: image16.wmf]»

 – отношение эквивалентности.

б) Нарисуйте разбиение на классы эквивалентности для случая, когда V – плоскость, V' – прямая y=x.

в) Докажите, что для любых  V и V' обычные операции сложения векторов и умножения на число задают на множестве классов эквивалентности V/V' структуру векторного пространства.

г) Докажите, что 
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Зад5. Докажите, что в 
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 есть неприводимый многочлен степени а) p; б) 2; в) 3; г)
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