Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.98 г.

9 класс, 15 июля
Индукция .

Аксиома (принцип математической индукции). Пусть у нас есть последовательность утверждений 
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Тогда для любого 
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(a) Докажите:

Упражнение 1. 
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Упражнение 2. Докажите неравенства:
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 для любого натурального n>4;
(b) 
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для любого натурального n>1.

Упражнение 3. Доказать, что число, записанное 
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 единицами, делится на 
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Упражнение 4. На плоскости даны несколько прямых и окружностей. Доказать, что плоскость можно раскрасить в шахматном порядке.

Упражнение 5. Докажите, что любой товар, весящий целое число килограммов, не менее 8 килограммов, можно взвесить трех- и пятикилограммовыми гирями.

Упражнение 6. Доказать, что каждый член следующей последовательности делится:
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(d) 
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(e) 52n+1 2n+2+3n+222n+1 на 19;

Упражнение 7. В некотором государстве каждый город соединен с каждым городом дорогой с односторонним движением. Докажите, что найдется город, из которого по этим дорогам можно добраться до любого другого.
Упражнение 8. Пусть x+1/x – целое число. Докажите, что xn+1/xn  – также целое число.
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