Четырнадцатая Летняя многопредметная  школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.98 г.

9 класс, 17 июля

Решение с конца

Суть метода: предполагаем, что требуемое верно, и идем от него к исходным данным.

Докажите, что в неравнобедренном треугольнике ABC биссектриса угла A и серединный перпендикуляр к стороне BC пересекаются в точке, лежащей на описанной окружности, и делят дугу BC этой окружности, не содержащую точку A, пополам.

В треугольнике ABC проведены высоты AM и CN. Докажите, что серединный перпендикуляр к отрезку MN делит сторону AC пополам.

Задачи для самостоятельного решения

1. Внутри квадрата ABCD находится точка O, причем (OAB = (OBA = 15(. Докажите, что треугольник OCD — равносторонний.

2. K — точка на стороне AC треугольника ABC, (BAC = (KBC. Докажите, что окружность, описанная около треугольника ABK касается прямой BC.

3. В треугольнике ABC ((B = 60() на биссектрисе BL взята точка O так, что (AOC = 120(. Докажите, что O — центр вписанной окружности.

4. На боковой стороне BC равнобедренного треугольника ABC с углом B = 36( отложен отрезок BL, равный AC. Докажите, что AL — биссектриса треугольника.

5. Дан треугольник ABC. Точка M плоскости удовлетворяет соотношению 
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. Докажите, что M — точка пересечения медиан.
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