Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.

Вступительная олимпиада

9 класс
1. Докажите, что каждое четное число, большее 2004, является суммой двух составных нечетных чисел.
2. Посчитать 
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3. В клетчатом прямоугольнике несколько клеток отметили таким образом, что для любой отмеченной клетки в ее столбце отмечено столько же клеток, сколько и в ее строке. Докажите, что количество строк, содержащих хотя бы одну отмеченную клетку равно количеству столбцов, содержащих хотя бы одну отмеченную клетку.
4. Дана полуплоскость и точки A и B на ее границе. Для произвольной точки M из этой полуплоскости на сторонах AM и BM треугольника ABM вовне строятся квадраты AMCD и BMEF. Докажите, что для прямая DF проходит через фиксированную точку, не зависящую от выбора точки M. 

5. На плоскости расположено несколько равных квадратов с параллельными сторонами так, что среди любых k найдутся 2, имеющие общую точку. Докажите, что все квадраты можно разбить на 2k-1 группу так, что в каждой группе у всех квадратов есть общая точка.
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