                         Из  книги  Н.П.Кострикиной


          "Задачи повышенной трудности в курсе математики 4-5 классов."





                          Задачи для 4 класса.





1. Восстановите следующие записи:     ##             ####


                                    +              -


                                      ##              ###


                                     ---             ----


                                     197                1


2. Какой цифрой оканчивается произведение всех натуральных чисел от 1 до 81 ?


3. Сколько нулей стоит в конце произведения всех натуральных чисел от:


    а). 10 до 25.     б). 1 до 100.


4. В оранжерее были срезаны гвоздики: белых и розовых - 400 штук, розовых и красных - 300, белых и красных - 440. Сколько гвоздик красного цвета было срезано в оранжерее?


5. Каких чисел больше: пятизначных, все цифры которых четные, или пятизначных, все цифры которых нечетные ?


6. Имеется девять монет и двухчашечные весы без гирь. Известно, что, хотя  монеты одинаковы по внешнему виду, одна из них легче других. Как  определить ее за два взвешивания?


7. Принесли пять чемоданов и пять ключей от этих чемоданов, но неизвестно, какой ключ от какого чемодана. Сколько проб придется сделать, чтобы подобрать к каждому чемодану свой ключ?


8. Имеется 60 трехметровых бревен, которые надо распилить на полуметровые.  За один распил можно распилить одно бревно в одном месте. За сколько распилов можно выполнить эту работу?


9. По столбу высотой 10 метров взбирается улитка. За день она  поднимается  по столбу на 5 метров, а за ночь спускается на 4 метра. Сколько дней ей  потребуется, чтобы залезть на вершину столба ?


10. Определите наименьшее натуральное число, которое при делении на 2,3,4,5,6,8,9 дает в остатке 1.


11. Восстановите следующие примеры:


 +-----------------------------------------------------+


 ¦   6#   ¦   14## ¦ #7  ¦   ####### ¦ ##    ¦   BDCE  ¦


 ¦ x      ¦ -      +---- ¦ -         +------ ¦ +       ¦


 ¦   ##   ¦   ##5  ¦ ##  ¦   ###     ¦ ##8## ¦   BDAE  ¦


 ¦   --   ¦   -----+     ¦   --------+       ¦   ----  ¦


 ¦   ##   ¦     ##       ¦      ##           ¦  AECBE  ¦


 ¦  ##    ¦   -          ¦    -              ¦         ¦


 ¦  ---   ¦     #1       ¦      ##           +---------¦


 ¦  ##6   ¦     --       ¦      ----         ¦         ¦


 ¦        ¦      0       ¦       ###         ¦   a52b  ¦


 ¦        ¦              ¦     -             ¦ -       ¦


 ¦        ¦              ¦       ###         ¦   b25a  ¦


 ¦        ¦              ¦       ---         ¦   ----  ¦


 ¦        ¦              ¦         1         ¦   8xyx  ¦


 +-----------------------------------------------------+


12. Имеется 9 кг крупы и гири в 50 г и 200 г. Каким образом в три приема отвесить на чашечных весах 2 кг крупы?


13. В пакете содержится 3 кг 600 г крупы. Как разделить с помощью двухчашечных весов и гири в 200 г крупу на два пакета по 800 грамм и один  пакет в 2 кг, сделав лишь три взвешивания ?


14. Когда отцу было 27 лет, сыну было только три года, а сейчас сыну в три раза меньше лет, чем отцу. Сколько лет сейчас каждому из них?


15. Дочери сейчас 10 лет, матери 36. Чераз сколько лет мать будет вдвое старше дочери ?


16. Найдите наименьшее число, которое при делении на 2 дает в остатке  1,  при делении на 3 дает в остатке 2, при делении на 4 дает в остатке 3, при  делении на 5 дает в остатке 4, при делении на 6 дает в остатке 5.


17. Торговка продавала на рынке яйца. Первая покупательница купила у нее половину яиц и еще пол-яйца, вторая - половину остатка и  еще  пол-яйца,  третья - последние 10 яиц. Сколько всего яиц было у торговки?


18. На складе имеются гвозди в ящиках по 16 кг, 17 кг, 40 кг. Может ли кладовщик отпустить 100 кг гвоздей не вскрывая ящиков ?


19. В конторе стоят 14 канцелярских столов с одним,  двумя  и  тремя  ящиками. Всего в столах 25 ящиков. Столов с одним ящиком столько, сколько с двумя и тремя ящиками вместе. Сколько столов с тремя ящиками ?


20. Число выстрелов по мишени уменьшилось на 10, а число попаданий увеличилось на три. Как изменилось число промахов.


21. Разделите сад на четыре одинаковые части:  +-+


                                               ¦ +-+


                                               +---+


22. Три подруги вышли в белом, зеленом и синем платьях. Их  туфли были также белого, зеленого и синего цветов. Известно, что только у Ани цвет платья и туфель совпадали. Ни платья ни туфли Вали не были белыми, а Наташа была в  зеленых туфлях. Определите цвет платья и туфель каждой из подруг.


23. В бутылке, стакане, кувшине и банке находятся молоко, лимонад, квас и  вода. Известно, что вода и молоко не в бутылке, сосуд с  лимонадом  стоит  между кувшином и сосудом с квасом, в банке - не лимонад и не вода. Стакан стоит около банки и сосуда с молоком. Куда налита какая жидкость?


Задачи для 5 класса.


1. Восстановите записи:         BDCE         CDEBC


                               +            -


                                BDCE          ABCD


                               -----         -----


                               ADCBE          ACAC


2. Девять одинаковых книг стоят меньше десяти рублей, а десять таких же книг стоят больше одиннадцати рублей. Сколько стоит одна книга?


3. Докажите, что числа, запись которых состоит из трех одинаковых цифр, делятся на 37.


4. Фокус: Возьмите трехзначное число, Запишите цифры в обратном порядке, получится еще одно число. Из большего вычтите меньшее и скажите мне последнюю цифру разности а я назову вам всю разность. Как?


5. Среди 27 монет одна фальшивая. По виду ее отличить от остальных невозможно. Определите фальшивую монету с помощью трех взвешиваний на  весах  с  чашечками без гирь, если известно, что фальшивая монета тяжелее, чем настоящая.


6. Восстановите записи:


 +--------------------------------------------------------------------+


 ¦   муха ¦ ха  ¦     39# ¦   ##5 ¦     #1# ¦     ##5 ¦   #2#5# ¦ 325 ¦


 ¦ -      ¦---- ¦   x     ¦ x     ¦   x     ¦   x     ¦ -       +---- ¦


 ¦   ха   ¦ уха ¦      3# ¦    4# ¦     3#2 ¦     1## ¦   ###   ¦ 1## ¦


 ¦   -----+     ¦    ---- ¦   --- ¦     --- ¦    ---- ¦   ------+     ¦


 ¦    кх        ¦    ##8# ¦   3## ¦     #3# ¦    2##5 ¦   #0##        ¦


 ¦  -           ¦ +       ¦       ¦ + 3#2#  ¦ + 13#0  ¦ -             ¦


 ¦    ар        ¦   1191  ¦ 12#0  ¦  12#5   ¦   ###   ¦   #9##        ¦


 ¦    ---       ¦   ----- ¦ ----- ¦  ------ ¦   ----- ¦   -----       ¦


 ¦    уха       ¦   1##98 ¦ 1#### ¦  1#8#30 ¦   4#77# ¦     ###       ¦


 ¦  -           ¦         ¦       ¦         ¦         ¦   -           ¦


 ¦    уха       ¦         ¦       ¦         ¦         ¦     ###       ¦


 ¦    ---       ¦         ¦       ¦         ¦         ¦     ---       ¦


 ¦      0       ¦         ¦       ¦         ¦         ¦       0       ¦


 +--------------------------------------------------------------------+


7. Мама купила яблоки для своих детей - Вани, Нины и Миши.  Дети  должны  были поделить яблоки между собой поровну. Ваня пришел домой первым, сосчитал  яблоки, взял третью часть и ушел. Потом пришла Нина и, полагая, что пришла первой, сосчитала оставшиеся яблоки, взяла третью часть  этих  яблоки  ушла.  Наконец, пришел Миша и взял третью часть оставшихся яблок. После этого в сумке осталось 8 яблок. Сколько яблок купила мама для своих детей ?


8.Как с помощью циркуля и линейки разделить угол в 66 градусов на 11 равных частей ?


9. Как с помощью циркуля и линейки разделить угол в 19 градусов на 19 равных частей?


Задачи из журнала "Квант".


1. На столе стоят в ряд три стакана полных и три стакана с молоком. Как расположить их так, чтобы пустые и наполненные стаканы чередовались, если разрешается трогать лишь один стакан ?                                                            (1971)


2. Можно ли три яблока разделить между двумя отцами  и  двумя  сыновьями  так, чтобы каждому досталось ровно по одному яблоку ?                                    (1971)


3. Найти три последние цифры в записи произведения всех натуральных чисел от 1 до 18.                                                                           (1971)


4. Каких чисел больше среди первого миллиона: тех, в записи которых встречается единица, или тех, в записи которых ее нет ?                                   (1972)


5. У мальчика иммется 25 медных монет. Верно ли, что среди них имеется 7 монет одного достоинства ?                                                          (1972)


6. Для нумерации страниц книги потребовалось всего 1392 цифры.  Сколько  всего страниц в этой книге ?                                                        (1975)


7. Три курицы за три дня снесли три яйца. Сколько яиц снесут 12 куриц за 12 дней?


                                                                              (1979)


8. Найти наименьшее натуральное число, делящееся на 36, в записи которого участвуют все цифры.                                                                    (1977)


9. Можно ли ходом коня попасть из левой нижней клетки доски в правую верхнюю, побывав при этом на каждой клетке один и только один раз ?                    (1972)


10. 16 блокнотов стоят столько же рублей, сколько блокнотов можно купить на 1 рубль. Сколько стоит один блокнот ?                                                  (1985)


11. +------------------------------------------------------------------------+


    ¦ БУКВА x 6 = СЛОВО          (1982) ¦   ПРИМЕР ¦   ТОКИО¦ ИО  ¦     ОДА  ¦


    ¦ УДАР + УДАР = ДРАКА        (1973) ¦    РИМЕР ¦ -      +---- ¦   x      ¦


    ¦ ДЕТАЛЬ + ДЕТАЛЬ = ИЗДЕЛИЕ  (1974) ¦     ИМЕР ¦   ТОН  ¦ КИО ¦     РИС  ¦


    ¦ КИС + КСИ = ИСК            (1974) ¦ +    МЕР ¦   -----+     ¦     ---  ¦


    ¦ ОДИН + ОДИН = МНОГО        (1983) ¦       ЕР ¦     КИ       ¦     ПАТ  ¦


    ¦ ВАГОН + ВАГОН = СОСТАВ     (1984) ¦        Р ¦   -          ¦  + ИНД   ¦


    ¦ СИНИЦА + СИНИЦА = ПТИЧКИ          ¦   ------ ¦     ОН       ¦    СОР   ¦


    ¦ КАФТАН + КАФТАН = ТРИШКА   (1978) ¦   ЗАДАЧА ¦     ---      ¦   -----  ¦


    ¦ БУЛОК + БЫЛО = МНОГО       (1978) +----------¦     ТИО      ¦   СПОРТ  ¦


    ¦ ТАМТАМ + МРАК = КОШМАР     (1979) ¦   ПОДАЙ  ¦     ТИО +---------------¦


    ¦ ПИРОГ : И = ГОСТИ          (1976) ¦ -        ¦     --- ¦   ДЫМКА¦ КА   ¦


    ¦ ТРИ x ТРИ = ШЕСТЬ          (1977) ¦    ВОДЫ  +---------¦ -      +----  ¦


    ¦ КВ x А = НТ ; КВ + А = НТ         ¦   -----  ¦     ДВА ¦   ДАР  ¦ МАК  ¦


    ¦ ВО x Л = НА ; ВО : Л = НА  (1977) ¦    ПАША  ¦   x     ¦   -----+      ¦


    +----------------------------------------------¦     ДВА ¦    ЯМК        ¦


                                                   ¦    ---- ¦    ОКА        ¦


 12. Из 15 монет, одинаковых с виду, одна  фальши- ¦    ОЛЛО ¦    ----       ¦


 вая. Неизвестно, тяжелее или легче она остальных. ¦   ЧОЛ   ¦     АМА       ¦


 Как узнать это не более чем за два взвешивания на ¦   ----- ¦     АМА       ¦


 чашечных весах без гирь ?                         ¦   ЧИСЛО ¦     ---       ¦


                                                   +-------------------------+


13. Найти наименьшую пару натуральных чисел a и b таких, что 5a2=2b5.


