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В строке записаны числа от 1 до 10, так, что каждое число встречается ровно один раз. Далее к каждому числу прибавляется номер места на котором оно стоит. Докажите, что среди получившихся чисел найдутся два с одинаковой последней цифрой.

Единичный квадрат разрезан некоторым образом на прямоугольники (со сторонами, параллельными сторонам квадрата). Для каждого прямоугольника вычислено отношение меньшей стороны к большей. Доказать, что сумма этих отношений для всех прямоугольников не менее 1.

Какое наименьшее количество клеток можно закрасить в таблице 4x4 так, чтобы при вычеркивании любых двух строк и любых двух столбцов среди оставшихся клеток была хотя бы одна закрашенная?

Петя и Вася играют в следующую игру. У Пети есть неограниченный набор квадратиков 1x1, а у Васи - неограниченный набор уголков из трех квадратиков 1x1. Сначала один из них выкладывает некоторое количество своих фигур, затем другой - некоторое количество своих. Если из получившегося набора можно сложить прямоугольник, то выигрывает первый, в противном случае выигрывает второй. Существует ли у кого-нибудь из них выигрышная стратегия?

Сколькими способами можно из двух одинаковых стандартных наборов домино выбрать 7 доминошек?

Дан равнобедренный треугольник ABC с основанием AC. На прямой AC отмечены точки M и N так, что |MN| = |AC|. Доказать, что |MB|+|BN| ( |AB|+|BC|.

Шесть футбольных команд в однокруговом турнире набрали 12, 10, 9, 8, 7 и 6 очков. Сколько очков начислялось за победу в матче, если за ничью начислялось 1 очко, а за поражение - 0 очков?

На плоскости даны две параллельные прямые и третья, перпендикулярная им. Найти геометрическое место четвертых вершин квадратов таких, что оставшиеся три вершины лежат на данных прямых, по одной вершине на каждой прямой.

Юный рокер ездит по городу, имеющему форму квадрата7x7. На каждом перекрестке он делает поворот, и ни на каком перекрестке он не желает бывать дважды. Найти наибольший возможный путь рокера по городу.

На доске написано число вида 2121...21. Незнайка стер у этого числа последнюю цифру, полученное число умножил на 3 и к произведению прибавил стертую цифру. С полученным числом он проделал такую же операцию и так далее. Докажите, что через некоторое время у него получится число 7.



