Двенадцатая Летняя математическая школа Кировской области.�г. Омутнинск. 5 - 29.VII.96 г.





Правило «крайнего»





В квадратиках бесконечной клетчатой ленты написаны натуральные числа так, что каждое число равно среднему арифметическому своих соседей. Доказать, что все числа равны.


(из матбоя) На плоскости проведены несколько прямых так, что никакие две не параллельны и никакие три не пересекаются в одной точке. Они разрезают плоскость на несколько областей. Доказать, что для любой из этих прямых найдется прилегающая к ней область в форме треугольника.


Доказать, что в графе без циклов есть вершина, из которой выходит ровно одно ребро.


На прямой отмечены несколько точек так, что каждая из них является серединой отрезка, образованного какими-то двумя другими. Доказать, что точек бесконечно много.


На плоскости отмечены несколько точек так, что каждая из них является серединой отрезка, образованного какими-то двумя другими. Доказать, что точек бесконечно много.


Доказать, что кратчайшая замкнутая ломаная с фиксированными вершинами не имеет самопересечений.


