Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


Вишкиль. 4-28.VII. 97 г.





7 класс


Заключительная олимпиада





Основные задачи





1. В прямоугольную таблицу записаны числа так, что сумма чисел в каждой строке равна 3, а сумма чисел в каждом столбце равна 2. Может ли количество чисел в таблице быть равным 1998?





2. 14 семиклассников во время зачета в сумме решили 90 задач. Докажите, что какие-то двое из них решили поровну задач (может быть, ни одной).





3. Стальную плитку размером 73х19 обвели карандашом на листе бумаги. Найти центр полученного прямоугольника, пользуясь только карандашом и плиткой.





4. Доска 10x10 заполнена числами от 0 до 99 по порядку (построчно слева направо и сверху вниз). На доску поставлены 10 ладей, не бьющих друг друга. Найти сумму чисел в занятых ладьями клетках.





5. Баба-Яга и Кощей собрали некоторое число мухоморов. Количество крапинок на мухоморах Бабы-Яги в 13 раз больше, чем на мухоморах Кощея, но после того, как Баба-Яга отдала Кощею свой мухомор с наименьшим числом крапинок, на ее мухоморах стало крапинок только в 8 раз больше, чем на мухоморах Кощея. Докажите, что вначале у Бабы-Яги было не более 23 мухоморов.





Выводные задачи





6. Некоторые точки белой плоскости покрасили в черный или красный цвет. Докажите, что всегда можно найти две одноцветные точки, расстояние между которыми равно 1994 метра.





7. Из цифр 1, 2, 3, 4, 5, 6 составлены всевозможные шестизначные числа, все цифры которых различны. Эти числа записаны в порядке возрастания. Какое число записано на 386-м месте?





8. Можно ли доску 5x5 покрыть слоями из уголков (состоящих из трех единичных квадратиков) так, чтобы все клетки были покрыты равным количеством уголков?


