Определение: a делится на b с остатком r, если a=km+r (0?r<b), где a, k, m, r – целые числа


Определение: a сравнимо с b по модулю m?a?b(mod m), если a и b имеют одинаковые остатки при делении на c.


Свойства сравнений: если a?b(mod m), c?d(mod m) то


a-b?0(mod m);


a+c?b+d(mod m);


a-c?b-d(mod m);


a�SYMBOL 180 \f "Symbol" \s 8�ґ�c?b�SYMBOL 180 \f "Symbol" \s 8�ґ�d(mod m);


an?bn(mod m), где n – произвольное натуральное число;


Задачи:


Докажите, что n2+1 не делится на 3 ни при каком целом n.


Найдите остаток от деления 6100 на 7.


Докажите, что среди 51 целого числа найдутся 2, квадраты которых дают одинаковые остатки при делении на 100.


Назовём натуральное число n удобным, если n2+1 делится на 1000001. Докажите, что среди чисел 1, 2, …, 1000000 чётное число удобных.


Указание: Докажите, что если n?r(mod 1000001) – удобное, тогда и n?-r(mod 1000001) - удобное.


Какое число нужно добавить к числу (n2-1)1000(n2+1)1001, чтобы результат делился на n.


Сколько существует натуральных чисел n, меньших 10000, для которых 2n-n2 делится на 7?


Последовательность a1, a2, a3, … натуральных чисел такова, что при всех n an+2=an+1an+1, a1=a2=1. Докажите, что ни один из членов этой последовательности не делится на 4.


Доказать, что если сумма квадратов двух целых чисел делится на 7, то эта сумма делится и на 49.


Доказать, что если A и B – простые числа, большие 3, то разность их квадратов делится на 24.


Доказать, что при любых целых нечетных �EMBED Unknown��� уравнение �EMBED Unknown��� не имеет рациональных корней.


Известно, что число n+1 делится на 24. Докажите, что сумма делителей числа n делится на 24.


�EMBED Unknown���. Найдите �EMBED Unknown���.


Суммы цифр чисел �EMBED Unknown��� и �EMBED Unknown��� равны. Докажите, что �EMBED Unknown���.


Докажите, что число �EMBED Unknown��� не может быть полным квадратом.


Докажите, что число, записываемое 1993 нулями, 1993 единицами и 1993 двойками не является кубом натурального числа.


Докажите, что если 65А = 56В, то А+В – составное.


