Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


Вишкиль. 4–28.VII.97г.


Группа КБ. Угол, вписанный в окружность.


1. Построить ГМТ, из которых отрезок АВ виден под углом �SYMBOL 97 \f "Symbol" \s 11�a�.


2. Доказать, что полукруги, построенные внутренним образом на сторонах выпуклого четырехугольника как на диаметрах покрывают четырехугольник полностью. 


	Критерий принадлежности точек А, В, С и D одной окружности:


Если точки С и D лежат по разные стороны от прямой АВ, то �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АСВ+�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АDВ=1800 


Если точки С и D лежат по одну сторону от прямой АВ, то �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АСВ=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АDВ


3. В треугольнике АВС проведены медианы АА1 и ВВ1. Доказать , что АС=ВС, если известно, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�САА1=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�СВВ1 


4. В четырехугольнике АСРВ углы С и В прямые. Доказать, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�САР=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�СВР.


5. Вершина A  остроугольного треугольника ABC  соединена отрезком с центром O описанной  окружности. Из вершины A проведена высота AH. Докажите, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�BAH=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�OAC.


6. На гипотенузе AB прямоугольного треугольника ABC во внешнюю сторону построен квадрат с центром в точке O. Докажите, что CO – биссектриса прямого угла C.


7. Две окружности пересекаются в точках M и K. Через M и K проведены прямые AB и CD соответственно, пересекающие первую окружность в точках A и C, вторую – в точках B и D. Докажите, что AC||BD.


8. Из произвольной точки M внутри данного угла с вершиной A опущены перпендикуляры MP и MQ на стороны угла. Из точки A  опущен перпендикуляр AK на отрезок PQ. Докажите, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�PAK=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�MAQ.


9. Прямоугольный треугольник ABC (�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�BAC=900) двигается по плоскости таким образом, что вершины B и C скользят по сторонам заданного на плоскости прямого угла P. Докажите, что геометрическим местом точек A  является отрезок. Найдите его длину.














Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


Вишкиль. 4–28.VII.97г.


Группа КБ. Угол, вписанный в окружность.


1. Построить ГМТ, из которых отрезок АВ виден под углом �SYMBOL 97 \f "Symbol" \s 11�a�.


2. Доказать, что полукруги, построенные внутренним образом на сторонах выпуклого четырехугольника как на диаметрах покрывают четырехугольник полностью. 


	Критерий принадлежности точек А, В, С и D одной окружности:


Если точки С и D лежат по разные стороны от прямой АВ, то �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АСВ+�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АDВ=1800 


Если точки С и D лежат по одну сторону от прямой АВ, то �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АСВ=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�АDВ


3. В треугольнике АВС проведены медианы АА1 и ВВ1. Доказать , что АС=ВС, если известно, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�САА1=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�СВВ1 


4. В четырехугольнике АСРВ углы С и В прямые. Доказать, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�САР=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�СВР.


5. Вершина A  остроугольного треугольника ABC  соединена отрезком с центром O  описанной окружности. Из вершины A проведена высота AH. Докажите, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�BAH=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�OAC.


6. На гипотенузе AB прямоугольного треугольника ABC во внешнюю сторону построен квадрат с центром в точке O. Докажите, что CO – биссектриса прямого угла C.


7. Две окружности пересекаются в точках M и K. Через M и K проведены прямые AB и CD соответственно, пересекающие первую окружность в точках A и C, вторую – в точках B и D. Докажите, что AC||BD.


8. Из произвольной точки M внутри данного угла с вершиной A опущены перпендикуляры MP и MQ на стороны угла. Из точки A  опущен перпендикуляр AK на отрезок PQ. Докажите, что �SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�PAK=�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�MAQ.


9. Прямоугольный треугольник ABC (�SYMBOL 208 \f "Symbol" \s 11�Р�BAC=900) двигается по плоскости таким образом, что вершины B и C скользят по сторонам заданного на плоскости прямого угла P. Докажите, что геометрическим местом точек A  является отрезок. Найдите его длину.


