Задачи на 3

Билет №1.

1. A, B, C – натуральные числа, причем A+B+C делится на 6. Докажите, что A3+B3+C3 также делится на 6.
Билет  №2.

1. Доказать, что среди любых пяти натуральных чисел есть несколько, сумма которых делится на 5.

Билет № 3.

1. Впишите в заданный треугольник квадрат так, чтобы его вершины лежали на сторонах треугольника.

Билет №4.

1. Докажите, что точки пересечения медиан треугольников, на которые диагонали разби​вают выпуклый четырехугольник, являются вершинами параллелограмма.

Билет №5.

1. Дан угол АВС и прямая l. Постройте прямую, параллельную l, на которой стороны угла АВС высекают отрезок данной длины а.

Задачи на 4.

Билет №1.

1. X, Y, Z – натуральные числа, причем X2+Y2=Z2. Докажите, что XY делится на 12.
Билет №2.

1. Доказать, что из любых a1, a2 …, an, где n  больше 4, можно выбрать несколько и поставить перед ними знаки + и – так, что их соответствующая сумма делится на n2.
Билет №3.

1. Доказать, что из любых a1, a2 …, an, где n  больше 4, можно выбрать несколько и поставить перед ними знаки + и – так, что их соответствующая сумма делится на n2.

Билет №4.

10. В ромбе ABCD  угол B равен 60o.На сторонах BC и CD выбраны точки M и N  так, что CM+CN=AB. Докажите, что треугольник AMN –  правильный.

Билет №5.

1. Постройте квадрат, у которого две противоположные вершины лежат на сторонах данного угла, а третья вершина находится в данной точке. Постройте квадрат, если дан его центр и две точки, принадлежащие прямым, которые со​держат две противоположные стороны квадрата.

Билет №6.

1. Окружности S1 и S2 радиуса 1 касаются в точке A; центр O окружности S радиуса 2 принадлежит S1. Окружность S1 касается S в точке B. Докажите, что прямая AB проходит через точку пересечения окружностей S2 и S.

Билет №7.

1. Может ли фигура иметь ровно два центра симметрии?

Билет №8.

1. На сторонах ВС и СD квадрата ABCD взяты точки М и К соответственно, причем 
РВАМ=РМАК . Докажите, что ВМ+КD=АК.

Билет №9.

1. В треугольнике АВС проведены медиана СМ и высота СН. Прямые, проведенные через произвольную точку Р плоскости перпендикулярно СА, СМ и СВ пересекают прямую СН в точках А1, М1 и В1. Докажите, что А1М1=В1М1.

Билет № 10.

1. В ромбе ABCD  угол B равен 60o.На сторонах BC и CD выбраны точки M и N  так, что CM+CN=AB. Докажите, что треугольник AMN –  правильный.

БИЛЕТЫ НА 5.

