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Некоторое взаимно-однозначное преобразование сохраняет расстояние между точками, если это расстояние – целое. Докажите, что это преобразование сохраняет расстояние между любыми точками. 


Докажите, что числа Ферма � EMBED Equation.2  ���и � EMBED Equation.2  ���при m(n взаимно просты.


На столе лежат 4000 карточек с целым числом на каждой. Двое играющих берут по очереди по одной карточке. Выигрывает тот, кто после своего хода сможет выложить из своих карточек несколько с суммой, кратной 1997. Кто выигрывает при наилучшей игре сторон?


Есть два правильных многоугольника: m-угольник и n-угольник. Известно, что радиусы их описанных окружностей равны, и n-угольником можно накрыть m-угольник. Докажите, что n делится на m.


На бесконечной шахматной доске расставлено бесконечно много ладей. Докажите, что их можно раскрасить в три цвета так, чтобы ладьи одного цвета друг друга не били (ладьи, между которыми стоит другая ладья, друг друга не бьют)


Атос, Портос и Арамис в ожидании противников нервно расхаживают из конца в конец по дорожке туда и обратно. Арамис проходит дорожку в один конец за 1 минуту. Атос – за 2, а Портос – за 3. Докажите. что если ожидание длилось достаточно долго, а друзья ходили с постоянными скоростями, то был момент, когда все двигались в одну сторону.


Брат-старшеклассник спросил у сестренки-младшеклассницы: “Сколько дней мне было в 3 раза больше полных лет, чем тебе?” “Три дня”,– сказал сестренка. “А в 4 раза?”. “4 дня.” “А в 6 раз”,– спросил неугомонный брат? Сестренка задумалась. Она знала, что такие дни были, но вот сколько? Помогите ей ответить.


М-внутренняя точка прямоугольника ABCD, S-его площадь. Доказать, что AM(CM+BM(DM(S.


Упростите выражение � EMBED Equation.2  ���, где � EMBED Equation.2  ���, � EMBED Equation.2  ���, � EMBED Equation.2  ���, ..., � EMBED Equation.2  ���


 Часть клеток бесконечной шахматной доски покрашена. Известно, что любая окружность проходит через центры не более чем 4 покрашенных клеток. Докажите, что можно вырезать доску 1000(1000 клеток, в которой нет покрашенных клеток.
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