


                                                              ОКРЕСТНОСТЬ  ФИГУРЫ .


                                                  ГЕОМЕТРИЧЕСКИЙ  ПРИНЦИП  ДИРИХЛЕ .





ЗАДАЧИ


В круге радиуса 9,5 размещены 401 точка . Доказать , среди них можно выбрать две точки , расстояние между которыми не превосходит 1 .


НАВОДКА   Вспоминаем  доказательство теоремы Юнга .


В квадрате  со стороной 15 расположены 50 попарно непересекающихся квадратиков со стороной 1 . Доказать , что в большом квадрате можно разместить круг радиуса 1 , не пересекающийся ни с одним из маленьких квадратиков .


НАВОДКА  Что значит “ находится от квадрата на расстоянии , большем  � EMBED Equation.2  ��� “  ? Рисуем окрестность квадрата .


 ОПРЕДЕЛЕНИЕ  Расстоянием от точки до фигуры называется расстояние  до ближайшей точки этой фигуры . ( - окрестностью фигуры называется множество точек , расстояние от которых до данной фигуры меньше  ( .


ПРИМЕРЫ  Окрестность прямой , отрезка , квадрата , окружности , круга .


ПРИНЦИП  ДИРИХЛЕ  ДЛЯ  ПЛОЩАДЕЙ  


 а)  Если  внутри  фигуры    Ф    расположены несколько фигур,  суммарная площадь которых не превосходит площади  фигуры  Ф , то внутри  Ф  найдётся точка ,  не покрываемая данными фигурами . (Принцип недополнения )


 б) Если  внутри  фигуры    Ф    расположены несколько фигур,  суммарная площадь которых  больше  площади  фигуры  Ф , то внутри  Ф  найдётся точка ,  принадлежащая по крайней мере двум из этих фигур  (Принцип переполнения )





ЗАДАЧИ 


Дан выпуклый многоугольник периметра p и  площади   S . Доказать , что площадь его 1- окрестности  больше , чем  S+ p + 3 .


В  квадрат со стороной 38   бросили 100 выпуклых многоугольников ,  площадь каждого из которых не превосходит ( ,  а  периметр  -  2( .  Доказать , что в квадрат можно поместить круг радиусом 1 ,  не пересекающийся ни с  одним из многоугольников .


 В квадрате со стороной 1 находится 9 отрезков длиной  Ѕ . Доказать , что на некоторых двух отрезках можно найти точки , расстояние между которыми меньше ј.


ВАЖНЫЙ ВОПРОС  Что взять в качестве  фигуры Ф ? Почему это было не важно в предыдущих задачах ? 





ПРИНЦИП  ДИРИХЛЕ  ДЛЯ  ДЛИН


В  плоскости даны несколько многоугольников ,  любые два из которых имеют общую точку. Доказать ,  что найдется прямая , пересекающая каждый из этих многоугольников .


Внутри квадрата со стороной 1 расположены  несколько  окружностей  ,  сумма длин которых  равна 10 .  Доказать , что найдётся прямая , пересекающая хотя бы четыре из этих окружностей .


Несколько дуг окружности покрашены в черный цвет . Сумма длин всех покрашенных дуг меньше половины окружности . Доказать , что найдется диаметр окружности , оба конца которого не покрашены .


В окружности радиуса 1 проведено  несколько хорд ,  причём каждый диаметр пересекает не более   k  из  них .  Доказать , что сумма  длин хорд меньше  ( k .     


ВОЗМОЖНЫЕ  ЗАДАЧИ  НА  ДОМ  Лётчиков ; стр. 39; № 144-145, 149-150.





