Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


Вишкиль. 4–28.VII.97г.


Матбой 7 кл. – 8 кл.


13 июля 1997


Среди первых 20 натуральных чисел взяты такие 10 чисел, сумма которых равна 105, а сумма никаких двух из них не равна 21. Найдите сумму квадратов выбранных чисел.


Задумано трехзначное число, у которого с любым из трех чисел 654, 253 и 673 совпадает один из разрядов, а два других не совпадают. Какое число задумано?


Каждый из углов плоского девятнадцатиугольника кратен 10(. Докажите, что у него найдутся две параллельные стороны.


На столе лежат несколько одинаковых прямоугольных листов бумаги. Оказалось, что верхний лист покрывает больше половины площади каждого из остальных листов. Всегда ли можно воткнуть булавку так, чтобы она проколола все листы? (Считается, что булавка втыкается перпендикулярно столу, а листы бумаги не имеют толщины).


По окружности выписано 100 целых чисел, сумма которых равна 1. Цепочкой назовем несколько чисел, стоящих подряд. Найдите количество цепочек, сумма чисел в которых положительна.


В какое наименьшее число цветов можно раскрасить клетки бесконечного клетчатого листа бумаги, чтобы в любой фигурке из пяти клеток, имеющей форму буквы “Т”, все клетки были раскрашены в различные цвета? (Буква “Т” может поворачиваться).


На танцевальном вечере в школе ни один мальчик не танцевал со всеми девочками, но каждая девочка танцевала по крайней мере с одним мальчиком. Докажите, что найдутся две такие пары M1, D1 и M2, D2, что мальчик M1 танцевал с девочкой D1, а мальчик M2 – с девочкой D2, но M1 не танцевал с D2, а M2 не танцевал с D1.


Последовательность из 69 нулей и единиц начинается с шести нулей. Среди шестерок подряд стоящих цифр встречаются все 64 возможных комбинации. Найдите шесть последних цифр в последовательности.


(Запасная) При каком наименьшем n в десятичной записи дроби m/n после запятой может встретиться набор цифр ...1997... ?


(Запасная) Чему равна сумма всех трехзначных чисел, сумма цифр каждого из которых нечетна?


