Теоретические вопросы по темам:


арифметика остатков,


сравнения,


алгоритм Евклида.


Предварительный вариант.


Арифметика остатков


Определения операций сложения, вычитания и умножения. Свойства: 


1) a+b = b+a;


2) a(b = b(a;


3) a+0 = a;


4) a(1 = a;


5) a(0 = 0;


6) для любой цифры a существует единственная цифра b такая, что a+b = 0.


7) a((b(c) = (a(b)(c;


8) a+(b+c) = (a+b)+c;


9) a((b+c)  = a(b+a(c.


Свойства 1) - 6) с доказательством, 7) – 9) только формулировки.


Определение делителя нуля.


Обязательные задачи:


Доказать, что делители нуля существуют только в арифметиках с составным показателем и что в таких арифметиках они существуют всегда.


Доказать, что если остаток a — делитель нуля, то не существует такого остатка b, что a(b = 1, в данной арифметике.


Доказать, что если остаток a — не делитель нуля, то всегда существует единственный остаток b такой, что a(b = 1, в данной арифметике.


Доказать, что (p-1)!+1 делится на p тогда и только тогда, когда p — простое число.








