Четность





Можно ли доску 5x5 заполнить доминошками 1x2.


По кругу стоят 6 стаканов. Разрешается одновременно перевернуть 2 соседних. Может ли в результате нескольких таких операций остаться один неперевернутый стакан.


Кузнечик прыгает по прямой - каждый раз на 1 метр вправо или влево. Через некоторое время он оказался в исходной точке. Докажите, что он сделал четное число прыжков.


Кузнечик прыгает на 15 или 17 клеток вправо или влево. Может ли он за 20 прыжков продвинуться на 101 клетку?


Конь вышел с поля a1 и через несколько ходов вернулся на него. Докажите, что он сделал четное число ходов.


По кругу расставлено 9 чисел - 4 единицы и 5 нулей. Каждую секунду над числами проделывают следующую операцию: между соседними числами ставят 1 если они одинаковы и 0, если они различны; после этого старые числа стирают. Могут ли через некоторое время все числа стать одинаковыми?
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В таблице 4x4 стоят минусы и плюсы. Разрешается за 1 шаг изменить все знаки в строке или столбце. Можно ли сделать так, чтобы все знаки были +? (Смотри рисунок.)


Решите предыдущую задачу для доски 3x3. (смотри рисунок)


Может ли существовать страна, в которой 5 городов, из каждого выходят 3 дороги и ни одна не идет за пределы страны?


Можно ли из 13 кубиков у каждого из которых 3 грани намазаны клеем склеить фигуру такую, что к каждой грани намазанной клеем приклеена грань намазанная клеем?


Можно ли склеить многогранник из 11 5-угольников.


Три кузнечика играют на прямой в чехарду. Каждый раз один из них прыгает через другого (но не через двух сразу!). Могут ли они через 1985 прыжков оказаться на прежних местах?


Имеется 10 листов бумаги. Некоторые из них разрезали на 7 или 5 частей. Все полученные куски смешали и некоторые из них снова разрезали на 5 или 7 частей., и так далее. Может ли после нескольких таких операций получиться 1995 кусков?


Улитка ползет по плоскости с постоянной скоростью, каждые 15 минут поворачивая на 90°. Докажите, что вернуться в исходную точку она сможет лишь через целое число часов.


Имеется 1995 переключателей. Изначально они все выключены. Разрешается выбрать любые два и перевернуть их в противоположное положение (т.е. выключенные включить, а включенные - выключить). Можно ли, проделав несколько раз эту операцию, привести их все во включенное состояние?


