Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


Вишкиль. 4-28.VII. 97 г.





Вступительная олимпиада 10 класса.





Лужи в селе Вишкиль различаются глубиной, шириной и загрязненностью (есть лужи различной глубины, различной ширины, различной загрязненности). Верно ли, что найдутся две лужи, у которых все три параметра различны?


Верно ли, что график любого многочлена четвертой степени имеет ось симметрии?


В параллелограмме ABCD на сторонах AB, BC, CD, DA взяты точки K, L, M, N соответственно, причем AK(KB=1:2, BL:LC=3:1, CM:MD=4:3, DN:NA=1:2. O - точка пересечения отрезков KM и LN. Найдите отношение, в каком она делит отрезок KM.


В таблице 10(10 расставлены по порядку числа от 0 до 99. Перед каждым из них поставили знак “+” или “(“ так, что в каждом столбце и в каждой строке ровно 5 знаков “(”. Докажите, что сумма всех чисел с учетом знаков - нулевая.


Докажите, что ни при каком натуральном k число k2+k+1 не делится на 1997.
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Вступительная олимпиада 10 класса. Задачи “на вывод”.





Существует ли такая комбинация поворотов граней кубика Рубика, которая будучи примененной нужное число раз, даст любую возможную раскраску граней?


Найдите все такие n, для которых сравнение 10x ( n (mod 31997) имеет хотя бы одно решение.


В Институте Социальной Справедливости работает 100 сотрудников, зарплата каждого из которых составляет целое число долларов. Директор Института каждый месяц повышает зарплату на 1$  91 сотруднику по своему выбору. При любых ли начальных данных он сможет уравнять все зарплаты?


Докажите, что все комплексные корни производной многочлена лежат внутри выпуклой оболочки корней самого многочлена.
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