ПРОГРАММА ЗАЧЕТА


6 класс, 2 группа





Четность. Задача про кузнечика на числовой прямой; задача про стенгазету.


Задача про плюсы и минусы:


на доске 5*5;


на доске 3*3;


на доске 3*3 с двумя минусами;


на доске 4*4 с 1, 2, 3, 4, 5, 6 минусами.


3.  Анализ с конца. Однажды царь наградил крестьянина яблоком из своего сада. Пошел крестьянин к саду и видит: весь сад огорожен тройным забором, в каждом заборе только одни ворота и в каждых воротах стоит сторож. Подошел крестьянин к первому сторожу и показал ему царский указ, а сторож ему в ответ: «Иди возьми, но при выходе отдашь мне половину тех яблок, что несешь и еще одно. То же сказали ему второй и третий сторож. Сколько яблок должен взять крестьянин, чтобы после расплаты со сторожами у него осталось одно яблоко?


4. За какое минимальное число взвешиваний можно выявить фальшивую монету (более легкую) из n монет?


5. Описать алгоритм выявления фальшивой монеты среди n монет. Сколько понадобится взвешиваний для выявления фальшивой монеты.


6. Среди четырех монет ровно одна фальшивая. Известно, что настоящие монеты весят одинаково, а фальшивая отличается от них по весу. Можно ли за два взвешивания на чашечных весах без гирь наверняка выявить фальшивую монету?


7. Существует ли трехзначное число, которое уменьшается втрое от перестановки начальной его цифры в конец числа?


8. Может ли число, записанное 100 единицами, 100 двойками и 100 нулями быть полным квадратом?


9. Сформулируйте и докажите признаки делимости на 3 и на 9.


10. Докажите, что данное число делится на 25 в том и только в том случае, если на 25 делится число, полученное из данного отбрасыванием всех его цифр, кроме двух последних. Укажите, какие в этом случае могут быть две последние цифры числа.


11. Сформулируйте и докажите признак делимости на 2 и вообще на 2k 


12. Докажите или опровергните утверждение: »Разность между трехзначным числом и суммой его цифр всегда делится на 9.»


13. Если из задуманного трехзначного числа вычесть 7, то полученная разность разделится на 7, если вычесть 8, то полученная разность разделится на 8, если вычесть 9, то полученная разность разделится на 9. Какое наименьшее из возможных чисел задумано?


14. Может ли число, записанное 100 единицами, 100 двойками и 100 нулями, быть полным квадратом?


15.  Докажите, что произведение любых пяти последовательных натуральных чисел делится на 120.


16.  Докажите, что число, имеющее нечетное число делителей является точным квадратом.


17.  Можно ли шахматную доску разрезать на 15 вертикальных и 17 горизонтальных доминошек?


18.  Можно ли доску размером 10(10 покрыть фигурами вида �EMBED PBrush \s  \* MERGEFORMAT���?


19.  На каждой клетке доски 9(9 сидит жук. В некоторый момент времени все жуки взлетают и приземляются на соседние по диагонали клетки. Доказать, что при этом найдется хотя бы 9 свободных клеток.


20.  Можно ли покрыть доску 10(10 прямоугольниками 1*4 ?


21.  Гири какого веса надо взять, чтобы уметь взвешивать любое количество килограммов, если гири разрешается ставить только на одну чашу весов и гири каждого веса берутся в одном экземпляре.


22.  Гири какого веса надо взять, чтобы уметь взвешивать любое количество килограммов, если гири разрешается ставить только на одну чашу весов и гири каждого веса берутся в двух экземплярах.


23.  Как складывать, вычитать, умножать и делить в троичной системе счисления?


24.  Как складывать, вычитать, умножать и делить в шестнадцатеричной системе счисления?


25.  Как переводить числа из троичной системы счисления в десятеричную и обратно?


26. Как переводить числа из шестнадцатеричной системы счисления в десятеричную и обратно?


27. Как переводить числа из троичной системы счисления в пятеричную и обратно?


