Десятичная запись числа

1. Напишите наименьшее  натуральное число, составленное из всех возможных различных цифр.

2. Напишите наименьшее  натуральное число, составленное из всех возможных различных цифр, делящееся без остатка на 5.

3. В числе 513879406 вычеркните 4 цифры так, чтобы оставшиеся цифры в том же порядке составили наибольшее число; наименьшее число.

4. Может ли двузначное число равняться сумме своих цифр?

5. Шифр замка – автомата ​– семизначное число, три первые цифры которого одинаковые, остальные четыре цифры так же одинаковые. Сумма все цифр этого числа – число двузначное, первая цифра которого совпадает с первой цифрой шифра, а последняя  - с последней. Найдите этот шифр.

6. Андрея попросили назвать номер квартиры, которую получила его семья в новом доме. Он ответил, что этот номер выражается числом, которое в семнадцать раз больше числа, стоящего в разряде единиц номера. Каков же номер этой квартиры?

7. Найдите число, сумма цифр которого равна разности между 328 и искомым числом.

8. Существует ли трехзначное число, которое уменьшается втрое от перестановки начальной его цифры в конец числа?

9. Используя каждую из девяти цифр 1,2,…,9 по одному разу, запишите три такие числа, чтобы сумма их была наибольшей из всех возможных, а разность при этом между большим и меньшим числами была как можно меньше. Найдите эту сумму и разность.

10. «Сколько учащихся в нашем городе» – поинтересовались дети. «А вы узнаете сами, если известно, что число, выражающее количество учащихся, является наибольшим из всех таких чисел, у которых любые две соседние цифры образуют каждый раз число, делящееся без остатка на 23»,- ответил им учитель. Пользуясь этими данными ребята решили задачу. Решите и вы ее. 

Признаки делимости

1. Может ли число, записанное 100 единицами, 100 двойками и 100 нулями быть полным квадратом?

2. Сформулируйте и докажите признаки делимости на 3 и на 9.

3. Сформулируйте и докажите признаки делимости на 5. Как найти остаток от деления числа на 5?

4. Докажите, что данное число делится на 25 в том и только в том случае, если на 25 делится число, полученное из данного отбрасыванием всех его цифр, кроме двух последних. Укажите, какие в этом случае могут быть две последние цифры числа.

5. Сформулируйте и докажите признак делимости на 2 и вообще на 2k 
6. Докажите или опровергните утверждение: »Разность между трехзначным числом и суммой его цифр всегда делится на 9.»

7. Докажите, что слово ХАХАХА делится на 7, если в нем буквами Х и А обозначены любые цифры. (Одинаковые буквы обозначают одинаковые цифры, а разные буквы – разные цифры).

8. Если из задуманного трехзначного числа вычесть 7, то полученная разность разделится на 7, если вычесть 8, то полученная разность разделится на 8, если вычесть 9, то полученная разность разделится на 9. Какое наименьшее из возможных чисел задумано?

9. Найдите наименьшее шестизначное число, делящееся на 3,7 и 13 без остатка.

10. Сколько всего натуральных чисел меньших 100, которые: 1) делятся на 2, но не делятся на 3; 2) делятся на 2 или на 3; 3) не делятся ни на 2, ни на 3?

