Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


Вишкиль. 4-28.VII. 97 г.


Производящие функции и возвратные последовательности.


Найдите производящую функцию для геометрической прогрессии.


Докажите, что �EMBED Equation.3��� - производящая функция для чисел Фибоначчи.


Докажите, что �EMBED Equation.3���


Докажите, что �EMBED Equation.3���.


Дана возвратная последовательность: an= (1an-1 + (2an-2 + … + (kan-k; a0, a1, … ,ak-1 заданы. Докажите, что производящая функция F(x)=�EMBED Equation.3���, где Pk-1(x) -  многочлен порядка k-1, определяемый начальными членами.


Пусть �EMBED Equation.3���, где P(x) и Q(x) – многочлены, причем Q(x)=(x-a1) (x-a2)… (x-an), и все числа ai – различны. Докажите, что  �EMBED Equation.3���, где �EMBED Equation.3���, �EMBED Equation.3��� означает пропуск . Дроби вида �EMBED Equation.3��� называются простейшими. 


Пусть уравнение 1 - (1x - (2x2 - … - (kxk = 0 имеет корни a1, a2, …, ak, причем все они различны. Разложите F(x) в сумму простейших дробей.


Представьте F(x) в виде суммы п.ф. для k геометрических прогрессий. Каковы знаменатели этих прогрессий? Корнями какого многочлена они являются? 


Многочлен ((x)=xk- (1xk-1 - (2xk-2 - … - (k называетя характеристическим многочленом данной возвратной последовательности.


Докажите, что сумма геометрических прогрессий есть возвратная последовательность..


