Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области�Вишкиль, 4-28.VII.97

Заключительная олимпиада 10 класса.

Вычислите объем множества точек, удаленных от единичного куба на расстояние не дальше 1.

Сумма 4-х единичных векторов равна 0. Докажите, что их можно разбить на две пары противоположных векторов.

Решить уравнение в натуральных числах: � EMBED Equation.2  ���.

Дана трапеция ABCD.и точка M внутри нее, такая что площади треугольников MAB, MBC, MCD, и MAD равны. Тогда ABCD - параллелограмм.

Дана таблица m(n, составленная из кубиков. Грани кубиков раскрашены в 6 цветов - каждая грань в свой цвет. Разрешается повернуть на 90( ряд из кубиков, образующих строку или столбец. Можно ли добиться того, чтобы все кубики смотрели красной стороной вверх (красный цвет присутствует на всех кубиках).
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�Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области�Вишкиль, 4-28.VII.97

Заключительная олимпиада 10 класса. Задачи на вывод.

Дано периодическое слово минимального периода n. U и V - два его одинаковых подслова длины n-1. Доказать, что начальные буквы находятся на расстоянии, кратном n.

Дана система из 10 линейных уравнений с 6 неизвестными. Известно, что каждая его подсистема из 7 уравнений совместна. Доказать, что вся система уравнений совместна.

Натуральные числа красятся следующим образом: на первом шаге красятся числа 1 и 2. На k-м шаге красится первое не покрашенное число и число, ,большее его на k. Доказать, что все числа будут покрашены по одному разу.

Биссектриса каждого угла треугольника пересекает противоположную сторону в точке, равноудаленной от середин двух других сторон треугольника. Следует ли из этого, что треугольник - правильный?

Натуральные числа A, B, C таковы, что � EMBED Equation.2  ���, � EMBED Equation.2  ���, � EMBED Equation.2  ���. Докажите, что � EMBED Equation.2  ���.
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