Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 4–28.VII.97г.

Математический бой. 6 класс. (14 июля)

1. Двое играющих ходят по очереди на циферблате с одной стрелкой: каждый своим ходом переводит стрелку на два или три часа вперед. Выигрывает тот, кто первым поставит стрелку на 11 часов. Кто выигрывает при наилучшей игре сторон, если вначале стрелка показывает полдень?
2. Двухметровая палка разломана на 6 кусков, каждый – не короче 17 см. Докажите, что три из этих кусков можно соединить концами так, чтобы получился треугольник.
3. Среди четырех монет ровно одна фальшивая. Известно, что настоящие монеты весят одинаково, а фальшивая отличается от них по весу. Можно ли за два взвешивания на чашечных весах без гирь наверняка выявить фальшивую монету?
4. Шахматная доска выложена доминошками 1(2. Докажите, что какие-то две из них образуют квадрат 2(2.
5. На доске написаны три числа: 1, 0, 0. За один ход разрешается выбрать любые два из них и заменить каждое на их полусумму (например, из 1, 0, 0 получить ½, ½, 0). Может ли сделать все три числа одинаковыми?
6. Придумайте какой-нибудь способ заполнить таблицу 2(3 шестью различными натуральными числами так, чтобы произведения в трех столбцах были равны между собой и суммы в двух строках тоже были равны между собой (но произведения могут быть не равны суммам).

7. В клетчатом квадрате закрашен клетчатый квадратик поменьше. Могут ли остаться незакрашенными ровно 50 клеток?

8. Когда школьники мылись в бане, Петя обнаружил, что из горячего крана тазик наполняется за 1 минуту и 9 секунд, а из холодного – за 1 минуту без 9 секунд. Сперва Петя пустил горячую воду. Через сколько секунд он должен открыть еще и холодную, чтобы к моменту наполнения холодной  воды в тазик налилось в полтора раза меньше, чем горячей? 

