              Тринадцатая Летняя математическая школа Кировской области


                                                    Вишкиль. 4-28. VII. 97г.


                                       Параллельный перенос.


Параллельным переносом на вектор � EMBED Equation.2  ��� называют преобразование, переводящее точку � EMBED Equation.2  ��� в такую точку � EMBED Equation.2  ���, что � EMBED Equation.2  ���=� EMBED Equation.2  ���. Композиция( т.е. последовательное выполнение ) двух параллельных переносов является параллельным переносом.


1. Две окружности радиуса R касаются в точке K. На одной из них взята точка A, на другой- точка B, причем � EMBED Equation.2  ���- прямой. Докажите, что AB= 2R.


2. В каком месте следует построить мост MN через реку, разделяющую деревни A и B , чтобы путь AMNB из A в B был кратчайшим( мост перпендикулярен берегам).


3. Внутри прямоугольника ABCD взята точка M. Докажите, что существует выпуклый четырехугольник с перпендикулярными диагоналями длины AB и BC, стороны которого равны AM, BM, CM, DM.


4. Точка M, расположенная внутри треугольника ABC, движется параллельно стороне BC до пересечения со стороной CA, затем параллельно AB до пересечения с BC, затем параллельно AC до пересечения с AB и т.д. Докажите, что через некоторое число шагов траектория точки замкнется.


5. Дан угол ABC и прямая a. Постройте прямую, параллельную прямой a, на которой стороны угла ABC высекают отрезок данной длины d.


6. Даны две окружности S1, S2 и прямая a. Проведите прямую a1, параллельную прямой a, так, чтобы:


   а) расстояние между точками пересечения a1 с окружностями S1 и S2 имело заданную величину d.;


   б) S1 и S2 высекали на a1 равные хорды;


   в) S1 и S2 высекали на a1 хорды, сумма( или разность) длин которых имела бы заданную величину a.


7. Даны окружности S1, S2 и точка A. Проведите через точку A прямую так, чтобы S1 и S2 высекали на ней равные хорды.


8. Постройте параллелограмм по сторонам и углу между диагоналями.


9. Постройте параллелограмм, две смежные вершины которого равны, а две другие лежат на данной окружности.


10*. В квадрате со стороной 1 расположена фигура, расстояние между любыми двумя точками которой не равно 0,001. Докажите, что площадь этой фигуры не превосходит 0,34.


