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20 июля. Усреднение
1. [bookmark: _GoBack]Перед походом в музей всех школьников выстроили парами: мальчик-девочка. Оказалось, что в каждой паре мальчик выше девочки. Можно ли усадить их все за парты так, чтобы за каждой партой сидела пара мальчик-девочка, но девочка была выше мальчика?
2. Во отряде 11 восьмиклассников. В течении 25-дневной смены Дмитрий Николаевич каждый день назначал пятерых дежурных из отряда. Докажите, что какие-то два восьмиклассника были вместе на дежурстве не менее 5 раз.
3. Имеется набор натуральных чисел, причём сумма любых семи из них меньше 15, а сумма всех чисел из набора равна 100. Какое наименьшее количество чисел может быть в наборе?
4. Можно ли расставить в клетках квадрата  натуральные числа от  до  так, чтобы сумма чисел в каждой строке была в два раза меньше, чем в каком-нибудь столбце? (Один и тот же столбец может относиться к нескольким строкам!)
5. Есть два ожерелья, в каждом ожерелье по 100 чёрных и 100 белых бусинок. Оксана хочет приложить второе ожерелье к первому (разрешается поворачивать и переворачивать) так, чтобы как можно больше бусинок совпало по цвету. Какое число совпадающих бусинок Оксана может гарантированно получить?
6. Дан граф, в котором  ребер. Докажите, что в нем существует двудольный подграф хотя бы с  ребрами.
7. На столе лежат 5 часов со стрелками. Разрешается любые несколько из них перевести вперёд. Для каждых часов время, на которое при этом их перевели, назовем временем перевода. Требуется все часы установить так, чтобы они показывали одинаковое время. За какое наименьшее суммарное время перевода это можно гарантированно сделать?
8. По кругу выписаны числа  в некотором порядке. Петя вычислил 10 сумм всех троек соседних чисел и написал на доске наименьшее из вычисленных чисел. Какое наибольшее число могло быть написано на доске?
9. Пусть в графе c  вершинами ровно  треугольников. Докажите, что существует вершина степени не меньше, чем .
