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	 Разнобой по теории чисел — 20 июля​	  
1. Пусть ,  — количество положительных делителей, а  их сумма. 
	А) Докажите, что 	
Б) Докажите, что . 
В) Пусть . Сравните  и   
2. Можно ли расставить по кругу 333 различных натуральных числа так, чтобы для любых двух соседних чисел отношение большего из них к меньшему было простым числом? 
3. Натуральные числа m и n таковы, что  ​​делится на 5. Докажите, что ​ делится на 5. 
МТФ. ,  — простое.
4. Дана последовательность . Существуют ли пять идущих подряд её членов, кратных 625? 
5. Докажите, что существует бесконечно много составных чисел вида:           
  a) ;     b) .
6. Можно ли вычеркнуть из произведения 1! · 2! · 3! · . . . · 56! один из факториалов так, чтобы произведение оставшихся было квадратом целого числа? 
7. А) Число  разложено в произведение простых чисел:
 . Докажите равенство  

            Б) На какую максимальную степень 2 делится  нацело?​  
8. [bookmark: _gjdgxs][bookmark: _GoBack]В произведении  разрешается приписать некоторым сомножителям восклицательный знак (при этом сомножитель  заменяется на ). При каких  в результате можно получить точный квадрат? 
