Метод последовательных приближений в геометрии

Доказать, что: 

а) концы самого длинного отрезка в треугольнике лежат на его сторонах;

б) самый длинный отрезок в треугольнике выходит из вершины;

в) самый длинный отрезок в треугольнике совпадает с наибольшей стороной.

1. Существует ли треугольник, для которого: 

а) высота в 10 раз короче биссектрисы из той же вершины;

б) дополнительно та же биссектриса в 10 раз короче медианы из той же вершины;
в) дополнительно та же медиана в 10 раз короче радиуса описанной окружности.

2. Пусть V – выпуклый многоугольник. Рассмотрим выпуклый многоугольник V1 со сторонами, параллельными V, стороны которого отстоят на расстояние a от сторон V. Пусть многоугольник V2 составлен из заштрихованных частей. 
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Обозначим периметры построенных многоугольников через P, P1, P2, а их площади через S, S1, S2
а) Докажите, что многоугольник V2 описан около окружности и 
[image: image4.emf].

б) Выразите P, S через a, P1, P2, S1, S2.
в) Докажите, что 
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г) Докажите, что a можно выбрать так, что многоугольник V1 будет иметь меньше сторон, чем V.

д) Докажите изопериметрическое неравенство для выпуклого многоугольника: 
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3. Докажите, что:

а) Из всех треугольников, вписанных в данную окружность, наибольшую площадь имеет равносторонний.

б) Из всех n-угольников, вписанных в данную окружность, наибольшую площадь имеет равносторонний.
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