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Квадратичные вычеты – 2
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Вспоминаем листочки «Суммы квадратов – 2» и «Квадратичные вычеты»
Задачи
Решите в целых числах уравнение:

Докажите, что простых чисел каждого из видов 4k + 3 и 4k + 1 бесконечно много.
Решите уравнение в целых числах: .
Докажите, что уравнение  не имеет решений в натуральных числах.
Вспомните критерий Гаусса и вычислите  для каждого нечетного простого p.
Докажите, что у числа 2n + 1 не может быть простых делителей вида 8k + 7.
Докажите, что простых чисел каждого из видов 8k + 3, 8k + 5 и 8k + 7 бесконечно много.
Докажите, что число 2 является квадратичным вычетом по модулю 7n при любом натуральном n.
Докажите, что если простое число p является делителем числа вида x2 – x + 3 при некотором x, то оно является и делителем числа вида y2 – y + 25 при некотором y.
