Тридцать шестая Летняя Многопредметная Школа Кировской области
Вишкиль, 29.06 – 19.07.2021, 8 класс «Профи»

Вступительная олимпиада (проект 1)
30 июня
50 мальчиков и 36 девочек встали в круг, держась за руки. Ровно у 23 мальчиков соседка справа – девочка. У скольки мальчиков соседка слева – девочка?
Число называется палиндромом, если оно одинаково читается и слева-направо, и справа-налево. Например, 132231 и 40504 – палиндромы, а 2020 – нет. Найдите наименьшее пятизначное число, которое может быть суммой трех четырехзначных палиндромов.
Разрешается вырезать из шахматной доски размером 88 любые 10 клеток, а потом выставить на оставшиеся клетки несколько ладей, не бьющих друг друга. Какое наибольшее число ладей можно выставить таким образом? Ладьи бьют друг друга, если они стоят на одной горизонтали или вертикали доски и между ними нет вырезанных клеток.
AF – медиана треугольника ABC, D – середина отрезка AF, E – точка пересечения прямой CD со стороной AB. Оказалось, что BD = BF = CF. Докажите, что AE = DE.
[bookmark: _GoBack]Дано нечетное простое p = 2k – 1 и набор из k различных натуральных чисел, не превосходящих p – 1. Докажите, что для любого натурального числа n, не делящегося на p, можно выбрать два числа  и  из набора (или одно и то же число дважды) так, что . 
Действительные числа a, b, c таковы, что при любом x из отрезка [–1,1] выполняется неравенство |ax2 + bx + c| ≤ 1. Докажите, что тогда при любом x из отрезка [–1,1] выполняется неравенство |cx2 + bx + a| ≤ 2.

