Графы –3 18.07.

Определение. Двусвязный граф –  связный граф,  при выкидывании любой вершины остающийся связным.

Задача 1.

1) Степени вершин 2–связного графа больше единицы.

2) Если 2-связные графы G1 и G2 имеют не менее двух общих вершин, то их объединение 2–связно.

3) Если граф G связен и P – простая цепь, соединяющая две его вершины, то их объединение 2–связно.

4) Для любых трёх вершин A, B, V существует простая (A, B) – цепь, не проходящая через V.  
Задача 2.

Пусть G – двусвязный граф, имеющий не менее трех вершин. Тогда следующие утверждения эквивалентны:

1) Граф 2–связен.

2) Любые две вершины графа принадлежат простому циклу.

3) Любая  вершина и любое ребро принадлежат простому циклу.

4) Любые  два ребра принадлежат простому циклу.

5) Для любых двух вершин A и B и любого ребра Е существует простая (A, B) – цепь, содержащая Е.

6) Для любых трёх вершин A, B, C существует простая (A, B) – цепь, проходящая через C.

Задача 3.

Докажите, что в 3–связном графе для любых трех вершин существует цикл, содержащий эти вершины.

Задача 4.

Даны два дерева с вершинами в n точках, не имеющие общих рёбер. Доказать, что их объединение 2–связно. 
