Подготовка.

0.1. Решить в натуральных числах: 3x+4y=5z.

0.2. При каких простых p и q число (5p–2p)(5q–2q) делится на pq?

0.3. Решить в натуральных числах: 1! + … + (x + 1)! = yz+1.
0.4. Решить в натуральных числах: xn + (x + 1)n = (x + 2)n.
Теоремы Ферма, Эйлера, первообразные корни.

1. Решить в натуральных числах: x7+y7=17z.

2. Решить в натуральных числах: (1+xk)l=1+xm.

3. Решить в натуральных числах: (y + 1)x – 1 = y!

Рождество.

1. Для произвольного простого q простых вида p=kq+1 бесконечно много.

2. Докажите,  что  если  $P(x)$  -  многочлен с целыми коэффициентами, то $P(x)P(x^3)$  не  равно  2000  ни  при  каком натуральном $x$.

3. Существует ли степень двойки, из десятичной записи которой можно перестановкой цифр получить десятичную запись другой степени двойки. (десятичная запись с нуля не может начинаться.)

4. Решить в целых числах: x2 + 4 = y3.

Остальная  ТЧ.

1. Решить в целых числах: x2 + 5 = y3.

2. Докажите, что при каком-то n число 2n + 1999 имеет больше 1000 различных простых делителей.

3. Число n называется L-числом, если 2n + 1 делится на n. Докажите, что у L-чисел бесконечно много простых делителей.

4. a). Пусть Pn(x) — первообразный делитель n-го многочлена деления круга (т.е. xn – 1). Докажите, что все простые делители его значений в натуральных точках имеют вид kn+1 или являются делителями n.
б). Докажите, что существует бесконечно много простых чисел вышеупомянутого вида.

