Графы-2. Лемма о девушках - 14.07.
Задача 1 (Теорема Кенига)

На бесконечной клетчатой доске стоят ладьи. Рядом называется строка или столбец. Оказалось, что N - минимальное число рядов которые содержат все ладьи. Докажите, что можно выбрать N ладей не бьющих друг друга. 

Задача 2

Вывести лемму Холла из теоремы Кенига. 

Задача 3
Дано множество из 2К+1-ого элемента. Х – набор всех его К-элементных подмножеств. Докажите, что существует биекция f : X(X , такая, что 
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Задача 4
Есть юноши и девушки. Каждый юноша знаком с некоторыми девушками. Рассмотрим кокое-нибудь множество из k юношей. Пусть количество девушек которые знают хотя бы одного из этих юношей – k1, а количество девушек которые знают хотя бы двух из них – k2. Назовем это множество хорошим, если k1+k2(2k. Докажите, что если любое множество юношей хорошее, то каждому юноше можно найти знакомую жену и знакомую любовницу(они должны быть разными), так что каждая девушка не более чем для одного – жена и не более чем для одного – любовница.

Задача 5
Есть n юношей и 2n-1 девушка. Каждому юноше нравятся некоторые девушки. Докажите, что каждому юноше можно найти жену так, что или она ему нравится, или ему не нравится ни одна из чужих жен.

Задача 6 

Есть юноши и девушки. Каждый юноша знаком с некоторыми девушками. Оказалось что нельзя составить n+1 брак по знакомству. Докажите, что тогда можно выбрать n людей так, что из любой пары знакомых один выбран.

Задача 7
Докажите, что из 51 натурального числа не большего 100 можно выбрать 6 чисел, любая пара из которых отличается в обоих разрядах. 

_1056609386.unknown

_1056609437.unknown

