
Äâàäöàòü ÷åòâåðòàÿ Ëåòíÿÿ ìíîãîïðåäìåòíàÿ øêîëà Êèðîâñêîé îáëàñòè
Âèøêèëü, 3�28 èþëÿ 2008 ãîäà, 10 êëàññ (ïðîôè).

7 èþëÿßçûê ÑËÓ
Äèñêðåòíîå óðàâíåíèå òåïëîïðîâîäíîñòè. à) Â êàæäîé êëåòêå êàåìêè ïðÿìîóãîëüíîé òàá-
ëèöû çàïèñàíî ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ðàññòàâèòü (ïðè÷åì åäèíñòâåííûì îáðàçîì!) ÷èñëà
âî âíóòðåííèå êëåòêè òàáëèöû òàê, ÷òîáû êàæäîå ÷èñëî âî âíóòðåííåé êëåòêå ðàâíÿëîñü ñðåä-
íåìó àðèôìåòè÷åñêîìó ñâîèõ ñîñåäåé (ó êëåòêè ìàêñèìóì 4 ñîñåäà).

á) Êàêîâ ôèçè÷åñêèé ñìûñë çàäà÷è (è êàê îíà "ðåøàåòñÿ"ïî ôèçè÷åñêèì ñîîáðàæåíèÿì)?
â) Ðåøèòå çàäà÷ó, åñëè ó êëåòêè 8 ñîñåäåé.
ã) Îáîáùèòå çàäà÷ó íà íåïðÿìîóãîëüíûå òàáëèöû ñ "äûðàìè"âíóòðè è ïðîñòðàíñòâåííûå

òàáëèöû.
ä) Êàê âûãëÿäèò è ðåøàåòñÿ çàäà÷à äëÿ ïðîèçâîëüíîãî ñâÿçíîãî ãðàôà?
å) Ðåøèòå çàäà÷ó äëÿ êîìïëåêñíûõ ÷èñåë.

10 áàíàíîâ. Åñòü 10 áàíàíîâ îäèíàêîâîãî âåñà è äâóõ÷àøå÷íûå âåñû áåç ãèðü. Äîêàæèòå, ÷òî
ìåíåå ÷åì çà 9 âçâåøèâàíèé íåëüçÿ äîêàçàòü, ÷òî âñå áàíàíû äåéñòâèòåëüíî âåñÿò îäèíàêîâî.
Âåñà áàíàíîâ: à) âåùåñòâåííûå; á) ïîëîæèòåëüíûå; â) íåîòðèöàòåëüíûå; ã) íàòóðàëüíûå.
101 êîðîâà. Åñòü 101 êîðîâà. Åñëè óáðàòü ëþáóþ áóðåíêó, òî îñòàâøèõñÿ ìîæíî ðàçäåëèòü íà
äâà ðàâíûõ ïî âåñó è ÷èñëåííîñòè ñòàäà. Äîêàæèòå, ÷òî âñå êîðîâû âåñÿò îäèíàêîâî, åñëè èõ
âåñà à) ∗öåëûå; á) ðàöèîíàëüíûå; â) äåéñòâèòåëüíûå; ã) êîìïëåêñíûå.
×èñëà ïî êðóãó. Ïî êðóãó ñòîÿò 123 à) ∗öåëûõ; á) ðàöèîíàëüíûõ; â) äåéñòâèòåëüíûõ; ã) êîì-
ïëåêñíûõ ÷èñëà, íå âñå íóëåâûå. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî âûêèíóòü äâà ñîñåäíèõ ÷èñëà òàê, ÷òî
îñòàâøèåñÿ ÷èñëà íåëüçÿ ðàçáèòü íà äâå ðàâíûå ïî ñóììå ãðóïïû.
Çàðóáêè íà îòðåçêå. Íà îòðåçêå [0, 1] îòìå÷åíû êîíöû, à òàêæå êîíå÷íîå ÷èñëî ðàçëè÷íûõ
òî÷åê âíóòðè. Èçâåñòíî, ÷òî ëþáàÿ âíóòðåííÿÿ îòìå÷åííàÿ òî÷êà ëåæèò ðîâíî ïîñåðåäèíå ìåæäó
êàêèìè-íèáóäü îòìå÷åííûìè òî÷êàìè. Äîêàæèòå, ÷òî âñå îòìå÷åííûå òî÷êè ðàöèîíàëüíû.
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