
XXVIII Êèðîâñêàÿ ËÌØ, 3�28 èþëÿ 2012 ãîäà • 10 êëàññ • 4 èþëÿ

Âñòóïèòåëüíàÿ îëèìïèàäà.
1. Äèñêðèìèíàíòû òðåõ ïðèâåäåííûõ êâàäðàòíûõ òðåõ÷ëåíîâ ðàâíû 1, 4 è 9. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæ-

íî âûáðàòü ïî îäíîìó êîðíþ êàæäîãî èç òðåõ÷ëåíîâ òàê, ÷òîáû ñóììà âûáðàííûõ êîðíåé ðàâíÿëàñü

ñóììå îñòàâøèõñÿ.

2. Íà îñè Îõ ðàñïîëîæåíî 10 îòðåçêîâ, êàæäûé äëèíû 3. Âñåãäà ëè ìîæíî ñäâèíóòü ñèíóñîèäó

y = sin x âäîëü îñè Îõ òàê, ÷òîáû îíà ïåðåñåêëà êàæäûé îòðåçîê?

3. Äâîå èãðàþò â êðåñòèêè-íîëèêè íà áåñêîíå÷íîé äîñêå. Äëÿ ïîáåäû íàäî ïîëíîñòüþ çàïîëíèòü

êàêîé-íèáóäü êâàäðàòèê 2× 2. Äîêàæèòå, ÷òî ó ïåðâîãî èãðîêà íåò âûèãðûøíîé ñòðàòåãèè.

4. Ïóñòü PQRS � âûïóêëûé âïèñàííûé ÷åòûðåõóãîëüíèê, â êîòîðîì ∠PSR = 90◦, H è K �

îñíîâàíèÿ ïåðïåíäèêóëÿðîâ èç òî÷êè Q íà îòðåçêè PR è PS. Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìàÿ HK äåëèò

îòðåçîê QS ïîïîëàì.

5. Ñóùåñòâóåò ëè òàêîé ìíîãî÷ëåí f(x) ñòåïåíè 2012 ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè, ÷òî äëÿ êàæäîãî
öåëîãî ÷èñëà n ÷èñëà f(n), f(f(n)), f(f(f(n))), . . . ïîïàðíî âçàèìíî ïðîñòû?
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