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Âûïóêëûå ìíîæåñòâà. Êîìáèíàòîðíûå ñâîéñòâà

1. Òåîðåìà Õåëëè íà ïëîñêîñòè.
À) Äîêàæèòå, ÷òî ïåðåñå÷åíèå ÷åòûðåõ âûïóêëûõ ìíîæåñòâ íåïóñòî, åñëè íåïóñòû ïåðåñå÷åíèÿ
ëþáûõ òðåõ èç íèõ.

Á) Äîêàæèòå À) ñ çàìåíîé ". . . .÷åòûðåõ. . . "íà ". . .n > 3. . . ".

Â) Ïðè çàìåíå â À) ". . . .÷åòûðåõ. . . "íà ". . . ñ÷åòíîãî ÷èñëà. . . "óòâåðæäåíèå ñòàíîâèòñÿ íåâåðíûì.
Ã*) Äîêàæèòå, ÷òî ïåðåñå÷åíèå ëþáîãî ÷èñëà (êîíå÷íîãî èëè áåñêîíå÷íîãî) âûïóêëûõ îáëàñòåé

íåïóñòî, åñëè íåïóñòû ïåðåñå÷åíèÿ ëþáûõ òðåõ èç ýòèõ îáëàñòåé è õîòÿ áû îäíà èç ýòèõ îáëàñòåé
îãðàíè÷åíà.

2. Îáîáùèòå òåîðåìó Õåëëè (2Á) íà ñëó÷àé âûïóêëûõ òåë â R3.

3. Òåîðåìà Þíãà. Ïîïàðíûå ðàññòîÿíèÿ ìåæäó n òî÷êàìè íà ïëîñêîñòè íå áîëüøå åäèíèöû.
Äîêàæèòå, ÷òî âñå ýòè òî÷êè ïîìåùàþòñÿ â íåêîòîðîì êðóãå ðàäèóñà 1√

3
.

4. Îáîáùèòå òåîðåìó Þíãà íà ñëó÷àé âûïóêëûõ òåë â R3.

5. À) Ñôîðìóëèðóéòå è äîêàæèòå àíàëîã òåîðåìû Êàðàòåîäîðè â ïðîñòðàíñòâå R3.

Á) Äîêàæèòå òåîðåìó Ðàäîíà ïðè n = 2, 3: êàæäîå ìíîæåñòâî èç n + 2 èëè áîëåå òî÷åê â Rn

ìîæåò áûòü ïðåäñòàâëåíî êàê îáúåäèíåíèå äâóõ íåïåðåñåêàþùèõñÿ ìíîæåñòâ, âûïóêëûå îáîëî÷êè
êîòîðûõ èìåþò îáùóþ òî÷êó.

Äëÿ ñàìîñòîÿòåëüíîãî ðåøåíèÿ

6. Äîêàæèòå, èç òåîðåìû Ðàäîíà ñëåäóåò òåîðåìà Êàðàòåîäîðè: À) â R2, Á) â R3.

7. * Äîêàæèòå, èç òåîðåìû Êàðàòåîäîðè ñëåäóåò òåîðåìà Õåëëè: À) â R2, Á) â R3.
Îáÿçàòåëüíàÿ çàäà÷à: 8


