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Ðåêóððåíòû - 2

1. Hàéäèòå âñå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè {an}, äëÿ êîòîðûõ âûïîëíÿåòñÿ ðåêóððåíòíîå ñîîòíîøåíèå:
an+2 = 2an+1 − an.

2. à) Íàéäèòå ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {an}, íå ÿâëÿþùóþñÿ ãåîìåòðè÷åñêîé ïðîãðåññèåé, óäîâëåòâî-
ðÿþùóþ: an+2 = 6an+1 − 9an

á) Íàéäèòå ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, äëÿ êîòîðîé âûïîëíÿåòñÿ ðåêóððåíòíîå ñîîòíîøåíèå èç ïóíêòà
à), à òàêæå a0 = 1, a1 = 4.

â) Íàéäèòå âñå ïîñëåäîâàòåëüíîñòè, äëÿ êîòîðûõ âûïîëíÿåòñÿ ðåêóððåíòíîå ñîîòíîøåíèå èç
ïóíêòà à).

3. Êàê áóäåò âûãëÿäåòü ôîðìóëà n-ãî ÷ëåíà äëÿ ðåêóððåíòíîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè k-ãî ïîðÿäêà,
åñëè åå õàðàêòåðèñòè÷åñêèé ìíîãî÷ëåí èìååò äåéñòâèòåëüíûå (èëè êîìïëåêñíûå) êîðíè q1,. . . ,qm ñ
êðàòíîñòÿìè t1, . . . , tm ñîîòâåòñòâåííî?

4. ×èñëîâàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {an} òàêîâà, ÷òî ïðè âñåõ m ≥ n ≥ 0 âûïîëíÿåòñÿ ñîîòíîøåíèå:
am+n + am−n = a2m+a2n

2
. Íàéäèòå a2012, åñëè a1 = 1.

5. Êîíå÷íàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {an} óäîâëåòâîðÿåò óñëîâèÿì: a0 = 20, a1 = 12, an+2 = an − 1
an+1

.
Íàéäèòå ìàêñèìàëüíîå êîëè÷åñòâî ÷ëåíîâ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè.

6. Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {an} çàäàíà óñëîâèÿìè a1 = 1, a2 = 143 è an+1 = 5 · a1+a2+...+an
n

ïðè âñåõ
n ≥ 2. Äîêàæèòå,÷òî âñå ÷ëåíû ïîñëåäîâàòåëüíîñòè � öåëûå ÷èñëà.

7. Âû÷èñëèòå ñóììó Sn = C0
n − C1

n−1 + C2
n−2 − . . .

Äëÿ ñàìîñòîÿòåëüíîãî ðåøåíèÿ

8. Êàêèì ëèíåéíûì ðåêóððåíòíûì ñîîòíîøåíèÿì óäîâëåòâîðÿþò ïîñëåäîâàòåëüíîñòè:
à) an = n2

á) an = n3?

9. Çàãàäàíî ÷èñëî îò 1 äî 144. Ðàçðåøàåòñÿ âûäåëèòü îäíî ïîäìíîæåñòâî ìíîæåñòâà ÷èñåë îò 1
äî 144 è ñïðîñèòü, ïðèíàäëåæèò ëè åìó çàãàäàííîå ÷èñëî. Çà îòâåò äà íàäî çàïëàòèòü 2 ðóáëÿ, çà
îòâåò íåò � 1 ðóáëü. Êàêàÿ íàèìåíüøàÿ ñóììà äåíåã íåîáõîäèìà äëÿ òîãî, ÷òîáû íàâåðíÿêà óãàäàòü
÷èñëî?

Îáÿçàòåëüíàÿ çàäà÷à: 2.


