Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII. 98 г.

                                            Возвратные последовательности–2.
СЛУЧАЙ D=0.

ЗАДАЧА Найти последовательности, задаваемые условием 
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1. УТВЕРЖДЕНИЕ. Пусть задано соотношение 
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, а {bn} и {сn}– две

   удовлетворяющие ему непропорциональные последовательности, тогда любая другая

   последовательность удовлетворяет этому соотношению тогда и только тогда, когда она

   является линейной комбинацией {bn} и {сn}.

2. Показать, что последовательность 
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удовлетворяет условиям задачи.

3. Найти формулу общего члена таких последовательностей.

ТЕОРЕМА Пусть {аn} такова, что  
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(D=0),тогда
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СЛУЧАЙ D<0.

ЗАДАЧА. Рассмотрим соотношение an= 2an-1-2an-2
А) Существуют ли геометрические прогрессии, удовлетворяющие этому условию.

В) Найдите две непропорциональные вещественные последовательности, для которых          

     выполняется условие задачи.

С) Найти формулу общего члена последовательности {аn}. 

ТЕОРЕМА. Пусть {аn} такова, что  
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Найдутся  такие r и 
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, что 
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ЗАДАЧИ.
1. Найти формулу общего члена последовательности, заданной условиями:
   А) a1=1/2, a2=1/3, an=
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;

   B) a1=a2=2, an=an-1an-22 ;

   С) a1=0, a2=1, an=an-1+2an-2+1.

                     2. Даны  числа х1, х2,...,х1998   такие, что х1=х1998=1998  и хn=1/3(xn+1+2xn-1). Доказать, что для 

                          любого n xn=1998

                     3. Дана последовательность {an},состоящая из натуральных чисел.

                         При этом a1>a0,  an+1=3an–2an-1.Доказать, что 
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                     4. В числовых последовательностях {an} и {bn} каждый член, начиная с третьего, равен

                       сумме двух предыдущих, при этом a1=b2=1, a2=b1=2. Сколько существует чисел,        встречающихся и в первой, и во второй последовательности?
                    5. Числа  a0, a1,...,an подобрали так, что 
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 EMBED Equation.3  [image: image14.wmf]0
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.Доказать, что для любого k 
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                    6. Найти все значения 
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, при которых последовательность 
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состоит только из отрицательных чисел.
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