Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.98 г.

Вопросы к зачету по курсу алгебры
1. Понятие базиса и размерности, корректность определения размерности, метод Гаусса.

2. Язык систем линейных уравнений, теоремы о СЛУ. Задача о коровах и другие.

3. Язык размерности и линейных уравнений над 
[image: image1.wmf]2

Z

, лампочки на табло, полнота системы инвариантов.
4. Язык размерности, теорема о линейных рекурентах, случай не кратных корней характеристического уравнения, сличай кратных корней.

5. Размерность и понятие алгебраичности, критерий алгебраичности, конструкция алгебраического расширения, замкнутость алгебраических чисел относительно сложения и умножения, алгебраическая замкнутость.

6. Задача об удвоении куба.

7. Идея двойственного пространства, задача о покрытии клетчатой фигурки.

8. Теорема Безу, конечномерность пространства вычетов, однородный и неоднородный случай.

9. Идея двойственного пространства, задание кривой лежащими на ней точками.

10. Теорема Понселе, язык перемножения соответствий.

11. Теорема Гильберта о базисе, задача о прожекторах.

12. Теорема Гильберта о нулях, конечномерный случай, случай, когда фактор изоморфен C, конечномерных полей над C не бывает, кольцо можно факторизовать до поля.

13. Нормализация (представление кольца с соотношением в виде целого расширения своего подкольца  от меньшего числа образующих (кольцо предполагается конечнопорожденным, с единицей)).

14. Подъем идеалов в целом расширении, бесконечномерный случай теоремы Гильберта о нулях.

15. ??Вложение полей в C.  Модельное доказательство теоремы Гильберта о нулях.

16. Квадратичный закон взаимности. Выражение квадратных корней через корни из единицы. Подстановки вместо 
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 , инвариантные выражения. Подсчет суммы Гаусса.  

17. Теорема Руффини–Абеля.  Уравнение с комплексным параметром x5-x + a = 0.  Башня  расширений. Ветвление корней. Неразрешимость группы A5. Формулы корней для уравнений третьей и четвертой степеней.   
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