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Поворот
Пример из разнобоя. На сторонах 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷 квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 от-

мечены точки 𝐸 и 𝐹 соответственно. Известно, что 𝐵𝐸 = 8,
𝐴𝐸 = 15, 𝐴𝐹 – биссектриса угла 𝐷𝐴𝐸. Найдите длину отрезка
𝐷𝐹 .

Еще знакомый пример. Пусть 𝑀 и 𝑁 – середины сторон 𝐶𝐷 и 𝐷𝐸
правильного шестиугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 , 𝑃 – точка пересечения
отрезков 𝐴𝑀 и 𝐵𝑁 . Докажите, что 𝑆𝐴𝐵𝑃 = 𝑆𝑀𝐷𝑁𝑃 .

1. На биссектрисе 𝐴𝐿 треугольника 𝐴𝐵𝐶, в котором 𝐴𝐿 = 𝐴𝐶,
выбрана точка 𝐾 таким образом, что 𝐶𝐾 = 𝐵𝐿. Докажите, что
\𝐶𝐾𝐿 = \𝐴𝐵𝐶.

2. На сторонах выпуклого четырёхугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 построены
правильные треугольники 𝐴𝐵𝑀 и 𝐶𝐷𝑃 во внешнюю сторону,
а 𝐵𝐶𝑁 и 𝐴𝐷𝐾 – во внутреннюю. Докажите, что 𝑀𝑁 = 𝑃𝐾.

3. Дан равносторонний треугольник 𝐴𝐵𝐶. Внутри угла 𝐵𝐴𝐶, но
вне треугольника 𝐴𝐵𝐶, взята точка 𝑀 такая, что \𝐵𝑀𝐶 =

120∘. Докажите, что 𝐴𝑀 = 𝐵𝑀 + 𝐶𝑀 .
4. Угол при вершине 𝐴 ромба 𝐴𝐵𝐶𝐷 равен 60∘. На сторонах 𝐴𝐵

и 𝐵𝐶 взяты соответственно точки 𝑀 и 𝑁 , причём 𝐴𝑀 = 𝐵𝑁 .
Докажите, что треугольник 𝑀𝐷𝑁 – равносторонний.

5. Два квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 и 𝐴𝐾𝐿𝑀 одинаково ориентированы. До-
кажите, что площади треугольников 𝐵𝐴𝑀 и 𝐷𝐴𝐾 равны.

6. Внутри квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 расположены две точки 𝑃 и 𝑄. При
этом \𝑃𝐴𝑄 = 45∘, но при этом \𝑄𝐴𝐷 < 45∘. Известно, что
𝐵𝑃 = 3, 𝑃𝑄 = 5, 𝐵𝑃 ||𝑄𝐷. Найдите длину отрезка 𝐷𝑄.

7. Внутри квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷 стоят точки 𝑃 и 𝑄 такие, что треуголь-
ник 𝐴𝑃𝑄 – равносторонний. Докажите, что 𝐵𝑃 +𝐷𝑄 > 𝑃𝑄/2.


