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Промежуточное неравенство 
7 июля 

Идея. Допустим, что необходимо доказать «сложное» неравенство 𝐴 ≥ 𝐵 . Можно 
придумать некоторое выражение 𝐶 и доказать два «простых» неравенства 𝐴 ≥ 𝐶 и 𝐶 ≥ 𝐵. 
Может оказаться так, что какое-то из «простых» неравенств на самом деле – равенство.  

1. Известно, что 0 ≤ 𝑥, 𝑦 ≤ 1. Докажите, что 𝑥 + 𝑦 ≥ 2𝑥𝑦. 

2. Докажите, что 31ଵଵ < 17ଵସ. 

Задачи 
3. Что больше:  

а) 7ହ଴ или 50ଶହ ?  
б) 15ଵହ или 3ସ଴ ?  
в) 2ଵ଴଴ или 1000ଵଵ ?  
г) 2ଵ଴଴ + 3ଵ଴଴ или 4ଵ଴଴ ?  
д) 1,1ଵ଴଴ или 1000 ? 

4. Докажите неравенства:  

а)ඩ6+ ඨ6+ ට6 + ⋯+ඥ6+ √6 < 3  

б) ඩ40ඨ38ට36…ඥ4√2 < 40 

5. Докажите неравенство:  
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7. Докажите, что найдётся такое n, что будет выполнено неравенство:  
1

1
+
1

2
+
1

3
+⋯+

1

𝑛
> 2024 

8. Докажите неравенство:  

൬1 +
1

2ଶ
൰ ൬1 +

1

3ଶ
൰… ൬1 +

1

𝑛ଶ
൰ < 2 

9. Докажите неравенство:  
2ଷ

2ଷ − 1
∙

3ଷ

3ଷ − 1
∙ … ∙

𝑛ଷ

𝑛ଷ − 1
<
3

2
 

 

40 Летняя многопредметная школа Кировской области 
Вишкиль, 01-26 июля 2024 г. 7 класс «Профи» 

 
 

Промежуточное неравенство 
7 июля 

Идея. Допустим, что необходимо доказать «сложное» неравенство 𝐴 ≥ 𝐵 . Можно 
придумать некоторое выражение 𝐶 и доказать два «простых» неравенства 𝐴 ≥ 𝐶 и 𝐶 ≥ 𝐵. 
Может оказаться так, что какое-то из «простых» неравенств на самом деле – равенство.  

1. Известно, что 0 ≤ 𝑥, 𝑦 ≤ 1. Докажите, что 𝑥 + 𝑦 ≥ 2𝑥𝑦. 

2. Докажите, что 31ଵଵ < 17ଵସ. 

Задачи 
3. Что больше:  

а) 7ହ଴ или 50ଶହ ?  
б) 15ଵହ или 3ସ଴ ?  
в) 2ଵ଴଴ или 1000ଵଵ ?  
г) 2ଵ଴଴ + 3ଵ଴଴ или 4ଵ଴଴ ?  
д) 1,1ଵ଴଴ или 1000 ? 

4. Докажите неравенства:  

а)ඩ6+ ඨ6+ ට6 + ⋯+ඥ6+ √6 < 3  

б) ඩ40ඨ38ට36…ඥ4√2 < 40 

5. Докажите неравенство:  
1

1!
+
1

2!
+⋯+

1

𝑛!
< 2 

6. Докажите неравенство:  
1

1ଶ
+
1

2ଶ
+⋯+

1

𝑛ଶ
< 2 

7. Докажите, что найдётся такое n, что будет выполнено неравенство:  
1

1
+
1

2
+
1

3
+⋯+

1

𝑛
> 2024 

8. Докажите неравенство:  

൬1 +
1

2ଶ
൰ ൬1 +

1

3ଶ
൰… ൬1 +

1

𝑛ଶ
൰ < 2 

9. Докажите неравенство:  
2ଷ

2ଷ − 1
∙

3ଷ

3ଷ − 1
∙ … ∙

𝑛ଷ

𝑛ଷ − 1
<
3

2
 

 


