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Площадь-1
Определение. Каждой фигуре 𝐹 на плоскости ставится в соответствие чис-
ло 𝑆𝐹 , называемое площадью, такое что выполняются следующие свойства:
1) 𝑆𝐹 > 0; 2) площади равных фигур равны; 3) если фигура 𝐹 разбита на
фигуры 𝐴 и 𝐵, то 𝑆𝐹 = 𝑆𝐴+𝑆𝐵; 4) площадь прямоугольника 𝑎× 𝑏 равна 𝑎𝑏.
Теорема. a) Площадь треугольника равна половине произведения произ-
вольной стороны на опущенную на нее высоту;
b) Площадь параллелограмма равна произведению произвольной стороны
на опущенную на нее высоту;
c) Площадь трапеции равна произведению полусуммы оснований на высо-
ту.
Лемма. Пусть 𝑀 – середина стороны 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶. Тогда площа-
ди треугольников 𝐴𝐵𝑀 и 𝐴𝐶𝑀 равны и составляют половину от площади
всего треугольника.

1. a) Пусть 𝑀 и 𝑁 – середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶 соответ-
ственно. Какую часть от площади всего треугольника составляет площадь
треугольника 𝑀𝐵𝑁?
b) Пусть точки 𝐾 и 𝐿 лежат на сторонах 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 треугольника 𝐴𝐵𝐶,
причем 𝐵𝐾 : 𝐵𝐴 = 𝑘 и 𝐵𝐿 : 𝐵𝐶 = 𝑙. Какую часть от площади всего тре-
угольника составляет площадь треугольника 𝐾𝐵𝐿?

2. Какую часть площади серых треугольников составляют от площадей боль-
ших белых треугольников?

a) b) c) d)
3. Обозначим за 𝑀 и 𝑁 середины сторон 𝐴𝐵 и 𝐵𝐶 квадрата 𝐴𝐵𝐶𝐷. Отрезок
𝐴𝑁 пересекает отрезок 𝐷𝑀 в точке 𝑋. Сравните площади треугольника
𝐷𝑋𝑁 и четырехугольника 𝑋𝑀𝐵𝑁 .

4. В выпуклом четырехугольнике 𝐴𝐵𝐶𝐷 стороны 𝐴𝐵, 𝐵𝐶 и 𝐶𝐷 равны. На
стороне 𝐴𝐷 выбрана точка 𝐾, из которой опускают перпендикуляры на три
оставшиеся стороны. Докажите, что сумма длин этих перпендикуляров не
зависит от выбора точки 𝐾.

5. Диагонали выпуклого четырехугольника делят его на четыре треугольни-
ка, причем суммы площадей пар противоположных треугольников равны.
Докажите, что точка пересечений диагоналей делит хотя бы одну из них
пополам.

6. На сторонах 𝐴𝐵 и 𝐶𝐷 четырехугольника 𝐴𝐵𝐶𝐷 выбраны точки 𝑃 и 𝑄

соответственно. Отрезки 𝐶𝑃 , 𝐷𝑃 , 𝐴𝑄 и 𝐵𝑄 разбивают его на семь много-
угольников. Какое наибольшее количество частей может оказаться одной
площади?


