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6. Упражнения и задачи к лекции по анализу
3 июля

1. Последовательности (an)
∞
n=0 и (bn)

∞
n=0 сходятся. Докажите, что

lim
n→∞

max{an, bn} = max
{
lim
n→∞

an, lim
n→∞

bn

}
2. Пусть X и Y два ограниченных сверху числовых множества. Будем

называть их суммой Z множество состоящее из всевозможных сумм x+y,
где x ∈ X , y ∈ Y . Докажите, что supZ = supX + supY . Верно ли, что
supX · Y = supX · supY ?
3. Последовательность xn такова, что в ней встречаются все дроби ви-

да 1
k ровно по одному разу. Верно ли, что у этой последовательности

обязательно есть предел?
4. Чему может быть равен предел частного двух бесконечно малых по-

следовательностей?
5. Докажите, что limn→∞

n
√
n = 1.

6. Пусть a1 ⩾ a2 ⩾ a3 ⩾ . . . — невозрастающая последователь-
ность неотрицательных чисел, стремящаяся к нулю. Докажите, что ряд∑∞

n=1(−1)nan сходится.
7. Последовательность (an)

∞
n=1 такова, что ряд

∑∞
n=1 an сходится, а ряд∑∞

n=1 |an| — нет. Докажите, что существует такая перестановка σ нату-
ральных чисел, что сумма ряда

∑∞
n=1 aσ(n) равна 2024.


