Семнадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-25.VII.2001 г.

Математический бой. 6 класс

1. Можно ли разрезать квадрат на равные треугольники и сложить из всех них два неравных квадрата?

2. Докажите (не используя длинного перебора), что нельзя отметить ровно по одной букве в каждом из слов данной задачи так, чтобы среди отмеченных букв не было бы повторяющихся.

3. Каково наибольшее возможное количество последовательных натуральных чисел, каждое из которых равно произведению двух простых чисел?

4. На доске 10(10 на каждой клетке главной диагонали стоит по шашке. Два игрока, делая ходы по очереди, играют в следующую игру. За один ход игрок сдвигает одну из шашек на одну клетку в фиксированном направлении (вниз). Если при этом шашка сходит с доски, игрок забирает ее себе в карман. Какое наибольшее количество шашек может забрать себе в карман первый игрок независимо от игры второго?

5. На складе лежат 27 деталей, промаркированных первым или вторым сортом. Детали одинакового сорта весят одинаково, и каждая деталь второго сорта немного легче детали первого сорта. Известно, что ровно одна из деталей промаркирована неправильно. Покажите, что ее можно наверняка выявить за три взвешивания на чашечных весах без гирь.

6. На острове Гдетотам расстояние между любыми двумя городами больше 100 км (на острове больше одного города). Местность, от которой до ближайшего гдетотамского города больше 40 км, считается провинцией. Раньше более 90% территории Гдетотама было провинцией, пока на этом острове не был построен еще один город. Может ли теперь провинция составлять менее 10% территории Гдетотама?

7. По итогам математической карусели восьми командам раздали 97 лотерейных билетов. За более высокое место давали больше билетов. Известно, что все команды получили разное число билетов, причем первая команда получила меньше, чем две последние вместе. Сколько билетов получила каждая из восьми команд?

8. Из шахматной доски вырезан прямоугольник со сторонами, параллельными ее краям (стороны не обязательно идут по границам клеток). Докажите, что разность площадей белой и черной его частей не превосходит площади одной клетки.

