Семнадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-25.VII.2001 г.

Игры – 3

1. На доске написаны 10 единиц и 10 двоек. За ход разрешается стереть две любые цифры и, если они были одинаковые, написать двойку, а если разные–единицу. Если последняя оставшаяся на доске цифра – единица, то выиграл первый игрок, если двойка–то второй. Кто выигрывает при правильной игре?

2. Дана доска 8х8. Двое играют в следующую игру: первый своим первым ходом ставит короля на любую клетку, после чего, начиная со второго, они поочередно двигают его по доске, причем запрещается ходить в ранее посещенные клетки. Проигрывает тот, кто не может сделать хода. Кто выигрывает при правильной игре и как он должен играть?

3. Имеются 3 кучки камней: в первой–50, во второй–70, в третей–60. Ход состоит в разбиении каждой кучки, состоящей из более чем одного камня, на две меньшие кучки. Выигрывает тот, после чьего хода во всех кучках будет по одному камню. Кто выиграет?

4. В коробке лежит 300 спичек. За ход разрешается взять из коробка не более половины имеющихся в нем спичек. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?

5. Игра начинается с числа 1000. За ход разрешается вычесть из имеющегося числа любое, не превосходящее его, натуральное число, являющееся степенью двойки (1=20). Выигрывает тот, кто получит ноль.

6. В куче – 1001 спичка. За ход можно выкинуть из кучи спички в количестве pn штук (где p – любое конкретное простое число, n=0, 1, 2, …). Выигрывает тот, кто берет последнюю спичку.

7. На доске выписаны натуральные числа от 1 до 1000. За ход можно вычеркнуть еще не вычеркнутое число и все его делители. Проигрывает тот, кто не может сделать хода. Доказать, что у второго нет выигрышной стратегии.

8. На доске написаны числа 25 и 36. Играют двое. За ход разрешается написать положительную разность двух каких-либо уже имеющихся чисел, которая еще не встречалась. Проигрывает тот, кто не может сделать хода. Кто выигрывает при правильной игре?

9. Двое играют в такую игру. Первым ходом разрешается назвать любое натуральное число от 1 до 9. Далее можно каждым ходом умножать на  любое натуральное число от 2 до 9. Выигрывает тот, кто первым получит 1000. Докажите, что у второго игрока нет выигрышной стратегии.

10. Дан пирог размером m(n с отравленной нижней левой клеткой. Ход состоит в отламывании от пирога прямоугольника, находящегося вправо и вверх от какой-либо клетки пирога. Проигрывает тот, кто вынужден забрать отравленную дольку. Доказать, что у второго нет выигрышной стратегии.
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