XXV Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2009 г.  6 класс

Конструкции. 08 июля
Блоки

1. Расставьте на шахматной доске 10 ладей так, чтобы каждая била ровно одну другую ладью.

2. Раскрасьте клетчатую доску 8(8 в как можно меньшее число цветов так, чтобы каждая клетка граничила по стороне ровно с двумя клетками своего цвета.

3. На каждом из полей верхней и нижней горизонтали шахматной доски стоит по фишке: внизу – белые, вверху – черные. За один ход разрешается передвинуть любую фишку на соседнюю свободную клетку по вертикали или горизонтали. Как за 120 ходов можно добиться того, чтобы все черные фишки стояли внизу, а белые – вверху?

Постепенное конструирование

4. Можно ли из шахматной доски 8(8 выпилить больше 11 прямоугольников из 5 клеток?

5. Петя пишет три натуральных числа, которые не делятся друг на друга. Вася выбирает два из них, перемножает, а потом делит на третье. Если получится целое число, выиграет Петя, иначе Вася. Может ли Петя всегда выигрывать?

6. В этом предложении цифра 0 встречается ... раз(а), цифра 1 – ... раз(а), цифра 2 – ... раз(а). Вставьте вместо многоточий цифры так, чтобы утверждение было верным.

7. Разрежьте квадрат на несколько треугольников так, чтобы каждый граничил по отрезку ровно с 3 другими.

Узкие места

8. а) Можно ли обойти клетчатую доску 3(4 конем так, чтобы на побывать на каждой клетке ровно по разу и затем вернуться последним ходом на исходную клетку?
б) То же, но возвращаться не надо.

9. Расставьте числа 1, 2, ..., 11 в некотором порядке так, чтобы любые два соседа отличались не меньше, чем на 5.

10. Можно ли шахматную доску разрезать на двуклеточные доминошки так, чтобы никакие две доминошки не имели общей границы длины 2?

11. Посадите 9 деревьев так, чтобы они образовали 10 прямых рядов по 3 дерева в каждом.

Для самостоятельного решения

12. Можно ли разрезать квадрат на 33-угольник и три десятиугольника?
13. Можно ли разрезать квадрат на прямоугольники так, чтобы каждый граничил по отрезку ровно с четырьмя другими?

14. На клетчатой бумаге нарисован 100-угольник со сторонами по границам клеток. Может ли в нем быть меньше 50 клеток?

15. На некоторых полях шахматной доски стоят столбики из шашек. За один ход разрешается переставить любой столбик на столько клеток по вертикали или горизонтали или диагонали, сколько в нем шашек; если столбик  попал на непустую клетку, он ставится на верх  стоящего  там  столбика  и объединяется с ним.
Вначале на каждой клетке стоит по одной шашке. Можно ли за  63 хода собрать их все на одной клетке?

16. Можно ли представить 1 в виде суммы 10 различных дробей с числителем 1 и целыми знаменателями?
