XXV Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2009 г.  6 класс

Делимость 2. 06 июля
1. Известно, что 3x+7y делится на 19. Докажите, что 41x+83y тоже делится на 19.

2. Дети, построенные парами, выходят из столовой, где им дали пряников. В каждой паре идут мальчик и девочка, причём у мальчика пряников либо вдвое больше, либо вдвое меньше, чем у девочки. Могло ли так случиться, что у всех вместе 2009 пряников?

Определение. Пусть a – целое число, b натуральное. Тогда существует таиое целые числа q и r такие, что a = bq +  r,  
[image: image1.wmf]b

r

<

£

0

. Числа q и r определены однозначно для каждых a и b. Число r называется остатком числа a при делении на b.
Замечание: число а может быть отрицательным. 
Упражнение. Разделите с остатком   а) 1005 на 9;
б) 1001 на 11;
в) (–17) на 5.
3. 100 натуральных чисел записаны в ряд. Известно, что сумма любых трех подряд оканчивается на 3. Ряд начинается с чисел 7 и 4. Определите последние цифры всех остальных чисел ряда.

4. (Важная задача) 

а) Докажите, что если числа a и b дают одинаковые остатки при делении на q то их 
разность делится на q.

б) Докажите, что если разность чисел a и b делится на q, то a и b дают одинаковые остатки при делении на q.
5. Про заданные девять чисел известно, что сумма любых восьми из них дает остаток 1 при делении на 7. 

а) Докажите, что все эти числа дают одинаковые остатки при делении на 7.


б) Найдите этот остаток.
6. Когда ковбой Джо зашел в казино, весь его капитал состоял из нескольких однодолларовых купюр. Он сыграл три раза, ставя каждый раз все имеющиеся у него к этому моменту деньги. В рулетку он выиграл вдвое больше, чем поставил, и еще один доллар. В покер он выиграл впятеро больше, чем поставил, и еще один доллар. В Блэк Джек он выиграл втрое больше, чем поставил, и еще один доллар. В итоге его капитал составил 346 долларов. Сколько денег было у него вначале?
7. Можно ли целые числа от 1 до 200 расставить в некотором порядке так, чтобы сумма любых 10-ти подряд делилась на 10?
8. Камни лежат в трех кучках: в одной — 51 камень, в другой — 49 камней, а в третьей — 5 камней. Разрешается объединять любые кучки в одну, а также разделять кучку из четного количества камней на две равные. Можно ли получить 105 кучек по одному камню в каждой?
9. Курс акций компании "Рога и копыта" каждый день в полдень повышается или понижается на 20% (курс не округляется). Может ли курс акций дважды принять одно и то же значение?
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