XXV Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2009 г.  6 класс

Разложение числа на простые множители. 10 июля
1. Простые числа имеют ровно 2 множителя. А какие числа имеют в разложении ровно 3 простых множителя? Постарайтесь дать полный ответ на этот вопрос.
2. У каких чисел количество различных делителей нечетно?

3. Два игрока по очереди выписывают делители натурального числа N. При этом нельзя повторять те числа, которые уже выписывали ранее, и каждое выписанное число должно быть взаимно-просто с числом, которое только что выписал соперник. Кто выигрывает при правильной игре? (Ответ может зависеть от числа N).

4. Собственным делителем натурального числа называется любой его делитель, отличный от 1 и самого этого числа. Натуральное число называется замечательным, если самый большой его собственный делитель на 1 меньше, чем квадрат самого маленького собственного делителя. Найдите все замечательные числа и докажите, что других нет.
5. Натуральное число называется удивительным, если самый большой его собственный делитель на 1 больше, чем квадрат самого маленького собственного делителя. Найдите все удивительные числа и докажите, что других нет.

6. Натуральное число называется восхитительным, если самый большой его собственный делитель равен сумме двух собственных делителей, следующих за ним по величине. (Например, число 18 восхитительное: 9=6+3). Сколько существует восхитительных чисел, не превосходящих полтора миллиона?
