Тридцать вторая Летняя Многопредметная Школа Кировской области
 Вишкиль, 3-28.VII.2016. 6 класс.

Игры
19 июля
Правильная игра. Будем говорить, что у игрока есть выигрышная стратегия, если он может выиграть вне зависимости от ходов своего противника. Будем считать, что игроки достаточно умны для того, чтобы в случае существования у них выигрышной стратегии пользоваться ей, а не давать выиграть другому.	 
Правильной игрой мы будем называть именно такую игру, в которой нет “глупых” ходов. А вопрос: “Кто выигрывает при правильной игре?” нужно понимать как: “У какого из игроков есть выигрышная стратегия?”	
Примеры
Петя и Вика играют в такую игру: имеется доска 100×100, игроки по очереди закрашивают любой квадратик 2×2. Кто не может сделать ход – проиграл. Однако Вике, по причине её необыкновенной прекрасности, разрешается один раз за игру закрасить вместо квадратика уголок из трех клеток. За это благородная Вика разрешает Пете выбрать, кто будет начинать игру. Кто из них может обеспечить себе победу?
Обиженный Петя требует переигровки, и Вика, чувствуя некоторую неловкость, предлагает такие правила: теперь Петя каждым ходом закрашивает одну клетку, а Вика – полюбившийся ей уголок из трёх. Кроме того, Вика предоставляет Пете право первого хода. Кто выиграет при правильной игре?
Дана доска 99. Илья и Володя по очереди выставляют на нее королей так, чтоб они не били друг друга. Илья ходит первым. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?
Двое играют в следующую игру: первый выбирает любое поле на доске 8×8 и ставит туда коня. Дальше они по очереди, начиная со второго, делают ход при условии, что на эту клетку раньше никто не вставал. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре?
Задачи
1. У Васи и Пети по 55 гирь весом 1, 2, …, 55 кг. Они по очереди подкладывают свои гири – каждый на свою чашу двухчашечных весов. Первым ходит Петя. Вася выигрывает, если в какой-то момент после его хода разность масс гирь на чашах окажется равной 50 кг. Сможет ли он этого добиться? 
1. а) В каждой клетке доски 1111 стоит шашка. За ход разрешается снять с доски любое количество подряд идущих шашек либо из одного вертикального, либо из одного горизонтального ряда. Выигрывает снявший последнюю шашку. 	 
б) Решите ту же задачу для доски 1010.

Двое играют, поочередно выставляя крестики и нолики на квадратном поле 99. В конце каждый получает очко за каждую строку и столбец, в которых его знаков больше. Выиграет тот, у кого сумма очков будет больше. Кто выигрывает при правильной игре?
Двое играют в следующую игру. Каждый игрок по очереди вычеркивает два числа (по своему выбору) из последовательности 1, 2, ..., 100. После 49 вычеркиваний останутся 2 числа. Первому игроку присуждается столько очков, какова разница между этими числами. Докажите, что первый игрок всегда сможет набрать по крайней мере 51 очко, как бы ни играл второй. 
На столе лежит куча из 2016 спичек. Двое играют в такую игру: за один ход начинающий может взять 1, 2, 3 или 4 спички, а второй игрок  1, 2, 3 спички или пропустить ход. Выигрывает тот, кто берет последнюю спичку. Кто выиграет при правильной игре обоих? 
а) Имеются три равенства: 	 
* = *, 	* + * = *, 	* + * + * = *.	
Два игрока по очереди вписывают вместо звездочек числа. Каждый из них может написать любое число вместо любой свободной звездочки. Первый выигрывает, если все равенства выполняются. Кто выиграет? 	
б) Кто выиграет, если равенств будет n?
Двое играют на доске 89 в следующую игру. В противоположных углах доски стоят ладьи – у первого белая, у второго черная. В остальных клетках доски стоит по серой пешке. Каждым ходом ладья обязана съесть серую пешку или, если это возможно, чужую ладью. Проигрывает тот, кто не может сделать ход.
Петя выбирает любое поле на прямоугольной доске m×n, ставит туда короля и делает ход. Далее Петя и Вася по очереди переставляют короля (по шахматным правилам) в одну из клеток, где он еще не бывал. Проигрывает тот, кто не может сделать ход.
а) На окружности расставлено 20 точек. Первым ходом первый игрок соединяет стрелкой любые две точки. Следующими ходами разрешается провести стрелку в любую точку из точки, в которую сходил предыдущий игрок, причем проведенные стрелки не должны пересекаться внутри окружности. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. Кто выигрывает при правильной игре? 	 
б) Тот же вопрос, если стрелки не должны пересекаться как внутри, так и на самой окружности.
 В кучке лежит некоторое количество конфет. Два игрока по очереди берут конфеты из кучки. Первый своим первым ходом может взять любое количество конфет, но не все. Каждым следующим ходом можно взять любое количество конфет, но не больше, чем взял предыдущим ходом соперник. Тот, кто берет последнюю конфету, выигрывает. Кто выиграет, если первоначально в кучке лежит	 
а) 49	 
б) 50	 
в) 52	 
г) 2016	 
д) n конфет.
image1.wmf
´


oleObject1.bin

