Тридцать вторая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

 Вишкиль, 3-28.VII.2016. 6 класс.


Послеобеденный разнобой –2
06 июля
1. В клетках прямоугольника 5 ( 9 стоят 33 фишки. Ход состоит в том, что все фишки одновременно сдвигаются так, чтобы каждая фишка оказалась на клетке, соседней (по стороне) с исходной. При этом запрещается ставить две фишки на одну клетку (в том числе и в начальной позиции). Кроме того, если какая-то фишка передвинулась по горизонтали, то в следующий ход она должна передвигаться по вертикали, и наоборот. Докажите, что по этим правилам невозможно сделать подряд 100 ходов.

2. Вовочка написал многозначное число. Оказалось, что среди разностей соседних цифр в записи этого числа встречаются все числа от 1 до 9. Какое наименьшее число мог записать Вовочка?

3. a1 < a2 < … < an – натуральные числа. Докажите, что НОК(a1, a2,…,an) ( na1.
4. Лиса Алиса и кот Базилио взяли клетчатую пирамидку следующего вида – первая строка состоит из 1 клетки, вторая – из трех клеток, третья – из пяти клеток, …, n-ная – из 2n – 1 клеток. Лиса и кот по очереди выставляют ладьи в клетки так, чтобы никакие две ладьи не били друг друга. Проигрывает тот, кто не сможет сделать ход. Алиса ходит первой. Кто выиграет при правильной игре?
5. Во внутренней точке выпуклого 2n-угольника сидит точечный таракан. Через  каждую вершину многоугольника и таракана проводится прямая. Докажите,  что у многоугольника есть сторона, которую ни одна из этих прямых не  пересекает во внутренней точке.

6. Мальчик стоит на автобусной остановке и мёрзнет, а автобуса нет. Ему хочется пройтись до следующей остановки. Мальчик бегает вчетверо медленнее автобуса и может увидеть автобус на расстоянии 2 км. До следующей остановки ровно километр. Имеет ли смысл идти, или есть риск упустить автобус?
