Тридцать вторая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

 Вишкиль, 3-28.VII.2016. 6 класс.


И снова о голодных козах
16 июля

Козы прожорливы и съедают все, до чего могут дотянуться. Поэтому коз привязывают к одиноко стоящим на лугу колышкам веревкой длиной 1 метр. Каждая коза привязана только к одному колышку.

1. На лугу имеется прямоугольный участок особо сочной травы размера 9 м ( 7 м. Укажите на рисунке ниже все точки, в которые можно вбить колышек, так чтобы коза могла питаться только сочной травой.


2. Укажите все точки на участке (соответствующие области заштрихуйте на рисунках), куда можно вбить колышек так, чтобы коза, привязанная к колышку, находилась внутри участка и при этом не могла дотянуться:

а) до цветника (рис. 1);

б) до кустов роз (рис. 2);

в) до елок диаметра 1 метр (рис. 3);

г) до цветников и до кустов роз (рис. 4).
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3. Вычислите площадь каждой из областей, которые вы заштриховали при решении предыдущей задачи.
4. На прямоугольном участке размера 9 м ( 7 м пасется коза. Докажите, что можно так вбить колышек на участке, чтобы коза, привязанная к колышку, находилась внутри участка и могла питаться только травой, не дотягиваясь

а) до роз, если на участке растет всего 10 кустов роз;

б) до цветников, если на участке находится 4 попарно непересекающихся квадратных цветника со стороной 1 метр;

в) до елок, если на участке растет 4 елки диаметра 1 метр.

5. Варя на участке размера 7 м ( 5 м пасет несколько коз, привязанных к одиноко стоящим колышкам. Две козы начинают бодаться, если они могут дотянуться друг до друга.

а) Все козы привязаны так, что никакая коза не может выйти за пределы участка. Докажите, что Варе не удастся разместить на участке 12 коз так, чтобы не было бодающихся коз.

б) Варя вбила на участке 20 колышков и привязала к ним коз. Докажите, что на участке найдутся бодающиеся козы.
6. В прямоугольник 20 × 25 бросили 120 единичных квадратов. Докажите, что в этот прямоугольник еще можно поместить круг диаметра 1, не пересекающийся ни с одним из квадратов.

7. Докажите, что в круге радиуса 10 нельзя поместить 450 точек так, чтобы расстояние между каждыми двумя было больше 1.
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