100. Докажите, что число 11…1 (81 единица) делится на 81.

101. Целые числа a, b и c таковы, что a+b+c делится на 6. Докажите, что a3+b3+c3 делится на 6.

102. Найдите все двузначные числа, делящиеся на произведение своих цифр.

103. На доске написаны числа 1, 1/2, 1/3, 1/4, 1/5, 1/6. Можно ли расставить между ними знаки «+» и «–» так, чтобы получился 0?

104. На шахматной доске стоит 8 ладей так, что на любой горизонтали и на любой вертикали стоит ровно одна ладья. Докажите, что число ладей, стоящих на черных клетках, четно.

105. По кругу стоит 9 чисел: 4 единицы и 5 нулей. Каждую секунду между соседними числами пишется ноль, если они различны, и единица, если они равны, старые числа стирают. Могут ли все числа стать одинаковыми?

106. В куче 500 камней. За один ход разрешается взять любое количество камней, равное степени двойки (1, 2, 4, 8,…). Выигрывает взявший последний камень. Кто из двух игроков выигрывает при правильной игре и как он должен играть?

107. У ромашки 11 лепестков. За один ход у нее отрывают один или два рядом растущих лепестка. Выигрывает тот, кто оторвет последний лепесток. Кто?

108. На доске 10(10 расставлены шашки так, что на всех вертикалях стоит разное количество шашек, и на всех горизонталях – разное. Сколько шашек может быть на доске?

109. В таблице 9(9 расставлены числа от 1 до 81. Докажите, что найдутся две соседние по стороне клетки, разность чисел в которых a) не менее 5; b) не менее 6.

110. По кругу идут два пешехода. Скорость первого больше скорости второго. Если они пойдут в одном направлении, то вновь встретятся через 36 минут, если в разных, то через 4 минуты. За какое время каждый из них проходит круг?

111. На какой день недели чаще приходится 1 января?
(Каждый четвертый год – високосный).

112. Дано 25 чисел. Сумма любых четырех из них положительна. Докажите, что сумма всех тоже положительна.

113. Можно ли выписать в строчку 20 чисел так, чтобы их сумма была отрицательна, а сумма любых трех, идущих подряд – положительна?

114. В прямоугольнике 6(7 закрашены какие-то 25 клеток. Докажите, что можно найти квадрат 2(2, в котором закрашено не менее трех клеток.

115. За круглым столом сидят 25 человек. Им роздано по две карточки. На каждой из 50 карточек написано одно из чисел 1, 2, 3, …, 25, причем каждое из чисел встречается дважды. Раз в минуту по сигналу ведущего каждый из сидящих передает своему соседу справа ту из своих карточек, на которой написано меньшее число. Если же у кого-то на руках окажутся две карточки с одинаковыми номерами, то процесс заканчивается. Докажите, что это рано или поздно произойдет.

116. На столе лежат четыре карточки, на которых сверху написано:  А ,  Б ,  1 ,  2 . (О том, что написано на другой стороне карточек, ничего не известно). Какое наименьшее количество карточек и какие карточки надо перевернуть, чтобы узнать, верно ли утверждение: "Если на какой-то стороне карточки написано четное число, то на другой стороне – гласная буква"?

117. Даны две параллельные прямые. На каждой прямой отмечено по пять точек. Сколько можно построить треугольников с вершинами в этих точках?

118. Можно ли выписать в строчку 20 чисел так, чтобы их сумма была отрицательна, а сумма любых трех, идущих подряд – положительна?

25.18 Из цифр 1, 3, 5, 7, 9 составлены всевозможные пятизначные числа, все цифры которых различны. Эти числа записаны в порядке возрастания. Какое число записано на 86-ом месте?

10.21 На международной конференции присутствует 17 ученых. Каждые два из них беседуют друг с другом на определенном языке: при этом все 17 человек знают всего три языка. Докажите, что среди этих участников найдутся трое, которые говорят друг с другом на одном языке.

5.24 Трем работникам поручено дело. Первый и второй кончили бы вместе эту работу в 12 дней, второй и третий – в 20 дней, а первый и третий – в 15 дней. Во сколько дней каждый может окончить работу без помощи других?

3.35 Сколько существует четырехзначных чисел, цифры которых идут в порядке возрастания?

