Задачи на 4

1. Какое наибольшее число пешек можно поставить на шахматную доску (не более одной пешки на каждое поле), если на поле е4 пешку ставить нельзя, и никакие две пешки не должны стоять симметрично друг другу относительно поля e4?

2. Дано 25 чисел. Сумма любых четырех из них положительна. Докажите, что сумма их всех тоже положительна.

3. Паша и Вася выписывают 12-значное число, ставя цифры по очереди, начиная со старшего разряда.  Начинает Вася. Докажите, что какие бы числа он не писал, Паша всегда сможет добиться, чтобы полученное число делилось на 9.   

4. Передние покрышки автомобиля "Антилопа Гну" выходят из строя через 25000 км, а задние – через 15000 км. Когда О.Бендер должен поменять их местами, чтобы машина прошла максимальное расстояние?

5. За круглым столом сидело 15 человек. Они хотят пересесть так, чтобы те, кто раньше сидел рядом, теперь сидели бы через два человека (т.е. между ними сидели бы двое). Возможно ли это?

6. Имеется неограниченный запас монет в 1, 5, 10 и 50 копеек и в 1 рубль. Известно, что сумму в A копеек можно уплатить B монетами. Докажите, что сумму в B рублей можно уплатить A монетами.

7. По кругу стоят 9 корзин. Можно ли разложить в них 100 апельсинов так, чтобы число апельсинов в соседних корзинах всегда отличалось на 1?

8. В клетках таблицы 5(5 поставлены числа так, что в каждом квадратике 3(3 сумма отрицательна. Может ли сумма всех чисел в таблице быть положительной?
9. В сосуде было 20 литров спирта. Часть его отлили и долили столько же воды. Затем, перемешав, отлили такую же часть и сосуд опять долили водой. В сосуде спирта оказалось второе меньше, чем воды. Какую часть отливали?
10. Секретный объект представляет в плане квадрат 3(3, где стороны квадратов – коридоры, в вершине каждого квадрата – выключатель, щелчок которого меняет освещенность всех примыкающих коридоров на противоположную. Сторож может ходить только по освещенным коридорам. В начале он стоит в углу. Может ли он зажечь свет во всех коридорах?
11. Можно ли разрезать шахматную доску по границам клеток на 13 прямоугольников, среди которых нет равных?

Задачи на 4+

1. Найдите две обыкновенные дроби – одну со знаменателем 8, другую – со знаменателем 13 такие, что бы они не были равны, но разность между большей и меньшей из них была как можно меньше.

2. На шахматной доске стоит несколько фигур, причем на каждой вертикали и каждой горизонтали стоит не меньше двух фигур. Всегда ли можно снять с доски несколько фигур так, чтобы на каждой горизонтали и на каждой вертикали осталось ровно по одной фигуре?

3. На шахматной доске стоит несколько фигур, причем на каждой вертикали и каждой горизонтали стоит ровно по две фигуры. Докажите, что можно снять с доски несколько фигур так, чтобы на каждой горизонтали и на каждой вертикали осталось ровно по одной фигуре.

4. Вбейте 16 гвоздей в центры клеток шахматной доски так, чтобы ни на какой прямой не лежали 3 гвоздя.

5. Проведите в клетках квадрата 5(5 16 диагоналей так, чтобы никакие две не пересекались и не выходили из одной вершины.
6. Двое играющих по очереди ставят по фишке на пустые клетки доски 4(4. Нельзя ставить фишки так, чтобы оказался заполнен квадрат 2(2. Кто не сможет ходить – проиграл. Кто может выигрывать независимо от игры противника?
Задачи на 5

1. По ребрам куба ползает муравей, нигде не поворачивая обратно. Может ли он в одной из вершин побывать 15 раз, а в остальных – по 10 раз.

2. 100 парламентариев, получающих различные зарплаты, сидят в прямоугольном зале в 10 рядах по 10 кресел. Парламентарий считает себя высокооплачиваемым, если, опросив соседей справа, слева, сзади и по диагоналям, он убеждается, что зарплату больше него получает не более чем один из соседей. Каково наибольшее возможное число парламентариев, считающих себя высокооплачиваемыми?

Задачи на 5+

1. Можно ли в таблице 15(15 отметить некоторые клетки так, чтобы любая клетка таблицы (как отмеченная, так и не отмеченная) граничила по стороне ровно с одной из отмеченных клеток?

