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1. Докажите, что медиана прямоугольного треугольника, проведенная к гипотенузе, равна ее половине.

2. Очень ленивый котенок сидит на середине лестницы, которая приставлена к стене. Лестница начинает скользить по полу от стены, а котенок сидит на прежнем месте. Найдите траекторию котенка. 

3. Докажите, что медиана, проведенная к стороне треугольника, меньше полусуммы двух других его сторон.

4. Выведите из предыдущей задачи, что сумма длин медиан треугольника не больше его периметра.

5. Докажите, что если биссектриса треугольника совпадает с его медианой, то треугольник равнобедренный.

6. Постройте треугольник по двум сторонам и медиане, проведенной к третьей.

Задачи для самостоятельного решения

7. Дан угол и точка внутри него. Постройте отрезок с концами на сторонах угла и серединой в этой точке.

8. Докажите, что если медиана АМ треугольника АВС меньше половины стороны ВС, то угол А тупой, если больше – то острый, а если равна – то прямой. 

9. В треугольнике АВС проведены медианы АА1, ВВ1 и СС1 и высоты АА2, ВВ2 и СС2. Докажите, что длина ломаной А1В2С1А2В1С2А1 равна периметру треугольника АВС.

