
Двадцать первая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г. 7 класс. Профи
9 июля. Клетчатая геометрия
Формула Пика. Рассмотрим многоугольник с вершинами в узлах клетчатого листа (сторона клетки равна 1). Пусть на границе многоугольника находится g узлов клетчатой сетки, а внутри ― v узлов. Тогда площадь этого многоугольника равняется v+g/2-1.

1. Докажите формулу Пика a) для прямоугольника со сторонами, идущими по линиям клетчатой сетки; б) для треугольника; в) для произвольного многоугольника.
2. Шахматный король обошел все клетки доски 8×8 и вернулся на исходную клетку. Оказалось, что его путь не имеет самопересечений. Фигуру какой площади он ограничивает?
3. На клетчатом листе бумаги отметили пять узлов. Докажите, что на одном из соединяющих их отрезков найдется узел решетки, отличный от концов отрезка.

4. На клетчатой плоскости изображен неравнобедренный треугольник ABC с вершинами в узлах клетчатой сетки (сторона клеточки равна 1). Докажите, что
|AB-AC|>1/PABC.
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