Двадцать первая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г. 7 класс

Разнобой. 19 июля.
1. У каждого числа от 1 до 1 000 000 подсчитывается его сумма цифр, у каждого из получившегося миллиарда чисел снова подсчитывается его сумма цифр и т.д. до тех пор, пока не получится миллиард однозначных чисел. Каких чисел больше: 1 или 2?
2. В песочнице лежит кучка из 123456789 песчинок. Дима и Катя играют в такую игру. За один ход можно взять из любой кучки любое число песчинок, большее 1, которое является делителем числа песчинок в этой кучке, и создать из них отдельную кучку. Проигрывает тот, кто не может сделать очередной ход. Первый ход делает Катя. Кто выиграет при правильной игре?
3. В парламенте у каждого депутата не более трех врагов. Докажите, что парламент можно разделить на две палаты так, что у каждого парламентария в своей палате будет не более одного врага.
4. Мышка грызет куб сыра с ребром 3, разбитый на 27 единичных кубиков. Когда мышка съедает какой-либо кубик, она переходит к другому, который имеет с предыдущим общую грань. Может ли мышка съесть все кубики, кроме среднего?
5. Найдите сумму пяти углов при вершинах пятиконечной звезды.

6. На кольцевом шоссе стоят несколько автомобилей с общим запасом бензина, достаточным, чтобы объехать весь круг. Докажите, что можно сесть в одну машину и объехать все кольцо, забирая по дороге бензин у остальных автомобилей.
7. Разнобой. 19 июля.
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9. В песочнице лежит кучка из 123456789 песчинок. Дима и Катя играют в такую игру. За один ход можно взять из любой кучки любое число песчинок, большее 1, которое является делителем числа песчинок в этой кучке, и создать из них отдельную кучку. Проигрывает тот, кто не может сделать очередной ход. Первый ход делает Катя. Кто выиграет при правильной игре?
10. В парламенте у каждого депутата не более трех врагов. Докажите, что парламент можно разделить на две палаты так, что у каждого парламентария в своей палате будет не более одного врага.
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