Двадцать первая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г. 7 класс. Профи

19 июля. Движения
Осевая симметрия.

1. Докажите, что осевая симметрия сохраняет а) расстояния; б) углы. в) Опишите неподвижные точки осевой симметрии.

2. Решите задачу №4 вступительной олимпиады с использованием осевой симметрии.

3. В точках A и B лежащих на разных сторонах угла восставлены перпендикуляры к сторонам, которые пересекают биссектрису в точках C и D. Докажите, что середина отрезка CD равноудалена от точек A и B.

4. Укажите на прямой l такую точку C, чтобы сумма длин отрезков AC и CB была минимальной, если точки A и B лежат а) по разные стороны от прямой l; б) по одну сторону от прямой l.

5. Внутри острого угла отмечена точка C. Укажите такие точки A и B на разных сторонах угла, чтобы периметр треугольника ABC был минимальным.
Центральная симметрия и другие повороты.

6. Докажите, что поворот сохраняет а) расстояния; б) углы. в) Опишите неподвижные точки поворота.

7. Внутри угла дана точка A. Постройте отрезок с концами на сторонах данного угла так, чтобы точка A была его серединой.

8. На прямой отмечены точки A, B и С. На отрезках AB и BC как на основаниях построены в одну полуплоскость правильные треугольники ABM и BCN. Докажите, что а) AN=CM; б) точка B и середины отрезков AN и CM лежат в вершинах правильного треугольника.
9. Постройте правильный треугольник, одна вершина которого находится в заданной точке, а две другие ― на сторонах данного угла.

10. На дуге BC описанной окружности правильного треугольника ABC выбрана точка P. Докажите, что а) PA=PB+PC; б) 
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, где Q ― точка пересечения AP и BC.

11. Решите-таки задачу №3 геометрического разнобоя.

12. На сторонах AB и BC квадрата ABCD построены правильные треугольники ABM и BCN, один внутрь, а другой наружу. Докажите, что MN=AC.
13. Пусть O — точка квадрата ABCD. Через точку A провели прямую a, перпендикулярную BO, через B — b, перпендикулярную CO, через C — c, перпендикулярную DO, через D — d, перпендикулярную AO. Докажите, что прямые a, b, c и d пересекаются в одной точке.

Параллельный перенос.
14. Докажите, что параллельный перенос сохраняет а) расстояния; б) углы.

15. На плоскости проведены 19 попарно непараллельных прямых. Докажите, что угол между какими-то двумя из них не превосходит 20°.
16. Постройте параллелограмм ABCD с заданными вершинами а) A и B; б) A и C, так, чтобы две другие вершины принадлежали заданной окружности.
A4











_1150917444.unknown

_1150917461.unknown

_1150917418.unknown

