Двадцать первая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г. 7 класс

Разнобой. 18 июля.
1. Лёлек и Болек играют с пуговицами. Вначале перед ними лежат 10 кучек по одной пуговице в каждой. Своим ходом Лелек выбирает 4 кучки и объединяет первую со второй, а третью — с четвертой. Затем Болек разделяет самую большую кучку на несколько кучек по одной пуговице в каждой. Потом снова ходит Лёлек и так далее. Какое наибольшее число пуговиц может оказаться в кучке после какого-нибудь хода Болека?
2. Среди 25 внешне одинаковых монет — 3 фальшивых и 22 настоящих. Все настоящие монеты имеют равные веса. Все фальшивые монеты также имеют равные веса, причем фальшивая монета легче настоящей. Как с помощью двух взвешиваний на чашечных весах без гирь найти 8 настоящих монет?

3. Илья Муромец помнит, что для усмирения 10-голового огнедышащего дракона потребуется 4 огнетушителя, а для 16-голового дракона нужно 7 огнетушителей. Какое наименьшее количество огнетушителей требуется, чтобы усмирить 
19-голового дракона?
4. Паша замостил доску 8×8 доминошками 2×1. Костя хочет разрезать доску одним прямолинейным горизонтальным или вертикальным разрезом, проходящим по границам клеток, на две части так, чтобы при этом как можно больше доминошек оказались разрезанными пополам. Какое наибольшее количество доминошек ему заведомо удастся разрезать?
5. Постройте треугольник АВС, если даны две его вершины А и В и прямая, содержащая биссектрису угла С.
6. В каждой из трех школ учится по 300 человек. Любой ученик имеет в сумме 301 знакомого из двух других школ. Докажите, что можно выбрать по одному ученику из каждой школы так, чтобы выбранные ученики были знакомы между собой.

