Двадцать первая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г. 7 класс

Внутренний бой. 16 июля

1. В белой таблице 5×5 одну клетку закрасили в черный цвет. За один ход разрешается поменять цвет любых трех клеток, образующих полоску 1×3, на противоположный. Укажите все возможные варианты расположения черной клетки, при которых можно за несколько ходов сделать всю таблицу одноцветной.
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У Славы и Ани на двоих 100 тугриков. Они  играют в такую игру. Фишка стоит на поле 1 (см. рисунок). Поле А принадлежит Ане, а поле В – Славе. Перед каждым ходом оба игрока делают в секрете друг от друга ставки. Тот, чья ставка оказалась больше, двигает фишку на соседнее поле, а обе ставки достаются другому игроку (при равенстве ставок фишку двигает Слава). Тот, кому удастся поставить фишку на свое поле, выигрывает игру. При каком минимальном количестве тугриков у Ани она наверняка сможет выиграть? 

3. a, b и с – три различных числа. Известно, что а2 + а = b2 – b = c2 – c. Докажите, что среди трех данных чисел найдутся два, сумма которых равна нулю. 
4. В поле проходит прямая дорога, по ней со скоростью 10 км/ч едет автобус. Укажите все точки поля, из которых можно догнать автобус, если бежать с той же скоростью.
5. Вдоль прямого шоссе расставлены светофоры. На каждом попеременно минуту горит красный свет, минуту — зеленый (момент переключения считается началом минуты, а не концом предыдущей). По шоссе со скоростью 60 км/ч едут в одном направлении две машины. На красный свет машина мгновенно останавливается, на зеленый — мгновенно возобновляет движение с той же скоростью. Докажите, что, если в некоторый момент расстояние между машинами больше 2000 м, то они никогда не встретятся.

6. В выпуклом 100-угольнике сумма углов в любых семи подряд идущих вершинах кратна семи градусам. Обязательно ли все углы этого 100-угольника кратны семи градусам?
 
7. На танцевальном вечере в школе ни один мальчик не танцевал со всеми девочками, но каждая девочка танцевала по крайней мере с одним мальчиком. Докажите, что найдутся две такие пары M1, D1 и M2, D2, что мальчик M1 танцевал с девочкой D1, а мальчик M2 – с девочкой D2, но M1 не танцевал с D2, а M2 не танцевал с D1.
8. На прямой отмечено несколько отрезков (может быть, пересекающихся). Левую половину каждого отрезка покрасили в красный цвет. Оказалось, что закрашенные точки образовали сплошной красный отрезок. Если бы вместо этого правую половину каждого из исходных отрезков покрасили в синий цвет, то синие точки образовали бы сплошной синий отрезок, длина которого была бы на 20 см короче длины красного. Докажите, что среди исходных отмеченных отрезков найдутся два отрезка, длины которых отличаются не менее, чем на 40 см. 
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�Да, поскольку 4*100-7*57=1. Отсчитываем семерки по кругу.






[image: image2.emf] 

Аня  

1  

2  

Слава  

_1182955396.doc

[image: image1]

Аня







2







1







Слава












