Двадцать первая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2005 г. 7 класс. Профи

06 июля. Геометрические неравенства

1. Докажите, что длина любой ломаной не меньше расстояния между ее концами.

2. Докажите, что сумма длин диагоналей выпуклого четырехугольника а) больше полупериметра; б) меньше периметра.

3. Дан выпуклый 4-угольник ABCD. Докажите, что если AB+BD<AC+CD, то AB<AC.
4. Четыре дома расположены в вершинах выпуклого четырехугольника. Где нужно построить колодец, чтобы сумма расстояний от него до всех домов была наименьшей?
5. Пусть a,b,c ― стороны треугольника, ma ― медиана, проведенная к стороне a. Докажите, что ma≤
[image: image1.wmf]2

c

b

+

.
6. Может ли оказаться так, что на приведенном рисунке A1B1( A1B2, A2B2( A2B3, A3B3( A3B4, A4B4( A4B5, A5B5(  A5B1?

7. Докажите, что в равнобедренном треугольнике с углом 20° при вершине боковая сторона а) меньше утроенного основания; б) больше удвоенного основания.
8. Докажите, что среди всех отрезков, лежащих внутри треугольника, наибольшую длину имеет сторона.

9. На основании AC выбрали точку D, а на его продолжении за вершину C ( точку E, причем AD=CE. Докажите, что BD+BE>AB+BC.
10. Точка D ― середина основания AC равнобедренного треугольника ABC. Точка
E ― основание перпендикуляра, опущенного из точки D на сторону BC. Отрезки AE и BD пересекаются в точке F. Установите, какой из отрезков BF или BE длиннее.
Для самостоятельного решения

11. а) Один треугольник лежит внутри другого. Докажите, что периметр внутреннего треугольника меньше, чем периметр внешнего. б) Верно ли то же самое для двух четырехугольников?

12. Даны остроугольный треугольник ABC и точка O такая, что (AOB=90°. Докажите, что 2·OC≤PΔABC.
13. Астроном наблюдал 50 звезд и посчитал сумму попарных расстояний между ними, равную S. Облако закрыло 25 звезд. Докажите, что теперь сумма попарных расстояний между видимыми звездами меньше S/2.
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