Двадцать четвертая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2007 г.


Площади-2.

7 класс ( 7 июля

1. Точка К делит сторону АС треугольника АВС на отрезки АК = а и КС = b. Найдите отношение площадей треугольников АВК и ВКС.
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Как  в треугольнике АВС провести ломаную, чтобы все пять полученных треугольников имели одинаковую площадь?

3. Диагонали выпуклого четырехугольника делят его на 4 части, площади которых, взятые последовательно, равны S1, S2, S3, S4. Докажите, что S1 · S3= S2 · S4.

4. Диагонали выпуклого четырехугольника ABCD пересекаются в точке О. Найдите площадь ABCD, если SABD = 10 см2, SACD = 9 см2, SAOD = 6 см2.

5. а) Доказать, что в трапеции с проведенными диагоналями треугольники, прилежащие к боковым сторонам, равновелики. б) Доказать, что если в выпуклом четырехугольнике с диагоналями треугольники, прилежащие к противоположным сторонам, равновелики, то четырехугольник – трапеция.
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Если пол в комнате площадью S надо покрыть линолеумом общей площадью также S так, чтобы не было участков, покрытых более чем в два слоя, то площадь пола, покрытая дважды, равна площади пола, не покрытой ни разу. Докажите.

7. Какая часть площади параллелограмма больше: черная или серая? 

8. Через центр окружности проведены ещё четыре окружности, касающиеся данных. Сравните пощади фигур, выделенных серым и чёрным цветом соответственно. 

9.  В треугольнике АВС точки  А1, В1, С1 отмечены на сторонах ВС, АС и АВ так, что АС1 : С1В = ВА1 : А1С = СВ1 : В1А = 2 : 1. С0 – точка пересечения прямых АA1 и ВB1 , А0 – ВВ1 и СС1, В0  – СС1 и АА1. Доказать, что  
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Для самостоятельного решения

10. Середины соседних сторон выпуклого четырехугольника соединены отрезками. Докажите, что площадь полученного четырехугольника вдвое меньше площади данного.

11. Отрезок, соединяющий середины двух противоположных сторон  выпуклого четырехугольника, разделил его на два четырехугольника, имеющих равные площади. Докажите, что эти стороны параллельны.

12.  В выпуклом четырёхугольнике  отметили середины сторон и соединили их с вершинами так, как показано на рисунке. Докажите, что площади серой и черной частей равны. 

13. Дан выпуклый четырехугольник ABCD. Сторона АВ точками М и N разделена на три равные части, сторона CD разделена точками K и L  также на три равные части. Докажите, что площадь выпуклого четырехугольника KLMN в три раза меньше площади четырехугольника ABCD. 
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