Тридцать третья Летняя Многопредметная Школа Кировской области
Вишкиль, 3-28 июля 2017 года, 7 класс

Медиана в прямоугольном треугольнике
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Утверждения
· Если для точки M на гипотенузе BC выполнено AM = BM, то AM — медиана.
· Если в треугольнике ABC медиана AD равна половине стороны BC, то A = 90°.
· Медиана AM прямоугольного треугольника ABC равна половине гипотенузы BC.
· Геометрическое место точек M, из которых данный отрезок AB виден под прямым углом (т. е. AMB = 90) — окружность с диаметром AB без точек A и B.

Основание H высоты CH прямоугольного треугольника ABC соединили с серединами M и N катетов AC и BC. Докажите, что периметр четырехугольника CMHN равен сумме катетов треугольника ABC.
Дан равносторонний треугольник ABC. Окружность S с диаметром AB пересекает сторону BC в точке K. Докажите, что BK = CK.
Высота прямоугольного треугольника, опущенная на гипотенузу равна 1, один из острых углов равен 15. Найдите гипотенузу.
В треугольнике ABC проведены биссектриса AK, медиана BL и высота CM. Треугольник KLM — равносторонний. Докажите, что треугольник ABC — равносторонний.
Отрезки AM и BH — соответственно медиана и высота остроугольного треугольника ABC. Известно, что AH = 1 и 2MAC = MCA. Найдите сторону BC.
В квадрате АВСD со стороной 1 точка F — середина стороны ВС, Е — основание перпендикуляра, опущенного из вершины А на DF. Найдите длину ВЕ.
Точка F — середина медианы BD треугольника ABC. Из точки D опустили перпендикуляр DE на сторону BC. Докажите, что если AB = AE, то угол AFD равен углу FED.
Диагонали выпуклого четырёхугольника ABCD пересекаются в точке E, AB = AD, CA — биссектриса угла C, BAD = 140, BEA = 110. Найдите угол CDB.
