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Упр. 1. Вспомните, что существуют следующие прекрасные объекты: (a) средняя
линия треугольника (b) медиана прямоугольного треугольника.

Упр. 2. Докажите, что середины сторон любого четырёхугольника являются вер-
шинами параллелограмма.

1. В выпуклом четырехугольнике средняя линия образует равные углы с диагона-
лями. Докажите, что диагонали равны.

2. В треугольнике ABC высота AH проходит через середину медианы BM . Дока-
жите, что в треугольнике BMC также одна из высот проходит через середину одной
из медиан.

3. На стороне AB треугольника ABC отметили точки K и L так, что KL = BC и
AK = LB. Докажите, что отрезок KL виден из середины M стороны AC под прямым
углом.

4. В треугольникеABC точкаM — середина стороныAC, точка P лежит на стороне
BC. Отрезок AP пересекает BM в точке O. Оказалось, что BO = BP . Найдите
отношение OM : PC.

5. На стороне AB треугольника ABC взята такая точка P , что AP = 2PB, а
на стороне AC — её середина, точка Q. Известно, что CP = 2PQ. Докажите, что
треугольник ABC прямоугольный.

6. На сторонах BC и CD параллелограмма ABCD построены внешним образом
правильные треугольники BCP и CDQ. Докажите, что треугольник APQ правиль-
ный.

7. На сторонах параллелограмма внешним образом построены квадраты. Докажите,
что их центры образуют квадрат.

8. Точки P и Q — середины сторон выпуклого четырехугольника ABCD. Отрезки
AP и AQ делят диагональ BD на 3 равные части. Докажите, что ABCD — паралле-
лограмм.

9. На медиану BM треугольника ABC опустили перпендикуляр AL и перпендику-
ляр DK из некоторой точки D на стороне AB (L и K — различные точки, лежащие
внутри BM). Оказалось, что BK = LM . Докажите, что CD = BD + AB.


