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Упр. 1. Дан треугольник ABC. Найдите ГМТ X таких, что AX > BX > CX.
1. Точка O — середина отрезка MK. Известно, что AM < BM и AK < BK.

Докажите, что AO < BO.
2. Докажите, что в параллелограмме против большего угла лежит большая диаго-

наль.
3. Дан прямоугольникABCD. Найдите ГМТX, для которыхAX+BX = CX+DX.

Упр. 2. В треугольнике напротив максимальной стороны угол равен 60◦. Чему рав-
ны два других угла?

4. На продолжении наибольшей стороны AB треугольника ABC отложен отрезок
BD за точку B, равный стороне BC. Докажите, что угол ACD тупой.

5. Отрезки AA1 и BB1 — биссектрисы треугольника ABC. Докажите, что
(a) AB1 < AB; (b) A1B1 < AB.

6. Точки A′, B′, C ′ выбраны соответственно на сторонах BC, CA, AB треугольника
ABC. Известно, что AC ′ = BA′ = CB′ и ∠AC ′B′ = ∠BA′C ′ = ∠CB′A′. Докажите,
что треугольник ABC равносторонний.

Упр. 3. Докажите, что сумма диагоналей выпуклого четырехугольника больше по-
лупериметра и меньше периметра.

7. В треугольнике ABC отмечена некая точка T . Докажите, что AT + BT + CT

больше полупериметра и меньше периметра треугольника ABC.
8. Докажите, что шесть ребер любого тетраэдра можно разбить на три пары (a, b),

(c, d), (e, f) так, чтобы из отрезков длин a + b, c + d, e + f можно было составить
треугольник.

9. На сторонах AB, BC, CD и DA квадрата ABCD, сторона которого равна 1,
отмечены точки K, L, M и N соответственно. Докажите, что периметр четырехуголь-
ника KLMN (a) больше двух; (b) не меньше, чем 2

√
2.

Упр. 4. Докажите, что медиана меньше полусуммы сторон, между которыми она
заключена.

10. Сторону AB треугольника ABC разбили точками D и E на три равные части.
Докажите, что AC +BC > CD + CE.

11. Даны n точек A1, . . . , An и окружность радиуса 1. Докажите, что на окружности
можно выбрать точку M так, что MA1 + . . .+MAn > n.

12. На круглом столе лежат 2017 правильно идущих механических часов. Докажите,
что в какой-то момент времени сумма расстояний от центра стола до концов минутных
стрелок будет больше, чем сумма расстояний от центра стола до центров часов.


