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Серия 9, разнобой–3, но не последний
7 июля

1. По прямой в одном направлении на некотором расстоянии друг от друга движутся 5 оди-
наковых шариков, а навстречу им движутся 5 других таких же шариков. Скорости всех шариков
одинаковы. При столкновении любых двух шариков они разлетаются в противоположные стороны
с той же скоростью, с какой двигались до столкновения. Сколько всего столкновений произойдет
между шариками?

2. Саша пишет на доске последовательность натуральных чисел. Первое число N > 1 написано
заранее. Новые натуральные числа он получает так: вычитает из последнего записанного числа или
прибавляет к нему любой его делитель, больший 1. При любом ли натуральном N > 1 Саша сможет
написать на доске в какой-то момент число 2017?

3. В фирме 1111 сотрудников, каждый из которых обязан отработать в году подряд 7 дней на
уборке территории (а больше работать, конечно же, не будет). Докажите, что в году существовало
как минимум 7 дней, когда на уборке территории работало нечетное число сотрудников.

4. За круглым столом сидит 1000 представителей нескольких стран. Известно, что любые 500
подряд сидящих человек представляют не более 250 стран. Какое наибольшее число стран может
быть представлено? Разумеется, один человек представляет одну страну.

5. Существуют ли натуральные a и b, для которых выполнено равенство
1

a
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1
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=
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?
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