Тридцать третья Летняя Многопредметная Школа Кировской области
Вишкиль, 3-28 июля 2017 года, 7 класс

ММИ – 1, последовательное конструирование
14 июля
(из матбоя) Докажите, что все числа 1007, 10017, 100117, 1001117, ... делятся на 53.
У Саши есть детская пирамидка с 10 кольцами и два пустых стержня той же высоты. Разрешается перекладывать верхнее кольцо с одного стержня на другой, но при этом запрещается класть больше кольцо на меньшее. Докажите, что Саша может переложить все кольца на один из пустых стержней.
Задачи
Петя нарисовал на доске треугольник. Потом он провел прямую. Посмотрел, подумал, и провел еще 100 прямых. Докажите, что хотя бы одна из частей, на которые разбился исходный треугольник, также является треугольником.
У фальшивомонетчика Айдара есть монеты стоимостью 7, 8 и 9 рублей в неограниченном количестве. Какую наибольшую сумму рублей Айдар не сможет набрать без сдачи при помощи своих монет?
Докажите, что существует натуральное число, равное сумме а) 3; б) 4; в) 2017 своих различных делителей.
Докажите, что число 1 можно представить в виде суммы 2017 дробей, числители которых равны 1, а знаменатели – различные натуральные числа.
На столе стоят 1024 стакана с водой. Разрешается взять любые два стакана и уравнять в них количества воды, перелив часть воды из одного стакана в другой. Докажите, что с помощью таких операций можно уравнять количество воды в стаканах.
А и Б строят граф. Первым ходом А ставит вершину, а Б красит ее в какой-нибудь цвет. Каждым следующим ходом А добавляет новую вершину, и соединяет ее ребрами с какими-нибудь (возможно, никакими) ранее поставленными вершинами. При этом А запрещено создавать циклы. После этого Б красит новую вершину в какой-нибудь цвет, отличный от цвета всех соединенных с ней вершин. Может ли А действовать так, что Б не сможет покрасить вершину ни в один из имеющихся у него 2017 цветов?
Даны целые числа x1, x2, …, xn. Докажите, что число  можно представить в виде суммы квадратов двух целых чисел.
[bookmark: _GoBack]Докажите, что для любого n ≥ 3 число n! можно разложить на два множителя, отношение которых не меньше 2/3 и не больше 3/2.
