Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Векторы
4 июля. Профи
1. Упростите выражение а)
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2. а) AM — медиана треугольника ABC. Докажите, что 
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б) Точка M делит сторону BC треугольника ABC в отношении x:y считая от B. Докажите, что 
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3. В четырехугольнике ABCD точка M — середина BC, N — середина AD. Докажите, что 
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4. Докажите, что если сумма n векторов равна нулю, то из них можно составить а) замкнутую ломаную; б) выпуклый n-угольник.

5. Сумма четырех векторов единичной длины равна нулю. Докажите, что их можно разбить на две пары противоположных векторов.

6. Докажите, что на сторонах и диагоналях многоугольника с нечетным числом сторон можно расставить стрелки так, чтобы сумма всех полученных векторов была равна нулю. 
Для самостоятельного решения

7. а) Докажите, что из медиан треугольника можно составить треугольник. б) Найдите площадь треугольника, составленного из медиан треугольника площади 1.

8. Пусть O ― центр описанной окружности, а H ― ортоцентр треугольника ABC. Докажите, что 
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9. Дано 2n векторов на плоскости, двое по очереди берут себе по одному вектору. Выигрывает тот, у кого длина суммы его векторов будет больше. Кто выиграет при правильной игре, начинающий или его противник?
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