Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Теория чисел
05 июля. Профи
1. Докажите, что при любом натуральном n число n(2n+1)(3n+1)…(1966n+1) делится на каждое простое число, меньшее 1966.
2. При каких натуральных n число 2n+1 является нетривиальной степенью натурального числа?

3. Найдите все простые p, q и r такие, что pqr=5(p+q+r). 

4. У натурального числа n есть такие два различных натуральных делителя a и b, что (a-1)(b+2)=n-2. Докажите, что 2n ― квадрат натурального числа.

5. Найдите все восьмерки простых чисел такие, что сумма квадратов чисел этой восьмерки на 992 меньше, чем их учетверенное произведение.

6. Некоторое натуральное число A поделили с остатком на все натуральные числа, меньшие A. Сумма всех чисел, которые встречаются среди остатков, равна A. Найдите A.

7. Решите в натуральных числах уравнение (z+1)x―zy=―1.

Для самостоятельного решения

8. P и Q ― простые числа, Q3-1 делится на P, P-1 делится на Q. Докажите, что P=1+Q+Q2. 

9. Решите задачу 1 из задания “Индукция и процессы” от 4 июля.
