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1. Дано число 123123123123. Требуется стереть одну или несколько его цифр так, чтобы оставшееся число делилось на 9. Какое наибольшее число можно получить таким образом?

2. Квадрат 100×100 разбит двумя горизонтальными и двумя вертикальными линиями на 9 прямоугольников. Длины сторон центрального  прямоугольника равны 40 и 60. Найдите сумму площадей угловых прямоугольников.

3. Из шоколадки 9×12 Петя выкусывает квадратики 1×1, а Вася – уголки, состоящие из пяти квадратиков 1×1. Первым ходит Петя, ходы делаются поочерёдно. Когда Вася не может сделать ход, Петя съедает всё оставшееся. Докажите, что Вася может играть так, чтобы съесть хотя бы на 12 квадратиков больше, чем Петя.

4. В треугольнике ABC проведена биссектриса AD. Прямая, касающаяся описанной окружности треугольника в точке A, пересекает прямую BC в точке X. Докажите, что BX∙CX=DX2.

5. Существует ли такой набор из 1000 различных натуральных чисел, что сумма любых нескольких из них не является точным квадратом?
6. В отряде 8 класса 70 человек. Известно, что среди любых четверых найдется хотя бы один человек, знакомый с тремя остальными. Сколько человек могут знать всех в отряде? Укажите все варианты и докажите, что других нет.
