Двадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 2-27.VII.2004 г.  8 класс

Неравенства. КБШ и метод Штурма.
13 июля. Профи
1. Рассматривая квадратный трехчлен (a1+tb1)2+(a2+tb2)2+…+(an+tbn)2, докажите неравенство КБШ (Коши – Буняковского – Шварца): для любых действительных чисел a1, a2, ..., an и b1, b2, ..., bn выполнено (a1b1+a2b2+...+anbn)2((a12+a22+...+an2)(b12+b22+...+bn2). 

2. Докажите неравенство 
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3. Докажите неравенство:
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4. Пусть n≥2, a1,a2,…,an ― положительные числа, S ― их сумма. Докажите, что 
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5. Докажите, что если сумма двух положительных чисел фиксирована, то при их сближении произведение возрастает, а сумма квадратов и сумма обратных величин убывает.
6. С помощью предыдущей задачи докажите, что 
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7.  Пусть x1+…+xn=½, а все xi неотрицательны. Докажите, что 
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Для самостоятельного решения

8. Докажите неравенство: 
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для положительных a, b, c, d.
9. Докажите, что для любых положительных чисел a1, a2, …, ak с суммой S выполнено неравенство (1+a1)(1+a2)…(1+an)≤
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