Двадцать третья Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 3-28 июля 2007 г.
8 класс

Вступительная олимпиада
8 класс, 4 июля

1. В однокруговом чемпионате школы по шахматам участвовали 46 учеников. По окончании чемпионата выяснилось, что каждый из них выиграл ровно у двух и проиграл ровно двум своим одноклассникам. Докажите, что хотя бы одна партия закончилась вничью.

2. Миша и Боря записали в тетрадях одно и тоже натуральное число. Учитель предложил Мише, вычеркнув несколько цифр, получить наименьшее девятизначное число, а Боре предложил получить таким же способом наибольшее девятизначное число. У Миши получилось число 123456789, а у Бори – 987654321. Докажите, что, по крайней мере, один из них решил предложенную учителем задачу не правильно.3. 
3. 3аданы числа  a2, b2, c2 (a, b  и  с – положительные числа). Разрешается выполнять операции сложения, вычитания и умножения, а также запоминать любое количество промежуточных результатов и сравнивать их между собой. Можно ли, используя только эти операции, проверить справедливость равенства  a + b = c?

4. Пусть l – биссектриса внешнего угла C треугольника ABC. Прямая, параллельная l и проходящая через середину К стороны AB, пересекает сторону AC в точке E. Найти CE, если АC = b  и  CB = a.
5. Можно ли разбить числа от 1 до 100 на три группы таким образом, чтобы в первой группе сумма чисел делилась на 102, во второй группе – на 203, а в третьей группе – на 304?
