Двадцать третья Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2007 г.

8 класс


Снова движения. 7 июля
В движенье мельник жизнь ведет, в движенье-е-е…

1. Мы еще не забыли, что образом прямой при движении является прямая. Каково взаимное расположение прямой и ее образа при:
а) параллельном переносе; б) повороте на угол 
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2. Приведите примеры различных фигур, которые переходят сами в себя при повороте на угол 
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Решите задачи, указав используемый вид движения
3. На стороне ВС равностороннего треугольника АВС выбрана точка D. На отрезке CD вне треугольника АВС построен еще один правильный треугольник CDE. Точки  М и N – середины отрезков  AD и ВЕ соответственно. Докажите, что треугольник MCN также является равносторонним.

4. Старинная крепостная стена когда-то имела форму квадрата. Со временем она разрушилась, однако сохранилась минимальная часть каменной кладки на двух противоположных  сторонах квадрата, а также остатки арсенала, который располагался в центре квадрата. Восстановите крепостную стену. 

5. Пусть М и К – середины сторон СD и DЕ правильного шестиугольника АВСDЕF, Р – точка пересечения отрезков АМ и ВК. Доказать, что площадь треугольника АВР совпадает с площадью четырёхугольника МDКР.
6. На плоскости даны две  окружности и прямая. Постройте прямую, параллельную данной, которая высекала бы на данных окружностях равные хорды. 

7. На катетах СА и СВ равнобедренного прямоугольного треугольника АВС взяты  соответственно точки D и Е так, что CD=CE. Продолжения перпендикуляров, опущенных  из точек D и С на прямую АЕ, пересекают АВ соответственно в точках К и L. Докажите, что KL=LB.

8. Внутри равностороннего треугольника АВС расположена точка О, причем выполнено равенство 
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. Найдите величину угла АОС. 

9. В трапеции ABCD стороны ВС и AD являются основаниями. М – точка пересечения биссектрис углов А и В, N – точка  пересечения биссектрис углов С и D. Докажите, что 
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10. На сторонах  остроугольного треугольника АВС построены вне его равносторонние треугольники ВСА1, САВ1 и АВС1 и проведены отрезки АА1, ВВ1 и СС1. Докажите, что: 
а) отрезки АА1, ВВ1 и СС1 пересекаются в некоторой точке О;
б) если эта точка лежит внутри треугольника, то ОА + ОВ + ОС = АА1. 
в) Укажите для остроугольного треугольника точку, сумма расстояний от которой до вершин треугольника минимальна (точка Торричелли).
11. Постройте четырехугольник по четырем его сторонам и углу между двумя противоположными сторонами.
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