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Классификация движений. Теорема Шаля. 16 июля
1. Докажите, что если движение оставляет неподвижными три точки, не лежащие на одной прямой, то оно является тождественным преобразованием.

2. Докажите, что если два движения одинаково действуют на трех точках, не лежащих на одной прямой, то они совпадают.

3. Доказать, что для любых двух точек плоскости существует осевая симметрия, переводящая одну из них в другую.

4. Доказать, что для любых двух отрезков равной длины AB и CD существует композиция не более чем двух осевых симметрий переводящих точку A в точку C, а точку B в точку D.

На плоскости даны равные треугольники ABC и A1B1C1 . Доказать, что композицией не более чем трех осевых симметрий можно перевести точку A в точку A1, точку B в точку B1, точку C в точку C1.

Теорема. Любое движение является композицией не более трех осевых 
симметрий.

5. Докажете, что композиция двух осевых симметрий это поворот или параллельный перенос.

Определение. Композиция симметрии и параллельного переноса на вектор, параллельный оси симметрии называется скользящей (или переносной) симметрией.

6. Докажите, что композиция поворота и осевой симметрии это скользящая симметрия. Докажите что композиция параллельного переноса и осевой симметрии это скользящая симметрия.
Теорема Шаля. Любое движение является либо параллельным переносом, либо поворотом, либо симметрией, либо скользящей симметрией.

