XXVI Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3–28 июля 2010 г. 8 класс

––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––

Симметрия, поворот и параллельный перенос. 14.07.2010
Для самостоятельного решения

1. В каком месте следует построить мост MN через реку, разделяющую деревни A и B, чтобы путь AMNB из A в B был кратчайшим? (Берега реки считаются параллельными прямыми, мост перпендикулярен берегам.)

2. Постройте треугольник ABC по стороне a, углу C и сумме сторон b и c.

3. Постройте четырёхугольник ABCD, у которого диагональ AC является биссектрисой угла A, зная длины его сторон.

4. Внутри выпуклого четырёхугольника ABCD взята точка M так, что BM = AM и CM = DM. Стороны AB и CD этого четырёхугольника видны из точки M под углом 90(. Найти площадь четырёхугольника ABCD, если BD = 1.

5. Даны две концентрические окружности. Проведите прямую, на которой эти окружности высекают три равных отрезка.
6. AM – медиана треугольника ABC. Докажите, что 
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7. В треугольнике ABC проведены медиана CM и высота CH. Прямые, проведённые через произвольную точку P плоскости перпендикулярно CA, CM и CB, пересекают прямую CH в точках A1, M1 и B1. Докажите, что A1M1 = B1M1.
8. Два квадрата BCDA и BKMN имеют общую вершину B. Докажите, что медиана BE треугольника ABK и высота BF треугольника CBN лежат на одной прямой. (Вершины обоих квадратов перечислены по часовой стрелке.)
9. Пусть K и M — середины сторон AB и CD выпуклого четырёхугольника ABCD. Докажите, что 
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, причём равенство достигается, только если 
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