XXVI Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3–28 июля 2010 г. 8 класс

––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––

Комплексные числа в геометрии-2. 21.07.2010
1. Полезные элементарные формулы

а) Докажите, что векторы, соответствующие комплексным числам 
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б) Докажите, что прямые, проходящие через точки 
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в) Докажите, что точки 
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, 0 лежат на одной прямой тогда и только тогда, когда 
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г) Докажите, что точки 
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 лежат на одной прямой тогда и только тогда, когда
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2. (Прямая Эйлера) В любом треугольнике точка пересечения медиан M, ортоцентр H и центр описанной окружности O лежат на одной прямой и 
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а) Докажите, что точка пересечения медиан треугольника 
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 имеет комплексную координату 
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б) Докажите, что если 
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 – различные точки единичной окружности, то прямая через 
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 перпендикулярная прямой через 
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в) Докажите, что если начало координат помещено в центр описанной окружности треугольника 
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, то его ортоцентр будет иметь комплексную координату 
[image: image39.wmf]C

z

B

z

A

z

H

z

+

+

=

.
г) Докажите утверждение задачи.
3. Теорема Симпсона.
а) Докажите, что если точки 
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 лежат на окружности с центром в 0, то комплексная координата основания перпендикуляра из 
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> может быть вычислена по формуле 
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б) Докажите теорему Симпсона: ортогональные проекции точки, лежащей на описанной около треугольника окружности, на прямые, содержащие его стороны, коллинеарны.
4. Теорема Ньютона.
а) Докажите, что комплексная координата точки пересечения касательных к окружности с центром в 0 в точках 
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б) Докажите теорему Ньютона: В описанном около окружности четырехугольнике середины диагоналей коллинеарны с центром окружности.
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