XXVI Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3–28 июля 2010 г. 8 класс

––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––

Неравенства – 1. 09.07.2010

1. Пусть a, b, c – стороны треугольника.

Докажите, что ab + bc + ca ( a2 + b2 + c2 ( 2(ab + bc + ca)
2. Пусть x, y, z – положительные числа. Докажите, что 
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3. Докажите, что для любых a, b и c верно 
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4. Вспомните, как для положительных чисел а1 и а2 доказывается неравенство: 
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Это неравенство можно прочитать так: среднее гармоническое не больше среднего геометрического не больше среднего арифметического не больше среднего квадратичного. Неравенство между средним геометрическим и средним арифметическим называется неравенством Коши.
5. а) Докажите неравенство Коши для 4-х чисел. Когда возможно равенство?

б) Докажите неравенство Коши для 3-х чисел. Когда возможно равенство?

в) Докажите неравенство Коши для 2k чисел. Когда возможно равенство?

г) Докажите неравенство Коши для k чисел. Когда возможно равенство?

6. Для произвольного натурального n > 1 докажите, что 
[image: image4.wmf]n

n

>

+

+

+

1

2

1

1

K

.

7. Для положительных a, b и c докажите неравенство:

а) 
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Для самостоятельного решения
8. Для положительных a, b и c докажите, что 
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9. Для положительных x и y  докажите, что 
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