XXVI Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3–28 июля 2010 г. 8 класс

––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––––

Метод Штурма. 11.07.2010
1. У прямоугольного треугольника гипотенуза равна 1. Какое наибольшее значение может принимать его площадь?

2. Какой из n-угольников, вписанных в данный круг, имеет наибольшую площадь?

3. а) Как изменяется произведение двух чисел с постоянной суммой при их сближении?
б) Как представить данное число в виде суммы трех положительных слагаемых так, чтобы их произведение было наибольшим?
в) Сумма нескольких положительных чисел постоянна. Когда их  произведение достигает наибольшего значения?

г) Докажите, что 
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, где 
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(неравенство о среднем арифметическом и среднем геометрическим для n чисел).

4. а) Как изменяется сумма квадратов двух положительных чисел с постоянной суммой при сближении этих чисел?

б) Докажите, что если сумма нескольких чисел постоянна, то сумма их квадратов величин достигает наименьшего значения при равенстве этих чисел.
в) Докажите, что 
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, где 
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(неравенство о среднем арифметическом и среднем квадратичном для n чисел).

5. а) Как изменяется сумма обратных величин двух чисел, если произведение этих чисел постоянно?
б) Докажите, что если произведение нескольких чисел постоянно, то сумма их обратных величин достигает наименьшего значения при равенстве этих чисел.

в) Докажите, что 
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, где 
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(неравенство о среднем геометрическом и среднем гармоническом для n чисел).

6. Известно, что 
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. Найти, при каком значении x значение A максимально.

7. Пусть 
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Для самостоятельного решения
8. Выясните, как ведет себя сумма 
[image: image11.wmf]22
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 при сближении положительных чисел  a и b. Докажите, что если сумма положительных чисел x1, x2, …, xn равна 1, то 
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9. Пусть a1, a2, …, an > 1. Докажите, что 
[image: image13.wmf].
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10. Известно, что a1,a2,…,an > 0,  a1 + a2 + … + an = 1. Докажите, что 
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