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Векторы. Теория. 05.07.2010

ВСТУПЛЕНИЕ
1. ABCD – параллелограмм. Найдите 
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2. 
Докажите, что 
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 для любых двух векторов 
[image: image3.wmf]a

, 
[image: image4.wmf]b

. Когда достигается равенство?
3.
a) Точка М – середина отрезка АВ. Доказать, что для произвольной точки О верно 
[image: image5.wmf])
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б) Точка М делит отрезок АВ в отношении k:m. Доказать, что для произвольной точки О верно: 
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в) М лежит на прямой AB тогда и только тогда, когда 
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 для некоторого вещественного t. При этом, 
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4.
М – точка пересечения медиан треугольника АВС. Доказать, что 

a) Для произвольной точки О верно 
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б) В частности, 
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СРЕДНИЕ ЛИНИИ
5.
a) ABC – треугольник, AM – медиана. Докажите, что 
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б) ABC – треугольник, М делит сторону BC в отношении k:m. Докажите, что 
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5+1/2.
a) ABC – треугольник, AM – медиана. Докажите, что 
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Замечание: на самом деле, можно доказать некоторую оценку и в другую сторону, а именно, в любом треугольнике ABC, 
[image: image14.wmf])
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б) ABC – треугольник, М делит сторону BC в отношении k:m. Докажите, что 
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6.
a) ABCD – четыре точки, M и N середины отрезков AB и DC 
соответственно. Докажите, что 
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б) ABCD –четыре точки, M и N делят каждый из отрезков AB и DC в отношении k:m. Докажите, что 
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6+1/2.
a) ABCD – выпуклый четырехугольник, M и N середины сторон AB и CD соответственно. Докажите, что 
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б) ABCD – выпуклый четырехугольник, M и N делят стороны AB и DC соответственно в отношении k:m. Докажите, что 
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7.
В задаче 6,5 равенство достигается тогда и только тогда, когда прямая BС параллельна АD.

То есть, если в четырехугольнике ABCD средняя линия MN, соединяющая середины AB и СD равна в точности ½(BC+AD), то этот четырехугольник – либо параллелограмм, либо трапеция с основаниями ВС и AD.
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