XXVI Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3–28 июля 2010 г. 8 класс


Комплексные числа-2. Тригонометрическая форма. 11.07.2010
1. Докажите, что любое комплексное число z, модуль которого равен единице, представляется в виде 
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 для некоторого вещественного числа (.
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Докажите, что любое комплексное число z можно представить в виде 
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 для некоторых положительного числа r и числа (, 
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Определение. Данное представление называется тригонометрической формой комплексного числа z. Число ( называется аргументом z. Обозначение: ( = arg z.
3. Представьте в тригонометрической форме следующие комплексные числа:
а) i; б) 1+i; в) 
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4. Докажите, что при произведении комплексных чисел модули перемножаются, а аргументы складываются «по модулю 2π»:
Если z=
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, то zw=
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5. Найдите представление z –1 в тригонометрической форме.
6. Докажите формулу Муавра для любого целого n: zn = rn (cos n( + i sin n()
7. Вычислить а) (
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8. Выразите 
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 через sin(.
Для самостоятельного решения
9. Решите в комплексных числах уравнение zn =1.
10. Выпишите формулу для корней n-ой степени из комплексного числа.

11. Решите в комплексных числах уравнение zn + zn-1 + … + z + 1=0.
12. Найдите сумму 
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13. Докажите, что 
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