XXVII Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2011 г.  8 класс

Движения. 15 июля
1. Докажите, что если отображение плоскости в себя сохраняет расстояния, то оно является инъекцией.
Определение: Движением называется биективное отображение плоскости на себя, сохраняющее расстояния.

2. Докажите следующие свойства движений 

а) прямые переходят в прямые;
б) параллельные прямые переходят в параллельные прямые;

в) углы сохраняются.
3. Докажите, что движение задается образами трех точек не лежащих на одной прямой. Т.е. если для движений f и g и трех точек A, B и C, не лежащих на одной прямой,  выполнено f(A) = g(A), f(B) = g(B), f(C) = g(C)), то для любой точки M плоскости f(M) = g(M)).
4. Докажите, что композиция движений является движением. 

5. Докажите что любое движение разлагается в композицию а) известных нам (поворотов, симметрий, переносов); б) не более чем трех осевых симметрий.
6. Верно ли, что любое движение разлагается в композицию а) параллельных переносов. б) поворотов. 
7. Докажите, что движения сохраняющие ориентацию разлагаются в композицию четного числа осевых симметрий, а движения меняющие ориентацию разлагаются в композицию нечетного числа осевых симметрий
Еще задачи.
8. Докажите, что не существует такого движения D, что D(D — осевая симметрия.

9. Докажите, что если отображение плоскости в себя сохраняет расстояния, то оно является сюръекцией.
