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Индукция 2 (графы). 05 июля
1. В некоторой стране любые два города соединены дорогой с односторонним движением. Докажите, что есть город, из которого можно добраться в любой другой не более  чем с одной пересадкой.
2. В некоторой стране любые два города соединены дорогой с односторонним движением. Докажите, что можно объехать все города, побывав в каждом из них ровно по одному разу.

3. Есть 2000 не знакомых между собой человек. Докажите, что их можно перезнакомить так, что ни у каких трёх людей не будет одинакового числа знакомых.

4. Докажите, что любой связный граф, в котором степень любой вершины не более 10 и есть вершина степени не более 9, можно правильно раскрасить в 10 цветов.
5. Дан граф – дерево. Каждому ребру графа приписали ориентацию. В каждую вершину дерева поместили выключатель, который меняет ориентацию всех ребер, выходящих из этой вершины или входящих в нее. Докажите, что такими операциями можно любую ориентацию превратить в любую.



