XXVII Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2011 г.  8 класс

Бесконечность и периодичность. 20 июля
1. В горах живут три бесконечнодолгожителя. Каждый день каждый из них посвящает либо сну, либо еде. Докажите, что занятия каких-то двух из них совпадут бесконечно много раз.

2. Верно ли, что в десятичной записи 
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а) какая-то ненулевая цифра встречается бесконечно много раз;
б) какой-то набор из 100 подряд идущих цифр повторяется бесконечно много раз.

3. Будет ли периодической последовательность цифр 1234567891011…?

4. Верно ли, что в любой бесконечной десятичной дроби можно так переставить цифры, что полученная дробь станет а) периодической с предпериодом б) периодической без предпериода?

5. Постройте бесконечную последовательность натуральных чисел, в которой каждое натуральное число встречается бесконечное число раз.

6. Существует ли такая бесконечная последовательность натуральных чисел, что любая другая получается из нее вычеркиванием а) некоторых членов; б) некоторого конечного числа членов?

7. Два джинна по очереди выписывают цифры бесконечной десятичной дроби. Первый своим ходом приписывает в хвост любое конечное число цифр, второй — одну. Если в итоге получится периодическая дробь, выигрывает первый, иначе — второй. Кто выиграет при правильной игре?
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