XXVII Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2011 г.  8 класс

Центральная симметрия. 09 июля
Определение. Точки А и В называются симметричными относительно точки О, если О является серединой отрезка АВ. Точка O симметрична сама себе. 

Центральной симметрией с центром O называется такое преобразование плоскости, при котором каждая точка переходит в симметричную ей относительно точки О.
Нетрудно заметить, что центральная симметрия является поворотом вокруг точки O на 
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· Каково взаимное расположение прямой и ее образа при центральной симметрии?
Фигура F называется центрально симметричной, если существует точка O  такая, что при центральной симметрии относительно O фигура F переходит в себя. Точка O называется центром симметрии.
1. Прямые a и b параллельны. Докажите, что они центрально-симметричны.
2. Докажите, что параллелограмм имеет центр симметрии. Докажите, что если у четырехугольника есть центр симметрии, то это параллелограмм.
3. На сторонах параллелограмма вне него построены равносторонние треугольники. Докажите, что вершины этих треугольников, не совпадающие с вершинами данного параллелограмма, являются вершинами еще одного параллелограмма.
4. Дан квадрат АВСD и некоторая точка М. Через точки А, В, С и D проведены прямые, параллельные прямым МС, МD, МА и МВ соответственно. Докажите, что все эти прямые проходят через одну точку. 
5. Докажите, что противоположные стороны шестиугольника, образованного сторонами треугольника и касательными к его вписанной окружности, проведенными параллельно сторонам, равны.
6. Диагонали параллелограмма ABCD пересекаются в точке O. Докажите, что окружности, описанные около треугольников ABO и CDO, касаются.
7. На плоскости даны две пересекающиеся окружности. Через их общую точку провести прямую так, чтобы она высекала на окружности равные хорды.

8. Сколько центров симметрии может быть у многоугольника?
_1371663801.unknown

