XXVII Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.2011 г.  8 класс

Поворот. 06 июля
1. Фигура «инь-янь» получается, если из полукруга, вырезать полукруг вдвое меньшего радиуса и приставить его к получившейся фигуре, повернув на 180( вокруг центра круга. а) Разрежьте «инь-янь» на две равные части; б) на 5 равных частей.
2. Отрезок AC разбит на две части точкой B, и на отрезках AB и BC как на сторонах построены равносторонние треугольник ABD и BCE (по одну сторону от AC). Точки M и P – середины отрезков AE  и BD. Докажите, что:

а) треугольник CPM  –  равнобедренный,

б) треугольник CPM  –  равносторонний.

Определение. Поворотом вокруг точки O (называемой центром поворота) на угол ( называется преобразование плоскости, при котором любая точка A переходит в точку A’, для которой OA=OA’ и (AOA’=(, причем вращение происходит против часовой стрелки. 
Поворот на тот же угол против часовой стрелки называют «поворотом на -(».
· При повороте сохраняются расстояния: если точки A, B переходят в точки A’, B’ то AB=A’B’. 
· При повороте прямые переходят в прямые.

· При повороте на угол (, один из углов между прямой и ее образом равен (.
3. Приведите пример многоугольника, который переходит в себя при повороте на угол 
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 относительно некоторого центра.

Часто образ точки можно найти следующим образом: представим точку как пересечение двух линий, найдем образ каждой из них – тогда образ точки есть пересечение образов этих линий.
4. Через центр правильного треугольника проведены две прямые под углом 
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. Докажите, что отрезки этих прямых, заключенные внутри треугольника, равны.

5. Пусть М и K – середины сторон CD и DE правильного шестиугольника ABCDEF. Найдите угол между прямыми АМ и ВК.
6. В окружность с центром в точке O вписаны два правильных треугольника ABC и A1B1C1. Пусть A2 – точка пересечения BC и B1C1, B2 – точка пересечения CA и C1A1, C2 – точка пересечения AB и A1B1. Докажите, что треугольник A2B2C2 – правильный. 

7. На сторонах BC и CD квадрата ABCD взяты точки M и K соответственно, причём 
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. Докажите, что BM + KD = AK.
8. Внутри правильного треугольника АВС выбрана точка М так, что квадрат расстояния до точки А равен сумме квадратов расстояний до точек В и С. Найдите угол ВМС. 
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