Двадцать четвертая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 3-28 июля 2008 г.


9 класс

Вступительная олимпиада, 4 июля
1. Решите уравнение [x3] = {x2} + 11 ([x] – наибольшее целое число, не превосходящее  x, {x} = x – [x]).
2. В треугольнике ABC  AB < AC.  Прямая, проходящая через вершину B параллельно AC, пересекает биссектрису внешнего угла A в точке D. Прямая, проходящая через вершину C параллельно AB, пересекает эту биссектрису в точке E. На стороне AC выбрана точка F так, что  FC = AB.  Доказать, что  DF = FE.

	
	
	

	
	
	

	
	
	


3. Все клетки клетчатой плоскости покрашены в 5 цветов так, что в любом кресте из 5 клеток (см. рисунок) все  цвета различны. Докажите, что и в любом прямоугольнике 1(5 все цвета различны.

4. Докажите, что для любого натурального числа n существует число, кратное n и с суммой цифр, равной n.

5. На плоскости отмечено N точек так, что попарные расстояния между ними не менее 1. Докажите, что можно выбрать из них не менее 
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 точек так, чтобы попарные расстояния между выбранными точками были не менее, чем 
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