	
	10
	20
	30

	Числа
	Представьте 999999 в виде отношения квадрата целого числа к кубу целого числа.


	Найдите все такие натуральные a, что a10+1 кратно 10.


	Пусть 
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 – количество простых чисел, меньших N. Решите уравнение  
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	Алгебра
	Пусть x1 и x2 – корни квадратного уравнения x2–9x–3 = 0. Составьте квадратное уравнение, корнями которого являются числа:
[image: image3.wmf]1

1

1

x

x

+

 и 
[image: image4.wmf]2

2

1

x

x

+

.


	Какие значения может принимать число x, если выполняются такие равенства: 
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	Найдите все тройки неотрицательных чисел x, y, z, удовлетворяющих системе уравнений
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	Геометрия
	Прямоугольный треугольник ABC с катетами 3 и 4 разделен на два треугольника высотой, проведенной к гипотенузе. Найдите расстояние между центрами окружностей, вписанных в эти треугольники.
	Два правильных шестиугольника ABCDEF и AB1C1D1E1F1 имеют общую вершину A. Точки M, N, P – середины отрезков CC1, EE1, FF1 соответственно. Найдите отношение длин отрезков AM и NP.
	В остроугольном треугольнике высота, проведенная из вершины A, делится точкой пересечения высот в отношении 3:1, считая от вершины. Найдите в каком отношении центр описанной окружности делит чевиану, проходящую через него, считая от точки A.


	
	10
	20
	30

	Конструктивы
	Разрезать квадрат со стороной 4 клетки, на прямоугольники сумма периметров которых равна 25.


	Разместите грузики массами 1,2,…,8 граммов в вершинах куба так чтобы центр масс совпал с центром куба.
	Разбейте числа 1,2,...,2008 на две группы так, чтобы сумма одной была равна произведению другой

	Комбинаторика
	Сколько существует различных квадратов со сторонами, идущими по линиям сетки квадрата 6(6?
	Есть десять шариков трёх цветов. Известно, что существует 360 способов поставить их в ряд. Сколько шариков каждого цвета?
	На шахматной доске 8(8 изначально расставлено n ладей. Разрешается поставить на пустую клетку дополнительную ладью, если она угрожает не менее чем трем имеющимся на доске ладьям. При каком наименьшем n можно заполнить всю доску?

	Логика
	В городе Буле некоторые жители – лжецы, и они всегда лгут, а все остальные всегда говорят правду. Однажды в одной комнате находилось несколько жителей этого города, и трое из них сказали следующее: 1) Нас тут не больше трех человек. Все мы – лжецы. 2) Нас тут не больше четырех человек. Не все мы лжецы. 3) Нас тут пятеро. Трое из нас лжецы. Определите, сколько в комнате человек и сколько среди них лжецов
	В некоторой школе решили разогнать 9 «я» класс, в котором учились 30 учеников. Для этого посмотрели годовые оценки учеников по физкультуре, труду и ОБЖ. Если среди них есть хотя бы две двойки – ученик отчисляется. Если все четыре пятёрки – он переводится в более сильный 10 «ю» класс. Директору сказали сумму всех оценок, на что он философски заметил, что весь класс такими методами не разогнать. А какое число мог услышать директор? 


	В забеге участвовали 100 человек, причём никакие двое не прибежали одновременно. Каждого спросили, каким он прибежал, и каждый дал ответ от 1 до 100. Сумма всех ответов оказалась 4000. Какое наименьшее число ложных утверждений может быть?


	
	40
	50
	60

	Числа
	Сколько решений в натуральных числах имеет уравнение 
НОК(a,b)+НОД(a,b)=385.
	Дайте пример бесконечной арифметической прогрессии натуральных чисел, такой что  ни один ее член не является ни суммой, ни разностью простых чисел.
	Сколько решений в натуральных числах имеет уравнение 
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	Алгебра
	На какие цифры не может оканчиваться натуральное число [x]+[3x]+[6x], если x>0 – вещественное число?

(Через [x] обозначается целая часть x, т.е. наибольшее целое число, не превосходящее x.)


	Вычислите сумму 
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	Решите в вещественных числах систему уравнений
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	Геометрия
	Внутри треугольника ABC отметили точку O. Известно, что (ABO = (BAO = 40(, (BCO = 30(, (CAO = 20(. Найдите угол ACO.
	Средняя линия равнобочной трапеции равна 5. Известно, что в трапецию можно вписать окружность. Средняя линия делит трапецию на две части, отношение площадей которых равно 7:13. Найдите высоту трапеции.
	В правильном треугольнике ABC точка O такова, что (AOC = 113(, (BOC = 123(. Найдите углы треугольника, сложенного из отрезков AO, BO и CO.


	
	40
	50
	60

	Конструктивы
	Нарисуйте два пятиугольника так, чтобы у них были одни и те же вершины, но не было ни одной общей стороны.
	Расставьте числа 1,2,3,...,10 в другом порядке, чтобы  первым шло 10, а каждое следующее было делителем суммы всех предыдущих
	Разбейте квадрат на нечетное число прямоугольников и проведите  каждом прямоугольнике по одной диагонали так, чтобы из всех этих диагоналей составилась замкнутая несамопересекающаяся ломаная?



	Комбинаторика
	Сколькими способами можно купить 10 открыток пяти сортов, чтобы каждого сорта было не более 8 открыток?
	Клетки шахматной доски 8(8 покрашены в несколько цветов, при этом, в любой строке и любом столбце есть клетки не более чем двух цветов. Какое наибольшее количество цветов могло при этом использоваться?
	Сколькими способами можно отметить на доске 2(6 несколько клеток, так чтобы никакие две отмеченные не граничили по стороне.



	Логика
	В n комнатах сидят n человек. На дверях первой написано: «Здесь сидит один человек», на дверях второй: «Здесь сидит два человека», …, на дверях n-ой: «Здесь сидит n человек». Известно, что ровно одна из этих надписей неверна. Чему может равняться n?
	По кругу сидят 2007 рыцарей и лжецов. Каждый заявил, что его соседи – лжец и рыцарь, но два рыцаря при этом ошиблись. Сколько лжецов среди присутствующих?


	За круглым столом сидит 210 человек. Каждый из них либо рыцарь, либо лжец. Каждый из них заявил: "Среди моих 20 соседей (10 справа и 10 слева) — ровно 10 лжецов". Сколько всего лжецов за столом? Найдите все ответы.


 ОТВЕТЫ

	
	10
	20
	30
	40
	50
	60

	Числа
	9999994\9999993
(есть и)другие примеры
	10k+3,10k+7
	1,9,10,11
	26
	30k+7
	13

	Алгебра
	x2–6x–32
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	Геометрия
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	5/3
	20( или 30(.
	4
	53(, 63(, 64(.

	Конструктивы
	
	
	1, 1003, 2008 и остальные
	В ответе две точки внутри треугольника образованного остальными тремя
	10,2,4,8,6,5,7,3,9,1
(есть и другие примеры)
	

	Комбинаторика
	91
	7, 2, 1
	10
	976
	9
	239

	Логика
	4 человека, 2 лжеца
	от 445 до 449
	12
	2 или 3
	669
	100 или 210


Результаты Абаки.
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