Двадцать четвертая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 3-28 июля 2008 г.


Производящие функции –3, 15 июля.
1. Докажите, что  
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План решения рекуррентных соотношений с помощью производящих функций.
Шаг 1. Запишите уравнение выражающее 
[image: image2.wmf]n

a

 через другие члены последовательности. Это уравнение должно оставаться справедливым для всех целых n с учетом 
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Шаг 2. Умножьте уравнение на 
[image: image4.wmf]n
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 и просуммируйте по всем n. Получите уравнение на 
[image: image5.wmf]()
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. 
Шаг 3. Решите получившееся уравнение.

Шаг 4. Найдите из формулы для 
[image: image6.wmf]()
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 формулу для 
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.

2. Решите рекуррентное уравнение для чисел Фибоначчи 
[image: image8.wmf]0112
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3. Решите рекуррентное уравнение 
[image: image9.wmf]0112

2,5,56

nnn

aaaaa

--

===-


План решения. Шаг 1 - 
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. Шаг 2 
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()5()6()52

AxxAxxAxx

=--+

. Шаг 3 
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 (идея – разложить дробь на простейшие). Шаг 4 
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4. Решите рекуррентное уравнение 
[image: image14.wmf]0112
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План решения. Шаг 1 - 
[image: image15.wmf]12
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. Шаг 2 
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. Шаг 3 
[image: image17.wmf]222

3321

()

12(1)(1)1

xx

Ax

xxxxx

-+-+

===+

-+---

 (идея – разложить дробь на простейшие). Шаг 4 
[image: image18.wmf]2(1)123

n

ann

=++=+

.
5. Решите рекуррентное уравнение 
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План решения. Шаг 1 - 
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. Шаг 2 
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. Шаг 3 
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 (идея – разложить дробь на простейшие). Шаг 4 
[image: image23.wmf](1)4(4)2
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6. Решите рекуррентное уравнение арифметической прогрессии 
[image: image24.wmf]1
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7. Решите рекуррентное уравнение геометрической прогрессии 
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8. Найдите количество способов разменять n копеек по 1,2,4.

9. Найдите производящую функцию чисел Фибоначчи с четными номерами.
10. Решите рекуррентное уравнение 
[image: image26.wmf]01210
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