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Определение. Множество A называется замкнутым относительно сложения (аналогично вычитания, умножения, деления) , если для  любых двух элементов A их сумма (соответственно разность, произведение, частное) содержится во множестве A.

1. Рассмотрите множество всех чисел вида 
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). Будет ли оно замкнуто относительно операций сложения, умножения, вычитания и деления?

2. Назовем число 
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 сопряженным к числу z.

а) Докажите, что 
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б) Докажите, что 
[image: image7.wmf]1212

zzzz

×=×

.

в) Докажите, что 
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г) Пользуясь предыдущим пунктом, докажите, что число 
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 принадлежит 
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3. Докажите, что для любого натурального n из условия 
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, где a, b, p, q – рациональные числа следует, что 
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4. а)Докажите, что если 
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 – корень многочлена P(x) с рациональными коэффициентами, то 
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 также является корнем этого уравнения.

б) Докажите, что если 
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 – корень многочлена P(x) с рациональными коэффициентами, то P(x) делится на x2–2x–1.

5. Докажите, что ни для каких натуральных чисел k и n равенство 
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 не может выполняться.

6. Найдите  десятый знак после запятой в десятичной записи числа 
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7. Что изменится в утверждениях с 3 по 5, если рассматривать числа вида 
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? Придумайте аналог задачи 5 или 6  для чисел вида 
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Теперь будем рассматривать похожий объект – числа вида a+bi, где a и b – вещественные, а i2=–1. Мы рассматриваем их как точки плоскости с координатами (a, b). Эту плоскость мы называем комплексной плоскостью, а точки на ней – комплексными числами. Числа a+0∙i являются вещественными. Они образуют прямую на комплексной плоскости.

8. Придумайте и докажите аналог задачи 2 из листочка про 
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9. Придумайте и докажите аналог задачи 3 из листочка про 
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10. Придумайте и докажите аналог задачи 4 из листочка про 
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11. Вычислить: а) 
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12. Решить в комплексных числах уравнения а) x2+4x+5=0; б) x2 = 1+i 
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