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Аффинная геометрия 2, 22 июля
Задачи на площади
1. Из медиан треугольника ABC построили треугольник XYZ. Найдите отношение площадей этих треугольников.
2. На сторонах AB, BC и CA треугольника ABC отметили точки M,N,K соответственно. Каждую из этих точек отразили симметрично относительно центра свой стороны и получили точки M1,N1,K1. Докажите, что площади треугольников MNK и M1N1K1 равны.

3. На сторонах AB, BC и CA треугольника ABC отметили точки M,N,K соответственно. Прямая проходящая через точку M параллельно CA пересекает BC в точке M2, прямая проходящая через точку N параллельно AB пересекает AC в точке N2, прямая проходящая через точку K параллельно BC пересекает AB в точке K2. Докажите, что площади треугольников MNK и M2N2K2 равны.

Задачи про аффинные преобразования с неподвижной прямой.

4. Пусть прямая l неподвижна при преобразовании L. Докажите, что для любой другой прямой m, прямые m и L(m) или параллельны или их точка пересечения лежит на прямой l.
5. Пусть прямая l неподвижна при преобразовании L, точка X не лежит на прямой l. Докажите, что прямая XL(X) переходит в себя при преобразовании L.

6. Пусть прямая l неподвижна при преобразовании L, точки X и Y не лежат на прямой l. Докажите, что прямые XL(X) и YL(Y) параллельны.
7. Пусть прямая l неподвижна при преобразовании L. Докажите, что L является либо косым сжатием либо сдвигом.







