Двадцать четвертая Летняя Многопредметная Школа Кировской области

Вишкиль. 3-28 июля 2008 г.


Разнобой по ТЧ. 20 июля
1. а) Докажите, что при любом натуральном n 
[image: image1.wmf]!

n

 не делится на 
[image: image2.wmf]2

n


б) Можно ли представить число 
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в виде суммы нескольких чисел вида 
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, где  n – натуральное?
2. Найдите сумму всех несократимых правильных дробей со знаменателем n.

3. (Усиление теоремы Эйлера) Пусть 
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 – разложение числа m на простые множители. Обозначим через х наименьшее общее кратное чисел φ(
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). Докажите, что для любого а, взаимно простого с m, выполняется сравнение ах ≡ 1 (mod m).
4. Докажите, что по модулю m не существует первообразного корня, если  в разложение числа m на простые множители входят: а) хотя бы два нечетных простых числа; б) нечетное простое число и степень двойки выше первой одновременно.

5. Докажите, что все простые делители числа 
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 отличные от 3 имеют вид 3k+1.
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