Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 3-28.VII.98 г.

9 класс. 17 июля

РАЗНОБОЙ

1. Внутри острого угла C взята произвольная точка M. Из нее на стороны угла опущены перпендикуляры MP и MQ. Доказать, что углы MCP и MQP равны.

2. Четыре футбольных команды провели друг с другом десять тренировочных матчей. Известно, что команда А участвовала в 7 матчах, команда В – в 8. Сколько матчей сыграли друг с другом команды C и D.

3. Докажите, что если a, b, c и 

- числа целые, то и число 

 тоже целое.

4. Лиса Алиса и Кот Базилио делят 10 монет, выращенных на Поле Чудес. Сначала Базилио делит на 2 кучки, в каждой из которых не меньше двух монет, затем Алиса делит эти кучки еще на две каждую. Из полученных Алиса берет большую и меньшую, а Кот – остальные. Найти стратегию, при которой каждый получает как можно больше монет.

5. Обозначим через р(n) произведение всех цифр натурального числа n. Вычислите р(1000)+р(1001)+ +...+р(1999)+р(2000).

6. Про треугольник АВС известно, что АВ=ВС, АК - биссектриса, АН - высота, причем 2АН=АК. Найдите углы треугольника.

7. Замок имеет форму правильного треугольника, разделенного на 25 маленьких залов той же формы. В каждой стене между залами проделана дверь. Путник ходит по замку, не посещая более одного раза ни один из залов. Найти наибольшее число залов, которое ему удастся посетить.
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