Четырнадцатая Летняя математическая школа Кировской области

Вишкиль. 19 июля 1998 г.

Симметрические многочлены

Зад 1. Составьте квадратное уравнение, корнями которого являются кубы корней квадратного уравнения 
[image: image1.wmf].
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Опр 1. Многочлен от 
[image: image2.wmf]y

x

,

 называется симметрическим, если он не изменяется при замене 
[image: image3.wmf]x

 на 
[image: image4.wmf]y

, а 
[image: image5.wmf]y

 на 
[image: image6.wmf]x

.

Пусть далее 
[image: image7.wmf]c
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неотрицательны.

Зад 2.(неравенство Мюрхеда) Пусть 
[image: image8.wmf]2
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[image: image9.wmf]K
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 (здесь многоточие означает одинаковые части в произведениях).

Зад 3. Докажите 
[image: image10.wmf])
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Зад 4. Решите путем построения башни

а) a2+b2( 2ab,
б) a2+b2+c2( ab+bc+ac



с) a3+b3+c3( 3abc
Зад 5. Записать неравенство с переменными a, b, c  и доказать его непосредственно:

Зад 10. Докажите, что 
[image: image11.wmf]2
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Для самостоятельного решения

Зад 6. Решить иррациональное уравнение 
[image: image12.wmf].
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Зад 7. Решить систему уравнений

а) 
[image: image13.wmf]î
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б) 
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Зад 8.Изобразить башни для переменных x, y и 1:

x4(y2+y)+y4(x2+x)+xy(x+y)( 2(x3y2+x2y3+x2y2)
Зад 9. Доказать для неотрицательных 
[image: image15.wmf]c
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а)  a3(bc+a2)+b3(ac+b2)+c3(ab+c2)( 2abc(ab+bc+ac)
б) a4+2b4+c4+ac(a2+c2)( 2(a2b2+b2c2+a2c2
Зад 10. Доказать, что число 
[image: image16.wmf]13
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 целое и делится на 14.
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