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Разнобой
1. На плоскости выбрано 5 точек с целыми координатами. Доказать, что хотя бы одна из середин отрезков, соединяющих эти точки, также имеет целые координаты.

2. Сумма цифр числа N равна 98. Может ли число N быть точным квадратом?

3. На доске написаны числа от 1 до 121. За один ход можно стереть два числа и написать модуль их разности. Может ли в конце получиться 0?

4. Сколькими способами можно выбрать из натуральных чисел от 1 до 30 три числа так, чтобы их сумма делилась на 3?

5. Можно ли в таблице 3(3 расположить уголки из трех клеток в несколько слоев так, чтобы каждая клетка была покрыта одинаковым количеством уголков?

6. Два коммуниста несут на площадь тонкое бревно длиной 10,5 м. Ширина улицы, по которой они идут, 4 м. Поворачивая на улицу, перпендикулярную данной, шириной 3 м, они остановились и задумались: пройдет ли?

7. Можно ли равносторонний треугольник покрыть двумя меньшими равносторонними треугольниками?

8. Фигура “верблюд” ходит по шахматной доске ходом типа (1, 3). Можно ли пройти ходом “верблюда” с произвольного поля на соседнее?

9. Записано четыре числа: 0, 0, 0, 1. За один ход можно прибавить 1 к любым двум из этих чисел. Можно ли за несколько ходов сделать все числа одинаковыми?

10. У Вадика имеется 4005–3992((4003+2(4002+3(400+4) рублей. Мороженое стоит 2000 рублей. Хватит ли у Вадика денег на мороженое?
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