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Извлечение корней из комплексных чисел

Пусть w- корень n-ной степени из комплексного числа z. Тогда 
[image: image1.wmf]z

w
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=

. Используя формулу Муавра для возведения комплексного числа в натуральную степень, получите формулу для извлечения корня n-ной степени. Сколько корней получится?
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Вычислите все корни 
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. Нарисуйте их на комплексной плоскости. Какую фигуру будут образовывать 
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? Аналогичный вопрос для 
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2. Корни степени n из 1 принято обозначать (k, то есть

Докажите следующие свойства корней из 1

a) wk = w0 (k, то есть для получения всех корней из комплексного числа необходимо взять корень с наименьшим аргументом и постепенно умножать его на все корни из 1;

b) (k=(1k, то есть всякий корень из1 является степенью первого корня.

c) корни (k и (n-k взаимно сопряжены

d) сумма всех корней степени n из 1 равна 0 (докажите это и алгебраическим, и геометрическим способом).

3. Указать на плоскости множество точек, для которых сумма квадратов расстояний до вершин заданного правильного многоугольника равна d.

4. Разложить на линейные и квадратичные множители с действительными коэффициентами многочлен xn-1.

5. Натуральное число k является делителем натурального числа n  тогда и только тогда, когда корень степени k  из 1 является корнем степени n из 1.

6. Корень α степени n из единицы называется первообразным, если αk(1 ни при каком 1(k<n. Доказать, что всякий корень n-ной степени из единицы есть степень первообразного корня α.

7. Решить уравнение 
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8. Решить систему 
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