Гробы.

1.Теорема Безу

Пусть P(x,y) и Q(x,y) - взаимно простые многочлены от двух переменных степени m и n соответственно.

Докажите, что у системы P(x,y)=0 Q(x,y)=0 не более m*n корней.

2.Клетчатыe фигуры.

Пусть П и Ф - клетчтые фигуры. Докажите, что фигурами Ф можно покрыть фигуру П в несколько слоев тогда и только тогда, когда нельзя так расставить числа в клетки, что сумма чисел, накрываемых любой фигуркой Ф положительна, а сумма чисел во всей фигуре П -  отрицательна.
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3.101 корова.

В стаде 101 корова, вес каждой коровы -- действительное число. Любых 100 коров можно разделить на 2 группы по 50 коров так, что сумма весов в группах одинаковая. Докажите, что веса всех коров равны.

4.Геометрия.

Дан четырехугольник. В одной паре его противоположных углов провели внешние биссектрисы -- получили точку их пересечения. Потом в другой паре -- получили вторую точку. Потом противоположные стороны продлили до пересечения, получили два угла -- по ним аналогично построили третью точку. Докажите, что эти три точки лежат на одной прямой.

5.АО "Не обманешь - не продашь"

АО представляет отчет о своей деятельности акционерам и в налоговую инспекцию. Акционерам нужно, чтобы прибыль за любые 7 идущих подряд месяцев была положительна, а налоговой инспекции -- чтобы за любые 12 идущих подряд месяцев прибыль была отрицательна. Какое максимальное число месяцев может просуществовать АО.

6.Разрезание прямоугольника на квадраты.

Докажите что прямоугольник можно разрезать на квадраты тогда и только тогда когда отношение его сторон рационально.

7.Невложимость колец многочленов.

 Докажите что не существует таких многочленов P1(x1...x1000), P2(x1...x1000),...,P1001(x1...x1000) что для любого ненулевого многочлена от 1001 переменной при подстановки вместо переменных многочленов P1, P2,...,P1001 получится ненулевой многочлен.
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