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Линейность в геометрии.

Множество нулей линейной функции на плоскости есть прямая или вся плоскость.

1.На плоскости даны несколько черных и белых отрезков, берем точку и строим треугольники с вершинами в этой точке и основаниями – данными отрезками, рассмотрим ГМТ таких точек, что сумма черных площадей равна сумме белых. Докажите, что это ГМТ почти всегда покрывается несколькими прямыми, скольких прямых гарантировано хватит (кто меньше?). Почему почти всегда покрывается?

2. Центры отрезков A1A2, B1B2, C1C2 расположены на одной прямой. Докажите, что 8 треугольников AiBjCk можно так разбить на 2 группы, что суммы площадей в группах равны.

3. У треугольников A1A2A3, B1B2B3, C1C2C3 центры тяжести лежат на одной прямой. Докажите, что 27 треугольников AiBjCk можно так разбить на 2 группы, что суммы площадей в группах равны.

4.Гроб геометрия: Дан четырехугольник. В одной паре его противоположных углов провели внешние биссектрисы -- получили точку их пересечения. Потом в другой паре -- получили вторую точку. Потом противоположные стороны продлили до пересечения, получили два угла -- по ним аналогично построили третью точку. Докажите, что эти три точки лежат на одной прямой.

