Пятнадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 4-28.VII.99 г.

1. На сторонах ВС, СА и АВ треугольника АВС взяты точки А1, В1 и С1 так, что 
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. Докажите, что центры масс треугольников АВС и А1В1С1 совпадают.

2. В треугольнике CAB проведена медиана CD. На сторонах CA и CB выбраны точки K и L так, что CK = 4KA, LB = 2CL. P – точка пересечения прямых KL и CD.  В каком отношении точка P делит медиану CD и отрезок KL?

3. Около окружности описан четырехугольник ABCD, касающийся окружности в точках M,N,P,Q. Длины отрезков касательных, проведенных из точек A,B,C,D к окружности, равны соответственно a, b, c, d. В каком отношении каждый из отрезков MP и NQ делится их точкой пересечения?

4. Теорема Менелая. Пусть на сторонах(или продолжениях сторон) треугольника ABC выбраны точки: A1 на прямой BC, B1- на прямой CA, С1 на прямой AB, причем на самих сторонах лежат либо две из них, либо ни одной. Для того чтобы эти три точки лежали на одной прямой необходимо и достаточно, чтобы выполнялось следующие условие 
[image: image2.wmf]1

1

1

1

1

1

1

=

A

C

BC

B

A

CA

C

B

AB

*

*


5. На сторонах BC и CD параллелограмма ABCD взяты точки K и L так, что 
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. Докажите, что точка пересечения медиан треугольника AKL лежит на диагонали BD.

6. Центрально симметричная фигура на клетчатой бумаге состоит из n "уголков" и k прямоугольников размером 1*4, изображенных на рисунке. Докажите, что n  четно.
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