Пятнадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 4-28.VII.99 г.

Вступительная олимпиада 9 класса

1. Найдите хотя бы два различных решения уравнения 
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2. Прямые k, l и m пересекаются в одной точке, причем углы между каждыми двумя прямыми равны 60(. Из точки А, не лежащей ни на одной из прямых, на них опущены перпендикуляры AB, AC и AD соответственно. Докажите, что треугольник BCD равносторонний.

3. Можно ли так разбить натуральные числа от 1 до 4n-2 на две группы, чтобы произведения чисел в каждой из этих групп давали одинаковые остатки при делении на 4n-1, если а) n=2; б) n=3; в) n – произвольное натуральное число? 

4. Пусть A1B1C1 – треугольник, симметричный треугольнику ABC относительно прямой m. Докажите, что для любого треугольника ABC существует такая прямая m, что площадь общей части треугольников ABC и A1B1C1 не меньше 2/3 площади треугольника ABC.

5. Каждый из 16 городов страны Оз соединен проселочными дорогами ровно с тремя другими городами. Можно ли заасфальтировать ровно 8 из этих дорог так, чтобы в каждом городе ровно одна дорога стала заасфальтированной?

6. Докажите неравенство
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2. Прямые k, l и m пересекаются в одной точке, причем углы между каждыми двумя прямыми равны 60(. Из точки А, не лежащей ни на одной из прямых, на них опущены перпендикуляры AB, AC и AD соответственно. Докажите, что треугольник BCD равносторонний.

3. Можно ли так разбить натуральные числа от 1 до 4n-2 на две группы, чтобы произведения чисел в каждой из этих групп давали одинаковые остатки при делении на 4n-1, если а) n=2; б) n=3; в) n – произвольное натуральное число? 

4. Пусть A1B1C1 – треугольник, симметричный треугольнику ABC относительно прямой m. Докажите, что для любого треугольника ABC существует такая прямая m, что площадь общей части треугольников ABC и A1B1C1 не меньше 2/3 площади треугольника ABC.

5. Каждый из 16 городов страны Оз соединен проселочными дорогами ровно с тремя другими городами. Можно ли заасфальтировать ровно 8 из этих дорог так, чтобы в каждом городе ровно одна дорога стала заасфальтированной?

6. Докажите неравенство
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