Пятнадцатая Летняя многопредметная школа Кировской области

Вишкиль. 4-28.VII.99 г.

Разнобой – 2.

1. На острове, население которого составляют только рыцари, которые всегда говорят правду, и лжецы, которые всегда лгут, находится НИИ. Каждый из его сотрудников однажды сделал 2 заявления:

а) в институте нет и 10 человек, которые работают больше меня;

б) по крайней мере 100 человек в институте получают зарплату большую, чем моя.

     Известно, что нагрузка у всех работников разная, как и зарплата. Сколько человек работает в НИИ?

2. Про натуральные числа a, b, c и d известно, что 
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. Доказать, что 
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3. Гриб называется плохим, если в нем больше 11 червяков. Червяк называется тощим, если он съел не более 0,2 гриба, в котором живет. Четверть грибов в лесу плохие. Доказать, что не менее трети всех червяков – тощие.

4. В ромбе ABCD на сторонах AB и BC выбраны точки E и F так, что CF:BF=BE:AE=1999. Оказалось, что DE=DF. Найти угол EDF.
5. Прямоугольник, стороны которого выражаются целыми числами, можно разрезать на "уголки" (фигурки из 3 клеток, сторона каждой клетки равна 1). Доказать, что его можно разрезать на прямоугольники 1х3.

6. a>0, b>0, a+b(2. Доказать, что 
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7. Найти все натуральные числа n, для которых сумма квадратов всех собственных (то есть не равных n) делителей равна 2n+2.  
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