ГОМОТЕТИЯ 


(краткий конспект)


	I. Гомотетия � EMBED Equation.2  ��� (k(0)– это преобразование плоскости по закону � EMBED Equation.2  ���для любой точки А. Точка O называется центром, а число k – коэффициентом гомотетии.


	II. � EMBED Equation.2  ���. � EMBED Equation.2  ���. При k=1 гомотетия – это тождественное отображение плоскости, при k=–1 – центральная симметрия относительно точки О.


	III. Основное свойство гомотетии. Для любых точек А и В � EMBED Equation.2  ���.


	IV. Основное следствие основного свойства: сохранение векторных равенств при гомотетии (запишите и докажите его сами).


	V. Другие следствия основного свойства.


		1) Точка, ее образ и центр гомотетии лежат на одной прямой.


		2) Все расстояния при гомотетии � EMBED Equation.2  ���меняются в |k| раз. Иначе: сия гомотетия есть подобие с коэффициентом |k|.


		3) Стало быть, гомотетия есть подобие и потому сохраняет углы и отношения расстояний.


		4) При гомотетии окружность с центром Q и радиусом r переходит в окружность с центром Q( и радиусом |k|r.


	VI. Следствия основного следствия. 


		1) Сохранение коллинеарности, сонаправленности и противоположной направленности векторов


		2) Прямая (отрезок, луч) АВ переходит в прямую (отрезок, луч) А(В(. Посему: углы (фигуры, а не их величины) переходят в углы, полуплоскости – в полуплоскости и т.д. Посему: касательная к окружности переходит в касательную к образу окружности. 


Не забудьте аккуратно доказать все это, используя векторный способ задания прямой (отрезка, луча)!


Еще: если центр гомотетии лежит на окружности, то исходная окружности и ее образ касаются в этой точке (докажите!).


		3) Простым отношением точек А, В и С((АВ) (С(В) называется такое число х, что � EMBED Equation.2  ���. При гомотетии простое отношение трех точек сохраняется. В частности, середина отрезка переходит в середину его образа.


		4) Треугольник и все его элементы (в т.ч. медианы, высоты и проч.) переходят в треугольник и соотв. его элементы.





Задание для самостоятельной работы: выделите типовые приемы, посредством которых свойства гомотетии применяются к решению задач.�ГОМОТЕТИЯ 


(краткий конспект)


	I. Гомотетия � EMBED Equation.2  ��� (k(0)– это преобразование плоскости по закону � EMBED Equation.2  ���для любой точки А. Точка O называется центром, а число k – коэффициентом гомотетии.


	II. � EMBED Equation.2  ���. � EMBED Equation.2  ���. При k=1 гомотетия – это тождественное отображение плоскости, при k=–1 – центральная симметрия относительно точки О.


	III. Основное свойство гомотетии. Для любых точек А и В � EMBED Equation.2  ���.


	IV. Основное следствие основного свойства: сохранение векторных равенств при гомотетии (запишите и докажите его сами).


	V. Другие следствия основного свойства.


		1) Точка, ее образ и центр гомотетии лежат на одной прямой.


		2) Все расстояния при гомотетии � EMBED Equation.2  ���меняются в |k| раз. Иначе: сия гомотетия есть подобие с коэффициентом |k|.


		3) Стало быть, гомотетия есть подобие и потому сохраняет углы и отношения расстояний.


		4) При гомотетии окружность с центром Q и радиусом r переходит в окружность с центром Q( и радиусом |k|r.


	VI. Следствия основного следствия. 


		1) Сохранение коллинеарности, сонаправленности и противоположной направленности векторов


		2) Прямая (отрезок, луч) АВ переходит в прямую (отрезок, луч) А(В(. Посему: углы (фигуры, а не их величины) переходят в углы, полуплоскости – в полуплоскости и т.д. Посему: касательная к окружности переходит в касательную к образу окружности. 


Не забудьте аккуратно доказать все это, используя векторный способ задания прямой (отрезка, луча)!


Еще: если центр гомотетии лежит на окружности, то исходная окружности и ее образ касаются в этой точке (докажите!).


		3) Простым отношением точек А, В и С((АВ) (С(В) называется такое число х, что � EMBED Equation.2  ���. При гомотетии простое отношение трех точек сохраняется. В частности, середина отрезка переходит в середину его образа.


		4) Треугольник и все его элементы (в т.ч. медианы, высоты и проч.) переходят в треугольник и соотв. его элементы.





Задание для самостоятельной работы: выделите типовые приемы, посредством которых свойства гомотетии применяются к решению задач.





