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Заключительная олимпиада. 9 класс.


�� EMBED Word.Picture.6  ���





Найдите количество перестановок букв в слове ОЛИМПИАДА, таких, что перед первой слева гласной стоит не менее двух согласных.


Докажите неравенство для положительных x, y, z:


� EMBED Equation.2  ���.


На сторонах AB, BC, CD и DA выпуклого четырехугольника ABCD, как на диамет�рах, построены полу�окружности, середины дуг которых обозначены K, L, M, N (рис. 1). Докажите, что KLMN – параллелограмм.





Квадратный трехчлен � EMBED Equation.2  ��� имеет два действительных корня, разность между которыми больше 1996. Докажите, что трехчлен � EMBED Equation.2  ��� также имеет два действительных корня.


Вслед за дядькой Черномором выходит бесконечная колонна богатырей разного роста. Докажите, что можно выбрать бесконечную подпоследовательность богатырей, упорядоченную по росту.





ЗАДАЧИ НА ВЫВОД





Докажите, что график любого многочлена 3-й степени имеет центр симметрии.


Найдите число кусков, на которые разбивают правильный тетраэдр:


четыре плоскости, параллельные его граням и проходящие через середины ребер;


восемь плоскостей, параллельных граням и делящих его ребра в отношении 2:1.


На сторонах BC и CD квадрата ABCD взяты точки M и N так, что MN – касательная к окружности с центром в точке A и радиусом AB. Докажите, диагональ BD делит треугольник AMN на равновеликие части.





Рис. 1











