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Докажите, что для любых положительных чисел  а, b, с  выполнено неравенство


� EMBED Equation.2  ��� .


Компьютер модели “Омутнинск–96” работает не с числами, а с числовыми функциями. Он умеет выполнять ровно три операции: 1) по функции  f(x)  строить функцию  f(x) – 1; 2) по функции  f(x)  стро�ить функцию  1/ f(x) ; 3) по двум функциям строить функцию, равную их сумме. Докажите, что с помощью этого компьютера из функции  f(x) = х  невозможно получить функцию  f(x) = х2 .


Найдите наименьшее значение выражения  |х – 1| + |х – 2| + ... + |х – 1996| , где  х  пробегает всю число�вую ось.


Многочлен  Р(х)  таков, что  Р(х) = Р(2 – х) . Докажите, что существует такой многочлен  Q(x) , что Р(х) = Q((x – 1)2) .


На 70-летний юбилей академика Изместьева испекли торт в форме правильного 70-угольника диаметром 140 см. Затем 70 его учеников взяли 70 ножей, расположились по одному около середин всех 70 сторон торта и провели 70 прямолинейных 70-сантиметровых разрезов: каждый из своей середины в произвольном направлении. Докажите, что при этом от торта оказался отрезанным по крайней мере один кусок.


На окружности отметили четыре различные точки и провели все 6 хорд с концами в этих точках. Через середину каждой хорды провели прямую, перпендикулярную хорде с концами в двух оставшихся точках. Докажите, что все эти прямые пересекаются в одной точке. 


Окружности  S1, ..., Sn  пересекаются в точке  О . Кузнечик из точки  Xi  на окружности  Si  прыгает в точку  Xi+1  на окружности  Si+1  так, что прямая  XiXi+1  проходит через вторую точку пересечения окружностей  Si  и  Si+1 . Докажите, что после  n  прыжков ( с  S1  на  S2 , с  S2  на  S3 , ..., с  Sn  на  S1 ) кузнечик вернется в исходную точку.


Кондитер при приготовлении булочек использует различные пряности. Однажды он испек 10 булочек, причем оказалось, что в любой из них имеется больше половины всего ассортимента пряностей. Докажите, что можно выбрать три пряности таким образом, что в каждой булочке будет хотя бы одна из этих пряностей.


Многочлены  Р(х)  и  Q(x)  с целочисленными коэффициентами таковы, что для любого целого числа  n  число  Р(n)  делится на  Q(n) . Докажите, что  Р(х)  делится на  Q(x) .


10.  Можно ли выбрать на плоскости 1996 различных точек так, чтобы никакие три из них не лежали на одной прямой и все попарные расстояния между ними были целыми числами?
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