Двенацатая Летняя математическая школа Кировской области.�г. Омутнинск. 5-29.VII.96


Матбой. 10 класс. Супергруппа.�(13.07.96 г.)


К двум окружностям равных радиусов проведены общие внутренние касательные. На них взяты точки F и G. Из этих точек проведены касательные к первой окружности, точка пересечения этих касательных A. Для второй окружности аналогично построена точка B. Доказать, что AB – параллельна линии центров.


Доказать, что многочлен � EMBED Equation.2  ���  где a1, ..., an  делятся на p, но an не делится на p2, не приводим.


Доказать, что последовательность первых цифр степеней двойки непериодична.


Пусть V – объем тетраэдра, A – произведение его ребер. Доказать неравенство � EMBED Equation.2  ���.


При каких m и n в прямоугольнике размером m х n можно добиться любой расстановки знаков, если разрешается менять знаки в любой вертикали, горизонтали и диагонали?


На сфере отмечено несколько точек. Известно, что если окружность проходит через три точки, то она проходит и через четвертую. Доказать, что все отмеченные точки лежат на одной окружности.


Какое минимальное число королей можно поставить на шахматную доску так, чтобы он били все поля?


У профессора есть n утверждений (A1, A2, ... An). Он задает своим аспирантам тему диссертационной работы: доказать, что из Ai следует Aj . Диссертация не должна быть непосредственным логическим следствием ранее защищенных работ. Какое максимальное число диссертаций могут защитить аспиранты?
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