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9 КЛАСС


МАТЕМАТИЧЕСКИЙ БОЙ  «ЧЕЛЯБИНСК – СБОРНАЯ»


11 ИЮЛЯ 1996 Г.


Найдите все движения трехмерного пространства, переводящие данный правильный тетраэдр в себя.


На координатной плоскости провели окружность с центром в начале координат и радиусом R. Оказалось, что на ней лежит ровно 1996 точек с целочисленными координатами. Докажите, что одно из чисел R или � EMBED Equation.2  ��� – целое.


Докажите неравенство для положительных чисел a, b и c: � EMBED Equation.2  ���.


На плоскости даны прямая и две точки вне ее. Постройте окружность, проходящую через эти две точки и касающуюся данной прямой.


Найдите количество раскрасок карусели из p вагончиков в a цветов (p – простое, каждый вагончик красится в один цвет). 


На плоскости циферблатами вверх лежат двое одинаковых правильно идущих часов. В каждый момент времени по концам A и B их минутных стрелок ставится точка, такая, что треугольник ABC правильный и ориентирован по часовой стрелке. Докажите, что точка C движется по окружности.


Найдите последовательности � EMBED Equation.2  ���, такие, что x1 = 1, y1 = 2 и � EMBED Equation.2  ��� .


В четырехугольнике ABCD  К и L – середины сторон AB и CD соответственно. Докажите, что если � EMBED Equation.2  ���, то AD параллельно BC.


Найдите � EMBED Equation.2  ���.


Сколько существует пар непересекающихся подмножеств n-элементного множества?
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